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E T K A E I A O T 

2: T I X E I Q'N 

Ë I B AI O N T E T A P T O N. 



"O P O I. 



ygdrpea^ai ^XéyeTctê, otccv êxdçry tdv %ov iyyQcupo-^ 
fxévov oy^fiatos ytavtdiv éxdoT^s TiXevçds tov aig S 
iyyQatpBTai ami^Tai, 

jS'. S^ij/ia âh Qfioms mQÏ oyjj/ua nB^iyqdfftod'aù 
kiyejai, o%av ifiâaTTj nkevçà Toi nB^iyqatpofUvoi} 
éndo'ffjg ymviag vov ^sqï neçiyçdfpaTai dnTfjrau 

y. Sx'^/^ct tfi - evdvyçafifiov sis wvXov èyyQcl^ 
^sa^ai Xéyerai j OTav éHaoTT] yœvla tov iyyQcctpo/jUvoxjl 
amTjrai Tijg^TOV xvtcXov nsçi^egeiaç* 

if. 2yjij/4fa âh ^V'&vyça/u/uov negi hvkXov neçt-^ 
yçicpead^i XéyeTai, orav éaccoT^ nXevçct %ov neçi- 
yqatpofiévov i(pdmri%ai Tfjs %ov xvkXov TceçKfieçeias 0* 

€• KvxXog âh eig ^x^i^^ o/ioimg Xiyetai iyyçd- 
^eaS'm , orav ly tov xvkXov neçitpéçeia éKdanfjg nXav^ 
çdg TGV eïg S iyyqdtpant^i amT^iai 2). 

1) Ita rectius omnino* cum Cod. a. legit jPeyrardiis, Prîo* 
ret editiones habebant : orav Inàanj nXevQHk vfj9 xov nvnXov «rt- 
^upsçeiaç tov neçiygaq>ojbtévov ItpàTtrtirai. « . 

3) Si vera iiinty quae e Rob. Simson* ad III. D^f* 2*no« 
UTimuf 9 lue legcadam fuerit Ifâitrijiaê. 
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EUCLIDIS^ 

E L E M E N T O R U M 

L 1 B E R Q Û A R T U s. 



O E F I N ^ T I O N E §• 

l.X^igura rectilinea lu figura rectiiineaânsoribi dici« 
tur, quando unus((Ui8que ioscript^e B^ffirne angului 
'taiigit unumquodque latus eîus, in qûa iDacribitur. 

2. Figura autem similiter cîrca figuram circum-* 
scribi dicitury quando unumquodque latus circumscri- 
ptae taagit unuipquemque angulam eiua; circa qoam 
circumscribitur. 

3. Figura vero rectilinea in circulo inscribi dicî^ 
tar\ quando unusquisque angulus circùmscriptae tangit 
circuli circumferentiam# 

4*' Figura autem rectilinea circa cirûilum circum- 
^cribi dicitur^ quando unumquodque latus 4^cum8cri« 
péad contîngit circuli «îrcumFerentiam. 

5; "^ Circulus vero in figura similiter dicitur inscrîbî, 
'quand6 circuli circumferentia unumquodque latus eiudfir 
in qua inscribiÊur contingil. i , * ' 

t) Ê F I K- 

OhSé Campanttt haht tautoni âata :pdma$ Jamiu libri 
d«finitioii«s« At illae zpaao nosquam ad2iib«atur« Hinc 4up- 
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4 ELEMENTaRUM 

oTav 1^ vàv xvxXov neçupéçsia émo^r^s yanvicig %oiJ 

^. Ev&eîa cts xi/xAoi' ivaçjiio^èo&aï Xéyetai , . 
orav rà néq^ara avriJQ énl Tijg Tteçirpcoslas y top 

n P O Tj4 2 J 2 a. 

' Els 'ToV êod-évra xvidov vy âo&eioy ev&eia, ff/ij 
/Lisl^ovi ovay ^ys '^ov xvvtXov âia/uéTQov, ïor^v ivd-eîav 

"Egtou o âo&slg KVicXos o jiBFy y âh âoê'sîaa 
^éeîa fit] fABi^tav viçg rov hvkXov âca/^eTQOv y J" 
âsl ây elg tov ABF ^cvkXov tJ J ev&sia ïatjv «v- 
^€îa'^ èyaç/Mocu. f , 

"Hi^^îa Tov ABF nvxXav^ ânifvevços y BF. Fi 

plv ovv ïay èàrlv y BF ty J , yeyovog àv eïy t6 

Jm'^çtid'hf^ èvyQfioGTdi y(xQ sig tov%ABF hvkXov ly 

bium videri possit, annpn seiius adiectae fuerînt ad analogiam- 

sequendum^ 't 

• . y > , . ' 

P R O P O S I T I O I. 

O b 8. Quam punctum P in circumferentia pro labita 
^jmi queat, pat;ety innumeria modis problexna Isolyi posse, / 
nUi noya adhuc determina^tio accédât. Eiusmpdi deterniipatio ^ 
ea este poteit ^ ai punctum F datum esse sumere vel^. Ve- 
Tuniy etiam liot; sumto, duplex tamen"^ quod et Comirïandi- 
ntit monuity solutio locum^ habebit : aéque eaim ducta rectf 
rZ ad punctum Z , in quo circuii iterum sibi occun'unt, pro- 
^ blematl latitfaciety ac recta /V^. Alia determinauo haec esse 
poterit» ut recta circule inscribenda vel ipsa , vel producu, 
per datum punctum transeat, quod non sit in drcidi circum- 
ferentia; Tel ut illa paralleU sit rectae positione datae. Et, 
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6. Cîrculus autenv ciVca figuram circiimscrîbi du 
citnr, quandô circuli oircumferentia unumquemque an- 
gulum ipsiuâ^ cîrca quam circumscrlbUur , tangit. 

7. Recta in çirculo aptari dicitur <p quando terminî 
eîvLs in circumferentia snnt circuli. 



P R O P O S I T I O L (Fig. 2â3.) 

In date circulO' dataè rectae, qiiae non maior »it 
diametro circuli 9 aequalem rectam aptare. 

Sit datus circulas ABF ^ data autém recta J non 
maior circuli diametro , oportet igitur in circulo jiBV 
rectae J aequalem rectam aptare. 

• ^ 

Ducatur circuli ABF dîâmeter BF. Si quidem 
igitur BF aequalîs est ^, factum erit propositum. 
Aptata est enim in circula ABFy BF rectae /1 ae- 

si quidem illud postuletur, ut reota circulo dato inscrîbenda 
per datum punctuxn transeat» problemà ununi ta^ iis est, quae 
Pappo testante in Praefat, ad libr. VU. Collect, Math. Apol- 
lonius in libris 'Treçï vevoewv tractarit. C^i», Apollomi Pergaei 
IncHnat. Libri duo éd. Horsiey Oxon. 1770. et: Die Biicber 

-des Apollonius von Perga de Inclinatipnibus von Diesterweg 
Berlin. 1823 )• Et particplare illud probleœa facile solvetur 
sequentem iu modum. 

Anal. Puta factum » et Fig. 284. recta u^B, qiuie ae- 

. qualis'^sit i^ectae datae J diametro non mâioriy inscripta sic 
circulo àdLto^^BZy eaqtie ipsa aut producta per datiim pun- 
tnm r transeat , quod non sit in circuir dati circuroferentia. 
Et 1} quidem, si recta data, sit aequalis diametro circuli, reçta 
circulo inscribenda eiit diameter per datum puncfuni ducta< 
Si autem .non fueiit diameter, erit ex byp. ininor dianaetro, 
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5 ELEOIElfTORUIf 

é ev&e!<x ïari ^ BF. M âè pv fiei^œv iotW n BF 

Tw F, 8ii»(5Tfifji,aTi dh vui FE xt/xAo5 yeyçay^ <>' 
AEZ, %aï inç^evx&ia ri FA* 

*EnH ovv To F Gr^fieîQV xévTQov i(nl tov AEZ 

FJE ioTiV ÏQfj' %aï 1^ A «ça ry f ^ èmïv ïqij* 

Els dQCi ToV âo'd'évta itvxXov tovABF, tç «îb- 
â^hij .êV'9'€i(x 2), ^iy fieiÇovi ova/ij Tijg rov wJkXov 
^la/iérçev, ïari èvi^Q/uooTai ^ FA* "Oneqêdunotijajuk. 

n F O T A S I S (f. \ ' 

Eiç %6v âo&érva %v%Xov to? dod-éini vQiydvoi tao^^ 
ydviop TQiymvov èyyçdxpai. 

"EoTO) âoS-sls xvxXog o ABF, t6 âh âo'Sthv tqI^ 
ytavov TO /iEZ* 8eï àilj eh tov ABF xvkXov' vét 
^^EZ TQiydvfpi iaoymviov i^qiyiavov iyj^çdiffau 

1) Peyrardus cum .Co<î# s legit : c* êè fiel^ojv iaxïr 17 BT 
fyç Jf xsia^œ. Nos lestituimus iecrionem ^d, Oxon« 

2) ^Peyraydus cum Cod. a. Omittit veàiê fity^/nsiÇovi o»«/ 
ttjç Tov xvxkov diafitT(j'v et eorum loco ponk t^*Ji nos ista 
verba, quae nécessiuiam omniiio determinationem continent» 
restituimus, ' 

^dieoque extra centrum B transibit (III. !&•)• Demista igitur , 
in eam e centre perpenjicularis BB eam bisecabit (HT. 3.)^ 
adeoque, pb datam jiB ^ data erit dimidi^ A9 ^ adeoque data 
erît, Tel inveniri poterît lu triangiilo ad refetangulo ^B£^. 
in 'quo etiam JBA datur, recra Jl9 (I. 47. Cor, 20.) vol di-- - 
stautia y quâ recta JB a centro B abest , vel » ut aliter dica-> 
mus, norum eric, in qtia .distaijitia. a centrp B situm esse de- 
beat punctum 9 f nempe in circulo centro By radio B9 de- 
scripto. (Quod ipsum brevius e Illt 15. Cor. derivari po»* 
teratf). Qtîi c^rcuius si describatut, cofit:higet «rum ^eta M 
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qualls. Sin minus, maior .e$t BT ipsa J^ et pôn^tur 
ipsi J aequalia FE (I. 3.)f et centro J*, intervalloi 
vero rJB, drculus describatur AEZ ](Posu 30» et 
iuDgatur JT^. 

Quoniam igitur puncUim F centrum e$t circuli 
AEZj aequalis est FA ipsi FE. Sed JHB ipsi J 
eat aequalis ; et /l igitur ipsi FA est aequalis^ 

lu data igitur circulo .^Sf*, datae rectao, quae 
.noa ihaior est diametro circuli, aequalis aptata est 
J*^« Quad oportebat facere» 

P R O P O S I T I O II. (Fig. 285.) 

lu dato c'irculo inscrifaere triangulum aequiangulum 
âato trÎHnguIo. 

Sit datus circulus AfiF^ datum vero triangukim 
AEZ\ oportet irt circnlo ABF triangulo JEZ'sttqm-^ 

anguluni tnangulum inscribere. 

\ 
in 9 (III.. 160» adeoqué t^ta exu't eum posiui. erit. lJ»d0, 
ut r«cta AB tiansire posait per 'paQCtum datum P^ ntcease 
«al y ut punctum F non ait iutr^ circutum centro J?, ladio 
JBBf deicdfftum. Quodsi non fuerit, problema reductum ett 
ad hoc: e puncto data F, quod non sit intracirculuifi datum» 
ducere ad Lune circulum recum, quae eum conpngat» i.^. 
ad III. 17. 

Compositio proolematis itaque. kuc redit. Si recta data J 
Aequalia sit diametro cifculi dati, ducatur per punctum datum 
T diameter circuli. (Puuctum nempe /* a centro JS^diVeraum 
este .tumiturj quodsi non foret , quaeyis diameter problemati / 
satisEaceret.). Sin auttm recta data roinor sit ; diameU'o circuli 
dati f tumatur, in circumferentia circnii puuctum quodounque 
Mf et ex IV. 1. circulo inscribatur retta RK=^Jf et» demisso 
in HK perpendiculo El^ centro Ey radio El^ describatur cir- 
culas. Quodai iam punctum datum.. T ait jatra hune ciicu- 
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p' ^ ELBment'oruih: 

"Hyd-^ Tov ABT xvtXov è^anvo/tuiff] 9j HQ umçt 
T<î j4, xcti GvyeardTœ nçog /u^hv Ty ^& ev&sta itul 

oj VTtA QAF', nçoQ âh Ty HA ivd^eia %(û téi^^Qos 
amy at^/u^cm %(S A ry vno [ZJE^ymvia îatj /i^ vno' 
HJB, ml èneSevy&ia \j BF. ' ' . 

^Eneï ovr hvxXov tov ABF è(pân%6%(u Tig ev&^» 
i;/ SA 9 ^cà dno TÎjg %md %q A ènd(prjs elg toV-xv- 
xAov diiJKvai evAeîoh ij Ar* 17 aça vno &Ar\€0^ 
latl %y Iv Tw ivakXdi, tov xvkXov rjn^fuvfi yo)«^a > 
Ty vno ABF. 'AXi: ri vno SAT tjI vno JEZ 
iavlv ÏQVj* xal 17 vno ABF aça ^mvia ry vno 4EZ 
ioTÏv 109]. 'Jtdrd amd âif xai i/ vno AFB ny éno 
ZJE èoTÏv iay, iccù Xoiny dga iq vno BAF Xoimj 
%y vno EZJ èa%iv iay iaoj^ni^iov açcc iffri %o ABF 
Tçiyfarop fiâ JEZ TQiycivo), hcù èyyéyQanTw 4$s Tà$^ 
ABF TtvzXpy. -, 

limi , problema soiri neqnît. Si auteni HK trans«at per pun- - 
ctum T, factum erit, quod petebatiir, Sin minus ex pnncto 
T ducatur "recta JÉFB circuluxn intenorem contingens (lU, 
17. vel Iir. 16. Cor.) eritquc illa =JÏ/iC (Ob?. 4. ad III. 18.) 
s=:^. Et patec ex III. 1?. duas sefn|^ soluti'ones locum lia- 
hetey excepto eo cAisu, quo punctum F est iircircumfctentia 
circuli interioris^ qui non* nisi unam so^utionem admittit^ 

.Notari meretury ad facillimum Hoc et simplicissimum problema 
facile reduci posse alia mâgis composita y, c» problema ^ cit» 
culo dato inscribei^i triangulum ^ cuius duo iatera parallela 
sint doabus rectis positione 4ati^> et cuius tertium latut tran»- 
.eat pei datum'punctufli , vel generalius problema circulo dato 
inscribendi Polygonum qtiodcunque, quod imparrem laterum 

^ numerum habeat, ita,^ uf eiut Iatera omnîay'Juno txeeptOy 
sint parallela rectis positione dati&y reliquum autem latus 
cranseat péri panctum- datum , vel- tftiam , ut omni polygooi 
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LIBER QUARTU^S. 9 

' Ducatnr recta ' HO contîngens circulum ABF ïn 
A (in. 17.) 9 et constîtuatur ad rectam A& et ad piin- 
ctom în ea angulo AEZ aequalis ©AF (I. 230; 
rursusy ad rectam HA et ad punctum in ea A an« 
gulo ZàE aequalis H/iB , et îungatur SR 

Quonîam igîtnr circulum ABF contîngît allqua 
irecta &A, a contactu autem ad A in circulo ducta est 
TfictÀ AFj angnlus QAF aequalis «st angulo ABF 
in altçmo circtdi segmento (III. 32.). Sed anguFus 
OAF ipsi JEZ est aequalis ; angulus igUur ABF 
ifû.JEZ est aequalis. £x eadem ratione et angulus 
AFB ipsi ZJJE est aequalis , et relîq^ms îgkur BAF 
reliquo EZ^ est aequalis (I. 32.). Triangnlum igitur 
ABF aequiangulum est triangula /tE2^ et inscriptum 
est in circulo ABF» , 



latara transçant par puncta data , aliaqae huius g«neris plura, . 
qood primum ostendit Annibale Giordano di Ottaiano (M«- 
znorie di Fisjca e di Math, délia Societa Italiaua T. ly*}» et 
post eum eodem loco Malfaiti. Cf. rpluilier Elémens d^Ana- 
lyse Géométrique et d* Analyse Algébraique $• 146. sqq. Klii- 
gel. Wôrterb. T. III. p. 155î Meier. Hirsch. Samml. ^eom. 
Aufg. I. Th. {• 150. a^q. Camot. 'Géoin. de Position. Ti'ans* 
eamus iam ad aliud , de que ante diximus , problema. Ixi- 
te^benda nempe sit circulo dato recta jfB aequalis rectae datae 
^f quaè non maior ease j>onitur^ quam circuli diarheter , ita» 
ut recta AB' simul parallela sit rectae positione datae. Prae^- 
termisao eo caàii, qtio récia data J aequalis est uiametrO, 
oatendetur^ ut in pvoblemate praecedente« rectam AB tU9^ 
ciontin^ntem circuli ex eodem centro cum circulo daio de^ 
•cripti : euius radii qnadratum aeqnale sit differentiae quadrati . 
radii circula dati, et qoadraci dimidiae rectae^. Quum i(aq(M» 
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10 £LfiU£NT.OaUM 

iaoydriop rgtyœvov iyyéyqanvm. "Oneç ëàel noiij&au 

Il P Ô T J 2 I 2 y. ^ 

JIsqI tov âod-évTa /avxXov t(S âo^iwi TQiyiivy 
îaoyviviov Tçiymvov neçiyçatl/ai. 

''Emia 6 âo&eig hvkXoq 6 ABF, to âk âo&hr^Qi- 
ywvov To JEZ' âèl âij neçi %6v ABF xy%Xov t^ 
)dEZ TQiycivbi iQoyiivioi\ ^Qiyfovov ^ei^iyçaipau 

'EH^€^Xi^a&(o ^ EZ è(p ézateQm vu /lUqt] %a%d 
*cà H, & G'tj/iÂ^jsla , Tial «/A^'y^^w Tot? uiBF xvkXov 

%aï evvetyvdTca nçoQ %y KB évS-eia i^aV TfS Ttçog 
amfj o^f4,€i(a v(S K Tjj fihv vno JEH y(ovia ïot] ^ 
vnà JRKA, i^fj âh vm JZ© îari ij m:o BKF , ^çci 
dià t(Sv A, B, r Gfjpsiœv i^id'maay èfamôfiePiu 
vov ABF zvzXov ai A4M, MBN , NFA. 

Kal èneï ègxinTOVTai tov^ ABF hvxXov ai AM^ 
MN, NA xarpf to! A, B, F^ àno âh tov K xivTQtfv 
iijil TOf A, B, r ^y G7]/.ieîa Ini^evyvvfjusvai eiaiv ai 
KA, KB, KP ôçT^ai oiça sloiv al nfog %oîq A, 

1) Verba: ànè Se rov K ttévrçav inl rà ji, J9f, P, quae 
cum Cod. a. oinittic Peyrardus^ ex antiq. éd. restituimuc^ ' 
^uod magis determinate expiimuiit, rectal ex centra ducttLS 

IiiiS circulas eodem ac ante modo describi possiÇy problema 
redit ad id, ^e quo Qbs. 5. ad III. 17. diximus. Aliam et' 
faciliorem huius problematis solutionem tradunt Commandi- 
nus et ex eo Clavius. Nempe ducta diamètre reciae posiiione 
datae parallela , abscindantur in ea e centro ex utraque, parte 
segmenta aequalia dimidiae rectae J^ atque e^ horum extre- 
mitfttibus erigantur ad dianietrum perpëndicula , quae inter se 
tbmpreliendent segmenta circuli^ quorum singulae chordae 
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LIBER ÇUAtLTVê. tl 

fai data igitur circulo triangulmn dato tiiatogolo 
n^aiangulum descriptum est. Quod oportebat facere. 

P R O P d S I T I IIL (Fîç. 286.) 
Circa datum cîrcnlum dato triangulo aequiangulum 
triangulum circumscribere. 

Sit dàtus circulas ABF^ datum autem tnangtilum 
ÀEZf oportet circa ABF cîrculum ttl^XigvXo JEZ 
aequiangulum triangulum qircumscribere. 

' Producalur EZ ex utraque parte ad //^ (9puncta, 
et sumatur centrum K circuli ABF (UI. ]«)f, e^ du- 
catur utcunque reçu KB^ et constltuatur ad ^KB re- 
ctaiç et ad punctum \n ea K anguio JEH aequalis 
BKA^ anguio vero JZG aequalis BKF (L ».) et 
per pu9Cla A» B, F ducantur rectae AAMf MBNf 
^^FA cixculum ABF contingentes. 

Et quoniam' contingunt circulum ABF recUe AM, 
MNyNA in puDOis A, Bt F9 e^ centre K autem 
ad puncta A 9 Bf F ductae sunt KA^ KB% KF, 
recti sunt, anguli ad puncu A$ By F (III. 18.). Et 

propositmii' «fficienr. Caeterun» (ope II î. 20.) ad hoc pro* 
blema JTacile reduoitur illud: circulo dato inscribere triangu* 
lum f cuius singùla latera parallela tint rectia poaitiono datia, 
^nae omiMa ao iateraecant. 

P R O P O S r T I O IL 

O b s. In hoc quoque problemate punctum A m cxrcam- 
ferenûa pro lubxui sumiy aut datum essa» aut nOira aliqita 
«lia cpnditio accedere potasr* Praatereay ttiam si puactiim A 
datum ait, triai^ulum circulo iittcvibendum s«K divorsis mo- 
dis in circulo poni poterie. Nempe angulua ^AF «nilibet an- 
galovum B^ Jf ,Z «eqiialia fim potest^ quo Ipso Um très 
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12 « ELEMSNTORUH 

B, r OTjfiBiois yiaviai. Kaï ènel «rew jiMBKrsTça^ 
nXevQov xxl TeGOuçes ytavlai Tergaaiv oQ^^atg îaai stalv, 
ineiâijnsQ nul eig âvo 'tçlymifa diaïq^înai %o AMBK, 
%ai elaiv 6Qd;aï al vno MJK, KBM ymviar Xomcâ 
aQa «î VTio AKB y AMB dvaïv oQ&aîg imci e/aeV. 
JSial âh uaï al vkô /lEH, JEZ^dvaïv ôç&aîs Xôat^ 
al aça vteo AKB, AMB %aîs v^o JEH, JEZ ïaai 
eÎGÏVy (Sv ?7 vnà AKB tj vnô JEH ètniviarj* Xoit^i^ 
^Qa 7^ vfito AMB Xomy %y vno JEZ iorlv htj. 
'Ofiotfas âf} âsi^'d^'^aeTççi oTi %aï ç 4n6 ANM v^vno 
/l!ZE iàrïv ÏGfj* xal koi^ij âqa iy VTtd MAN Xotnij 
ty vno, EJZ èotïv îotj. ^looydvtov ctQa iavi va 
AMN vçiyfûvov T(5 àEZ Tçiydvw, xal ncQiyiyQamai 
nsçi tov ABF kvkXov. 

IIbqI toV dod'évTa âça %v%kov %A $o^bv%i tqi- 
yaî^w iooydviov tqlyvivov neQiyéyQanroi» "(hteq è'â^i 
noii^çai» 

- IIP OT A SI? <r. 

Elç To âoS-hif nqlymvov %v%Xov iyyQciipai. 
"EoTO) %o âo&hv Tçiywvov to ABF' âeï d^ èis 
ABF vQiymvov %v%Kov iyyqdiffai. 
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mo^ tn^nguli constituendi efficiuntur. Deiude, cuicuiiqae 
an^lorum Sf J^JZ angulum BAL aequalem^faciat y duo re- 
liqui adhuc anguJi locum int«r se mutare posstiut, qito Itaqiie 
8ex^ omnino modi prodeiint. Magnitude t^men latemm tri- 
anguli 8«mper eadem est^ quamvis variari posait ''eorum po- 
sitio. Facile etiam patet, reduci lioc problema posse (ut a 
Borellio factiim est) ad Prop. HT. 34. ^deoque^tiam ad'al- 
teraniy quae îbi al'ata esl^ solutionem» vel eam quoque, qnam 
tttm habuimus^ conditionenTadmitteFe. 

Cor. Noninatim itaque cîrçulo dato triangulum aequi- 
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LXBEA QVAUT^S. ' .. 13 

quonîam quàdrUateri jiMBK quatuor angulî quatttoif 
réctis aeqnales sunt (I. 32.), quippe in duo triangula 
dîviditar JMBK, et sunt recti anguli MJK, KBMi 
reliqui igitur AKB^ AMB duobùs rectis aequaleji 
sunt; «unt autem^ et JJEH9 //JEZ duo bus rectis ae- 
quales (I. 13.); anguli igitur AKB y A MB àngulis 
/lEHj JEZ àequales sunt» quorum AKB ipsi A EH 
est aequalis ; • relîquus* igitur A MB reliquo /iEZ est 
^eqiialis. S^milîter ostendetur et angulum ^iViH^ ipsi 
JZE eése aequalem ; et reliquus igitur M AN reliquo 
EJZ est^ aequalis. Triangulum igitur AMN aequi- 
angulum est trtangulo JEZi et circumscribitur circum 
ABr circulum. ' . 

Circa * datum igitur circulum dato triangulo aequi* 
angolum triangulum circumscriptum esf, Quod opor- 
tebat facere. 

P R O P O S I T I O IV. (Fig. 287.) 

In dato triangulo , circulum inscribére»^ 
Sil datum triangulum AfBi oportèt in triangulo 
ABT circulum inscribere. - 

angidam , adeoquo (I. 6.) aequilaterum iniscribetui* ope I 1. 
^od ipsum £eii posse in IV. 16. sumitur.* 

• • . '' ' ' 

PR OP OSITI.O III. 

O b 8. Shniles hic observatiônes locuxn* lubent ac in prae- 
ced«nte. Némpe puncrum B pro lubitù , m izu^s , in cir- 
ciunferentia sumi aut etiam datiim esse, aut quacunque alia 
ratione dotennitiari potest. Deinde Iciam determinato puncto 
B sex vatiis modis tiiattguli AMN s^tus vaiiari potest, quam- 
vît œagiiitado lateriuh non yarieturé Praeteréa iure quidpm 
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' T^r/prjoâtâûw Cil vno ABF , AFB, pavm èlyia 
tais BJ, rj ev&êiaiSy wxï ovfifiaXXaTiaaav .ctXXiçkais 
xcnd To J Cfjp€Îov, K^l ^;^a)aay aW. zov Jènï %às 
4B, BTy TA ev'9^sias ad&etot al JE, JZ, AH. , 
Kal inel Ï4f^ iotïv tj vno ABA ytovla vy vnà 
ABr, loTÏ âh »al oqd''»} fj vno BÉA pç^^ ry vnd 
BZA ïofjf'âvo âf} TQtyiûva iati rd.EBA^ ZBA, w'g 
âvo ym^lag Tcûg aval pnnms loàg êyovTa, ncà /tiluv 
T^XtVi^ài^ /.lioi nXeVQùi, ïg^v , rr^V vnoTei^ovaav vnd 
filav %(av HofàV. ywvuuv , noiw^v ctvtwv Tfjv BA, «ai 
vds Xomds dça nXevçdQ T&tç Xomaîs nXevçàîs IffOg 
Slovaiv* ïofj «ça 17 AE ty AZ* Aid rd wu^d ^ i^i 
fj AH Ty AZ iarïp ïarj. Al f^eîg dqa evâ-elaê al 
AM9 AZy AH ïaai dXXfjXaig eloiv* 6 dça liévr^ip tcT 
A, %ai Ùtaoty/Limi ivl %£v AE, AZ, AH wkXos 
y^arpôfievo's ijiei %aï âid t^v XomdSp atj/iielmv , %aï 
i(pdtfJ€Tdi nHv AB , BF , FA evd-sKSv, âid %o of-^ 
S-ds eîvai rdg nçog Tpïg E, Z, H aijpeioig ymviag. 
El ydQ Têfisî amdg, eaiai î^ %fj ^lafxévQfa tov %v*/,Xov 
nQog OQ&dg dn duqag dyofiivri ipTog mntovaa tov 
%vkXov, ZnB^ uTonov |tf«/;(^ç' om^açt^ 6 idvvqfp A, 
âiaoty/iiati êk ivl twv AE, AZ, AH yQa(f6fi€i^og: 

\obserirat Austîo., domonstrari opoHtte , coàtiti^t^te» AJit^ 
BNf Fui iiiter se coiiireiiire, qtiod ^acilJimuiB tn^ fluet» ▼• 
Cf recta AB^ quae tum, qoum anguli KAMy KBN lecti sint^ 
tummain angulorum ^AÉ , MBA duobus rectir minorem ef-^ * 
ficiet, uncle r«A consequiiur ope %U axiom* vel I* Fofit. S.» 
veriim eaiijd^m demonsuapoueni ^am dederat TacqHet, De* 
nique iiotandum Pelçtarium et Botellium riiam iidiiuu: Jiuios 
ptoblematis solutidneny exfaibere, in qua , ope piKiecedontis 
piopositionis pvimum drcnio trianguluni date ajQqiûanguliiQi 
iiiseribitur^ et deiade ope problem* ip Oba* &• iid III* !?• 
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Sdcentur ^BF, AFB anguli^ bifarlam a recds Bd, 
Ta (I- 90* ^^ convenant inter se in pimcto ^, et 
ducantur 2t. A 2A AB > BF^ FA rectae pcrpendioila^ 
res AE^ //Z, AH (I. ^2.). 

£t quoniam aequalis est angulus ABA àngvHa ABFf 
est autem et rectus BEJ recto BZA aequalis ; duo 
igitur surit tnangula EBAy ZBA , duos angulos duo- 
bus ^anguUs aequales h^bentia 9 et unum latus uni la- 
leri aequale^ et utrique. commune BA9 quod uni ae- 
qualium'angulorum subteqditqr; ergo et reliqua latéra 
reliquia. lateribns aeq^u^Ua habebui;kt (I. 26.) 9 aequalisf 
%kur ^E ipsi, AZ* Ex eadem ratione et AH ipsi 
^Z e$t, àc^qualij; Tre^ igitur rectae AE9 AZ^ AH 
aequale3 int^r se jsunt; ^rgo >centro A% et intei'vallo 
una ipsarum AE^ AZ9 AH circuluà descriptus, transi- 
bit et per reliqua puncta, et continget AB^ BFt FA 
rectas». proptereà quod recti sunt ad JE, Zi ^puncta 
angulL Si enim secet ipsas» recta diametro circuli ad 
rectos angulos ab extremitate ducta intra ipsimi cadet 
circulumy quod absurdum ostensum est (III. 16.); 
circulas .igitur centro A^ intervallo autem una ipsa- 
rum AEy AZy AH descriptus non secat rectas ABf 

rectae inscxipfi huius triapgiili latmbus païaydae 'circulum 
contingentes ducuntur. Caeterum de simili ptoblemate g«ii«- 
raliore vide infra ad IV. T.. Obs. 2* 

PROPOSITIO IV- 

Obs» !• Analysis huius, problematis ita institui petest. 
Qttum cenu^m circuli ^se debeat ex III. 17. Obs« 1. inrecu^ 
quae angulam JMF Wairiam, dividit, dividat eiini bifariam 
irecta BJ^ entque in £J peotcwm circuli (vel, ut aliter geo- 
Oietrarum xnorp dicaimu , «rie . recta BJ locut centri cîMuli 
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18 V ELEMENTORUM 

Mcâ Jitê^evyjd-waav al ZB^ ZT^ ZA. Ka\ InBÏ îafj 
imïv 1^ AJ ti] BJ y zoiyfj dl xal nços oçS-dg ilj JZ"* 
fiddig àqa iq AZ (itiaei rfl ZB ifyvïv /aiy. ^Oju^olwç 
df} êel^o/tier oti Kai t] FZ ffj AZ èoTiv lat} , ws^e 
Kçlï ^ ZB rf] Zr loTW m]* al tqsIs dça al ZA, 
ZB y Zrïaai dX/.7]ha^ ualv, *0 dga névrqta Tta Z, 
SiaGTTifiaTi èp^ éui rixir 2jA, ZB ^ ZV iiV'Ao$ f^or- 

. (po/iievog iî^m atù b'id imv Xointâv otifxeiwv , xai êWat 
neQiyeyça/ufjievOi; 6 kv/^Xos neqï %o ABV TQiywvop. 
JïeitiYQOfpiiS'&if) wg 6 ABF^ 

'AXXd âi] id AZ y EZ GV/iiTimTéTœaa'^ inl t^ 
BF (vS^g nard vo Z, wg è'^si inl Tijg àivrigtcs 
7iaTayQa(p^g, nui ène^bvyd-m "t] AZ. ^O/uotwg âfj àei- 
^of^i^V OT^ <co Z Gtj/iveîov yJvTQov èail lOV Tzèçl to 
ABF Tçlymvov iisQiyQafpo/nivov avTiXov. 
■ 'u4XXd ifi) ai JZ, EZ ovfmmTêrwaav èxTog %ov 
ABF ^Qtycivov, naw lo Z nàXtv , wg e'yet inî rijg 
T^kr^g nc^tayQacfTjg , '/mï me^evyd^waav al AZ, ÈZy"^ 
FZ» Kaï èn^i ndXtv ÏGtj ioriv i] AJ rf^' JB , xoiv'ij 

f , -1 

;3i(p0rat teitium jiF, quo ipso propius determiuatiu' I. 20, 
; Hauc observatiouem Cla^rius ad loanii, Bapiiitam Benedictum 
icfetl. ' 

Obs. 5. Facile patet, eaderti ratioiie solvi.probleina ge-* 

neraliusy quo iubetui' citciiJus describ'i, qui contin£rat très 

rectas positioné datas , quae non omnes trcs intev se sunt pa> 

. ralleliie. Eiuiit enim vel a) Cfig» 288.) duae rectài'um "posi- 

. tlone datarum u^É y Fj parallelae , et secabunCuv a teitia AI* 

in punctis Jt y F^ et tum éodem modo ôstendetur, si anguli 

PAB y Arj .bifariam secentur recis FB , ABy bas rectas in 

. puncto aiiquo JS cohvenire, et demissa ex B in rectas* per- 

"pendicuU MZ^^ B©y BU esse inter se aequalia, adeoque cû- 
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Co^veniant igîhir primum intus in Zf et iungan- 
tur ZSj ZFy ZA* Et quoniam Ajl aequalis edt 
BA 9 commuius autem et ad rectos angulos^^; basis 
igkur A7j bas! ZB est aeqiialis C^- ^O* Similiter 
ostendemiiB' et rectam TZ fectae AZ csse.aequaleni, 
quare et ZB aequalis est ZP; très igiturv ZA,^ ZB^ 
Zr aequales iijter se sunt. Ergo circulas centro Zj 
Iritervallo autem una ipsarum ZA^ ZB, ZF deacri- 
j>tus transibit et per relîqua puncta 9 et erit circulus 
circumscriptus (IV. Def. 6.) circa ABF trianguJurta* 
Circumscribatur ut ABF. , 

Sed aZ f EZ conveniant in reçta J^jT îu Z 9 ut 
in secuoila figura, et iung|tur AZ. Similiter osten« 
demus punctum* Z centrcuu esse circuji circa ABF 

triangulum circumscripti. / 

I 

Sed JZ9 EZ coriveniant extra uiangulum ABF^ 
rursus in Z, ut in tertia figura, et iungantur AZ^ 
JiZ 9 FZ. Et quoniaùi rursus A/l aequalis est ABy 
communis autem et ad rectos angulos JZj basis igi. 

culum centro E, radio BZ descriptum très rectas in Z^B^ 
Il coAtingere. £t eockxn modo etiam ex alteta reotae AF 
parte ^invenietur circulas,- qui propositûm e£ficies. Aliter, 
ducto* ad utramque rectaruxn ptrailelarum perpendiculo quo- 
cuoque ZH, eoque in £ bifariam diyiso, aç per E ducta 
reçu Ei pn:all«la rectis jiB^ TJ ^ ostendetur, in hiio para}- 
leUesse ceatra describendorum cirçuloruni. Vel (Fig. 289.) 
b) DuUa rectarum positione dataruia parallela erit alteri. 
Omnes igitur très AB^ Br^ AT inter se convenient, vel 
triangulum ABT eflîcient, adeoque pioblema idem erit, qudd 
nostrum IV. 4. et invenietur centrum J çirculi intra uiangu- 
lum describendi, qui très rectas AB ^ BT ^ AF contingat. 
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ai nul TiQOS oç&tiQ 17 JZ' ' §aaiQ u^a 7] AZ fifioet 
ry ZB lartv Urj. 'Ojuolwg ârj &eilofjLev oti zal -^ 
Zf Ty ZA Ig%\v ÏGfj, tigtè Kaï t/ ZB tf] ZT iarir 
ïaf]^6 ^çct ndXiv nivvQta rw Z , âiafaiijiii&^i âh.épl 
tiiv ZA, ZBi ZT 'nvyÀos^ yQmpô/tevag ijèsi^ xcti Sià 
TvW Xotnmv ofj/uelwv , xccl à'çrc^i ns^iyçafpo/nsros neçl 
TO ABF Tqiytavov. Kixï yeyQurpê^ù) ojg ABfP. 

fleçl To âo&iv açd . rQiymvov "avk^.oq neçiyifça^ 

n O P I 2 M A. 

Kai (pavBQov OTt , ore jahv èvrog %ov tçtywvov 
nl'^Tëi To xévTQov Tov Hv^loVy ?/ vito BAT ydivia, 
Iv ftei^ovt Tf/Li^ijnia^i rov ^j/lhxvkXIov rvyydvovaa, ^A«V- 
rœv èoTiv ôç/d'^g' ore âh ènï Ti}g BF eV'&etag to xip^ 
TQOV mnirsi, iQ vno BAF yœvla iv f^/tnzvHXio) w,- 
yyjivovaa 6q&7] iativ ot€ âh'To -Kivtçov tov tCvkXov 
èxTog tQiydvov mm;€i ^) , rj vno BAF , .èy èXd%%àvv 

1) Iti sane rectiijs Peyrardus ex Cod. a habet, quam riil- 
gata lectio : ^tav ixToS tijç BF sv&staç to tt^çov irÎTrzêi, f C«e- 
terum iam Gregonus in yersione latina veram iectionem ex.-^ 
pressit* 

Facile auteih patet , eodem modo ititra spatia KBIQ^^ABA^^ 
MTAO desciibi posse circiilos, qui rectas ABy BPy AT extra 
triangulum ABP contiiigaiitr Nolunius'^huic problemati, quod 
<-uiium ex ils esc, quae Apollonius in libris. d« Tactionibus 
tracta vil:, plenius erolvendo insistere. Plura scitu digoa^ qua.e 
ad.ilfud pertinent y et e:^ liac construciione deriVari possunt^ 
congessit Pfieiderer. ebene Trigonpmetrie Tiib. 1802. Ita v. 

c. facile patet ^ esse A8=^Afj=z . 2 ' ' > planter ac m 

Obs. 4. vidimus esse AB=jiu* ' ' ^ ., et aoguluin JBq 

esse rectum etc. 
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ttir 7^Z basî ZB estaequalis (I. 4.). S;mîliter ostên- 
demus et ZF aequalem esse ZÂ , quare et ZB ae- 
qiialis est ZF; ergo rursus circulas centro Z9 înter- 
vallo autem iina ipsarum ZA9 ZB, 2.f^ descriptus 
transibit per reliqua puncta» et ^rît cirça' triangulc^m 
jiBF circumscriptus. Descrlbatur igitur ut ÀBF. 

^ Cîrca datûm igitur triangulum circulus circumscri- 
ptus €%u QvLoà oporttb^ît facere, 

C O R O L L A R I U M. ' 

£t tnanifestum est 9 quod si centrum circuli intrà 
triangulum caiîit, angulus BAF^ in segmente maiore 
quam semicirculo^ positus, minor sit recto ^ si au- 
tenf centrum in rectam BF cadlt, aogulus B^Fj in 
semicirculo posîtus, reclus sit; si vero centrum cir- 
culi extra triangulum cadit^ angulus BAF ^ in seg- 
mento minore quam seçiicirculo j maior sit recto. 

P R b P O S I T I O V. 
Obs. 1. Rob. Simsdn. putat, demonstrationein huiut 
propositionDi ab aliqiià vitiatam esse, non enim ostenderc» 
rectas»; quae latera triaogiili bifàriani et ad angulos rectos se* 
eant , înter se convenire , et inepte dividere proposidofiem iu 
U'es tfMxn f cùm una Aademque demonstratio omnibns in&er- 
viaty ut iam Campanus observant. £t illud quidem, rectat, 
qiiaé ex ^ et J? ad aogulos rectos lateribus ducantui*, inter 
sd convenire» facile, ut «st apud Campanum, pobatur, diicta 
recta dÈy uude tes eodem modo e^ Ax. 11. vel /• Post. 5. 
patety ac in IV. 5. de rectis circnluni contingentibus. Quod 
autem rectae FZj, BZ riec in unam liiieam coinci^ere possint» 
inde patet , qiiod si id fieret , rectae ÀB , AF forent inter sfe 
parallelae (I. 28.}, quod est contra hypothesin. Rob. Simson. 
rectas JZ » BZ convenire inde probat , qnpd si " non conv^ui- 
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D^p/ilHWti '^ov ijiiuxvKXicv Tvyyévovoa, ' fiei^fûV loihr 
oqS^$. "Jlt'i^e Kal OTuv iXdfrmf oç^S i^V/X^^V V' 
9tfh[jLiv^ ymviay ivroç tov ^mywvov GVfiTC&row'vcu 
al dZy EZ* onav ai op^*?,, im Tr/g BF* mw ai 

Il P O T A 2 I 2 s. 

Eiç Tojr ào^évTa xéxXov tsrçciymviyif ij^çaiVuu , 
^ "jEaTco âoS-sïg ^nXoç é ABFJ* âel â^ stg top 
ABFJ KvycXov TeTQciywvov tyyQa^fai. 

^'UyS-iocav %ov ABFJ kvxIov Avp âid/fSTçoi nçoç 
oQd-cig dXi^ijXcug ai AF y BJ^ wt ineÇevjt;&m ai .ABy 
BF, FJ, AA. . 

1) 'Cxroç rov^^ABT rçc^'ojyov ex coniectiira, qiiam îam' 
trêrsiones Campani , Cl«Til « Gregorii^ Rob. Simsonii alioi'iun-* 
que ha beat y posuimiis pi^ovuigaCa omnium pditionum (in 
Pari», ex sphalmaté lypographico est ivrôs pro ixràç) ixroé 

leiit paiallela'e forent; at si parallelae fbrent JZy £Zf paral-> 
lelae quoque forent <ÂB » ^/% qui lis sunt ad ângu]os rectdt« 
Hanc demou&trationem repreheiidit Matthias Auszug mk* Rob* 
ôims. Uebersetzung et Ausrin. , qrrod |li-opositio ilia , rectaty 
quae {/erpendiculares sint ad duas parallelas , ipsas etiam pa« 
i^aliela^ esse, non praecedat. Facillime tamen res ad I. 28. re- 
ilucitur. Caeternm poterat quoque Aualysis addi timtli^ra^ 
tione ar irt IV. 4. 'facile deducenda ex III. 1. Cor. 1.' 

0.bs. 2. Cor. 2^, ' Qnum centnim circuli de8tribendi>Me 
debèat (III. 1. Cor. 1.) in recta JZ^ quae reclam JB bifa- 
inim et ad ant^ulos rectos secat, paritei^que in récra EZy qnve 
t;ctam u4r bifariam et ad angnlos rectos secat > et deni(jue 
eodem modo in recta, quae rectam BF bifariam et ad angii'os 
rectos secat ^ patet, hoc, quod iiltimo ioco diximus, perpen- 
diculum cuni duobus relique in uuo c;odemque pun tu' cou* 
▼enire debere. 
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Quare et si datas angulus i^inor est recto , intra tri- 
angulum coûvenient JZj EZ ; si autenî reclus, in 
JBF; si vcro maîor recto , extra triangulum ABT* 



. P R O P O S I T I O vr. (Fig. 291.) 
In dato circulo ^uadratum Insçnbere. ' 
Sit datus circulas ABFJjy oportetin circulo A BFJ 
quadratum inscribere. . , ^ 

Ducantur circuJi JBFJ dme diametrï j4 F j , B J 
aâ rectos angulos inter se (I. )1.), et iungantur AÉf 
BF, FJ, JA. , 

O b 8, 3. C o r. 3. , Et, quac ab hoc communi trium pei- 
pendiculorom concursti ad angiilos trjaiigiili A^ By -T duciin- 
tur r«ctae ZA^ ZB^ ZP aequales siim. Casu itaque iigiirae 
secundae (Fig. 290. b.) qno ana;niiis BjéP rcctus est^ cen- 
trum' Z circuli circumsciibcndi facilJime inveoitur , blMcaiido 
cantum latus recto anguio opposirum. Cf. III. 31. Cor. ^. 

Obs. 4. Eodem modo per tria puncta, qùae non iii ea« 
dem recta sunt, circulus describetur. 

O'bs. 5. Corollani 1» , quod in M'aeco t.extu leeituv, pavs 
prior non est apud Campauiim , ne^tte oninino ex Jiac con* 
atmcdone consequitur, fed patet ex III. 31* Païf posieiior 
conseqiûcnr ex conversa lil. 31.. vid. Oba. ad III. 31. In 
patte p05teriore* eorollarii praeterea , ut Rob. Simspn. nout , 
«ermo est de angul.) datOf quiim tamen piopositio nihil ha- 
beat y nec habere possit de aogulo daio , atque hinc ille co- 
roliaiium hoc manifeste vitiatum esse concludit. Auslin. id 
omninb ex hoc loco eliminandum esse putat. 

P R O P O S I T i O VI. 
Obs. A sexta înde huius Jibri piopositione Eiiclidesnon 
- nisi de' figiiris q^ibiisdam regularibus tiaciat , et de his iis, ^ 
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Et quoniam BE aequalis est EJ, centrum eniiH 
!E, communis autem et ad rectos angulos Eu4; basU 
îgitur jéB basi j4J aequalis est.(I. 4,). E?c eadem 
ratione et ut^raque recta^uin BJ^j FJ utrique rectàrum 
SA, A/1 aequalis est ; aequilaterùm igitur est quadri- 
laterum ABT/L Dico autem et rectangulmu. Quo. 
Biam enim recta BA diameter est circuli ABTà^^ &e- 
midrculus igitur est BA/i\ qnare anguius BAJ re- 
ctos est (III. 31.)- Ex eadem ratione et urmsquisque 
anguloi^am ABFf BFJ 9 FJA rectus est ; i-ectangu- 
lum îgitur est quadrilaterum ABF/I, Oslensum est 
latttem et âeqailaterum ; quadratiun igitur est. Et irn 
scriptum est in dato circulo ABFJ* 

In dato igitur circulo ABFJ qaadratum lt;tôcri« 
ptum est ABFJ» Quod pporteb^t facere. 

P fi a P O S I T I O VU. (Fig. 293.) . ' 
Circa datum circulum quadratum describere. 
Sit datus circulus ABFJ; oportet cîrca circulum 
ABFJ quadratum circumscribere. 

itiscribL débet quadiilaterriH) dato quadrilatère aequianguluViip 
in dato quadrilatero eadem condicio o)btinere débet. Quod si 
foerit y poterit non modo y et quidem ita^ ut piitictum in cii « 
cumferenfia , per quod unum lateintm quadniiiten inscribendi 
crauseaty datum sit y aut pro lubitu sumatui*, res fieri, sed 
înnumeris roodis fieri poterit, vel , ut aliter dicamus , pvo- 
. blema generaliter sumtum erit indeterminatitm. Nempe» tî 
propotitum sit, dato circulo ^BT (Fig. '292.) inscribere qua- 
drilaterum, quod aequinngulum sit dato quadrilatero ISZSH^. 
Dtiius anguli oppositi ZJ3II'^Z&II=iZ'i-'Ifz=z2 rectis, ita, nv 
unum eius latus transeai per puuttum datum j4 in circurofe- 
ferentla circuli, fieri id' poterit sec|uentem in mdduni. Ab- 
scindatiu' per III. 34. recta A F segmentnm AJF ^ qiiod ca* 
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26 ^ EiEWENTORUM 

^ffX'd'iûoav TQV ABrj Ttvxlov âvo SidfveTQm Ttços 
oçd'cis dXXi^Xats ai AF, B^J y v.çà àià %\âv A, B, F,* 
^ G7;/i€'0)P ijyd-owav ttpanto^aeyair tov ABFJ zv/.Xov 
ai Zff, Hè\ QKi KZ. 

'JEiieï ovv étpànTBTat 1/ ^sH tov AET/I kvkXov, 
aTiO M TOV E tévTQov^ ml Tt]v xatà to A ina^piqv 
hu^éVXTai ^ JE A' ai dça ngos Tui A /o)viat oQ'&a- 
eiaiv. Atd m avtd drj kuI ai yygotf Toig B , F , A 

piat ailguliim aequalem angtilo //, dactaque 0E fiât angùlus 
rAJ;=^BEH y et FAJ^^^QEZy et iungant.ir BVy JC^ cntqiie, 
ut tacilc ex III. 22. consequitiir , qnadrilaterum ABFJ àeqtii- 
anguliit» qiiachilateto EZ9H. Neqiie vero soJum quadrilate- 
riim ABrj prupositum efficiet. (^)uoJsi enim v. g. ducta 
fuisset' recta ^^ pavaJlela rectae ZB ^ iunctaque J?^, angulds 
rJèj=^^EH^ ,et anguius rAfi:=::.<^ES constitu-us esset, qua- 
diilatet'um AfiJTS pariter scopo respoudisset , atque ita innu- 
niera alla, quae idem praestarent, exliiberi potçrant* Nomi- 
natini) si circiilo dato iiiscribenda fuerii Hgura. quadrato ac- 
quiaugiila, inmiinera rectangula proble'nia suivent. At, si fi- 
gura inscribenda ipsa ' etiam quadratum esse , et per punctum 
iu circutnferentia datum A transite débet y^una tantum figura 
hia conditiouibus satisfaciet. Si circulo iuscribi iubetur figura 
multilatera aequiang^la figurée datàe, ante oniiiia, an res fieii 
possity ex observatis ad IIl. 22. diiudicari débet , et si fieri 
possity problema plerumque erit Jndeterminatum. Caeterum 
propoiitioni VI. 6. addi potest'lioc 

Cor, Cirçulus quoque (Fig. 291.) diametiis AP^ BJ in 
quatuor aegment^ aequalia dividitur (III. 2ô.)» 

PROPOSITIO VII. 

Obs. 1. Rectas circulum contingentes //Z, ^iTcamcon- 
tingejptibus JI9, ZK convenire, patet ex I. 29. Cor. 3. 

' Cor. ^1. . Quodvis quadrafi circamscnptî-latiis aequale est 
diametru circuli, çui circumscribitur (I. 54.). 
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Ducantur circtili ABFJ duae dlametri AFf BJ 
ad rectos angulos înter se (I. 11.)» ^t per puncta A, 
Bt r, ^.ducantur rectae ZEt ffO, OK9 KÉ cir- 
ciilum ABTJ contingentes (HT. l7.). 

Quôniam igitur ^// contingit circulum ABFJ 
oenti^ autem E ad contactum A ducta' est EA\ an^ 
guli ad A rec^ çunt (IIÏ. 18.).. Ex eadem ratione et 
anguli ad B ^ T ^ J punota recti sunt. Et quonlam 

, Cor. 2. Si duccis rectis JB^ BF^ rj^ JA eidem ci(- 
culo quadratuzn inscribatur , erît quadratum circumsâriptiim 
duplum qn^drati inscripti , lioc oexnpe erit aequale diiptô qiiA- 
drati radii ^I. 47.)^ illud autem qiiadrato diametii. Cor. 1. 

Cor. 5. Circulus ^ciam liic .dianietris ^F^ BJ in qua^» 
toor segmenté aéqualia dividitur (ÎII. 26.). 

Coj'. 4. Pariter lateia quaclrati , ciicimiscripti diaaiéttis 
AF, BJ biaecantur. \Est nempe HAssBB (I* 34.) et 2?v4= 
MJ. At BE^EJ^ itaque et HA^f=iZA. 

O b 8j 2» Quum quodyis quadratuni aequiangulitm . ait 
cuSyis alii , etiam haec propositio conferri potest cum propti- 
^ sitîone IV. 3. Et ^facile patet, pL'oposition^m IV. 3^ lon^'o 
generaUuSy et cette ad figtiram rectilineain queiHCUiique^ quae 
angidoa gibEKts non habet» extendi posse. F^ctis neillpe (Fig. 
294.) ut in -IV. 3. angulis ad centiiim O circuli d^i ex oïdine 
«equalibiis ils, qui deinceps sunt angulis figuraedatae^Z^HâT^, 
nempe ^ngulo aOszsz angulo, qui Z deiuceps est ixOfi ei, qui 
0- deinceps est etc. ductisqbe prf puncta e,, a, fi etc. ^quo* 
rulb unum etiam ^datum esse potest) rectis circulum contint 
gentibus , denijonstrabituv , «t in IV. 3. .rectarum harum con- 
tingentium unamquamque couvcnhe cum duabus ipsi proxime 
,positis,. et esse Hgaram ita enatam aequiangulam àîLiae Z^HIÇA, 
^ec généralité^ omnes ii casus excludentur , <^uibus figura data 
angulos gibbos habet: in figura auttm datae aequianguïa circa 
circulum circumscripta iatera angUlos gibbos comprehendeutia 
non ipsa y %eà prodiicta tantum intra figuram eir cul um coa- 
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> ûrifiBwis ymptai oQd^m eiaiv. Kcù insl oQ^fj^ larvv iy 
^no AEB yojvla , èovt âh' oçê-ij xal 4 vnè EBW 
fiaQ{iXMjXas «ç« foriv, rj HQ tj AF. Jid ad amd 
Si^, «al 7j AF Tfj 'ZKJoTÏ nccQuXlfjXog* "SLsTe nui 
7j BQ 'sfi ZK èoTÏ haQcckXijlas, 'Ofitomg â^j'âel^O" 
f^uv oTi rMÏ éza^éçcc twv HZ^ &K ry. BE2/ icrh 
7i(iQ(iXX'tjXog. IlaQccXXfjXoyçajiiina èazi tc^ HK, MF, 
AK, ZB, BK' ic^ a^ èotiv y /iàv MZ^vij 0K\ 
11] àh HQ Tjf ZKé Kaï ènei ÏGi] èoriv 17 AF vjj BJ, 
dXXd ncci ^ [LVhV AF ékaTiQùc Tviv H0 , ZK, ç âk 

tangent, et ariguli quoqué ad ceutvi^m situm aliquateitus di-r 
ver«um obtinebuut, qiiae Dmiiî^i, quam s'ngulis x:asibas evoi-^. 
vendis' liâud vacet, bic et in seqiicntibus piaeterimus. 

Obs. 3* la figuris éirculo alicui oircnm'icriptis (hicqito- 
qtio praeterîipus eas, quae angnios gibbos habent} observât! 
' potest circa latera aliqiuid admodum simile ei, quod in figuna 
cii'culo inscxiptis ciirca angufos observavimus t>bs. 2. &q. >ad . 
^ III, 22. - Nempe , si parem laterum numerum babuerint y et 
Uteta, initio facto a quoçunque eorum ordine numeris indl- 
centur, erit «umma laterjim uumeria imp^ribus notatorum ae- 
qualis. siunmae laterum numeris paribus n'otatoruni. Sît t. c. 
J:alis Hgura, quae nallos angulos gibbos habet AÈrJEZ (^i^. 
295.) 9 q<i&« circuliim coiftingat in puiictis a, fi^y^ etc. erit- 
que e< Ilï. IT. Obs. 1, 

unde (Aa-^Ba) Ji^(ry-^Jy) -f- (BH'ZÇ)—(Sp^rfi)+CJê^ 

ï. t. ABJ^TJ+EZ^Br-^JE-^ZÀ. 

âiknilis ' demonstratio locum hkbet in firi^iiris » quae phua ba- 
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rect(i8 est angulus AEB $ reclus autem est et JSBUf 
H& parallela eVit AV (f* 28.) Ex eadera radone et 
jiF parallela est ZK\ quare et HQ parai Ida est ZK 
i}. 30.)* Simiiiter ôstendemus et titramque ipsarum 
HZf QK ipsi BEJ esse paraHelàm. Parallelogramma* 
igîtiir sunt HKj Hl\ AK, ZB^ BK; aequalis îgî- 
tur est HZ quideralpsi 0K 9 HS vero ipsi ZK. Et 
quoniam ^J* aequalis est BJ^^seà et ^/* lUrique 
ipsarum HG^ 'ZKy BJ vero utri^ue ipsarum HZ, 
QK est aequalis ; et utraque HQ% ZK utrique HZ9 

bent fatera. Ilinc consequitiii*'» rectangulum et rhomboideli 

eirciilo JE circumscribi uon posse. ' • " 

O b 8. 4, Simile qitid obtinet in ligtiris circule çircum* 

'scrîpdsy quae niimerum Jatemm impareiti Jiabent. In illis 
nenipe, si anius cuiiiscunqiie iateiis v. c. (Fig. 296*) in pen- 

^ttfgono ÂBrjB latcris EA partes As^ et iE in quae in'panr 
cto conuctus dividitur» separatim numeremus^ parxter sanfiila 
lateriun uumeris imparibiis uotatorum aequalis erit tummae 
numeiis paribus noutorum , quod eodom modo demonsûra- « 
biiur. 

Obs. 5. In quadri]ateris propositio, quam Obs* 3* ba^ 
buimus y valet etiam conversa. Nempe si quod quddrilaterutn 
ita çomparatum sit, ut summa duorum laterum oppositoi'uiyi ^ 
aequalis sit sunimae duonim reliquorum laterum opposiiol'um^ 
poterit ilJi ciitulus inscribi. Demonstraii id poiest vel directe, 
vei indirecte. Directa demonstiatio liaec eiit.' Sit (Fig, 297,) 
quadrilateruju jfÈrjf in quo sùmma laterum -<^/?-f- iV aequa- 
lis est summ^e laterum BP^JAy poterit ei circulus inscribi. 
Nam ex Obs. 5é ad IV. 4< circulus potest describi, qu^ tria 
quaecunque cbniigua latera Vi^c. AB y BF, VJ contijigat in 
punctis flc, /?, y y adeoque erit, si O huius ciVcuii centrum 
sit,' Oa=.0^^ et Oa*-z=^Oyi. Est autem 0«2*=, O^ ^— ^«2 , et 

.Oy^zz^OAl-Ar- (I. 47. Cor. 2.), adeoque erit 0^2- ^«2,=; 

rOJ^—AyZ. Et, quuiîi sit"«x hjrp. /fJ5-+-r^=J5/H--^^, et 
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B/l iHaréça vmv HZ, QK iarlv îatj^ nuû éxaTfQa 
aQa T&if H0V ZK tKatéça rœv HZ, QK itnlv taij. 
*JamXeVQov clça êatï to ZHQK TSTQankevQov. yléyo» 
Si] oti mi oÇ'&oyojvioVf 'jËTteï ^yap na^aXXijXoyQaiii- 
fiov iati Ta HBEA , liai èariv ùq&ij ij vtio AEB* 
OQ&fj «ça liai 17 vno AHB. 'O/u^oltuig âij âel^ofiev 
oTi iccù al uiQ^g Tolg O, K, Ê y(oviat oçS^ai daiv* 
oQd-oywvtov àça èoTÏ to ZH&K Tèvçdni^tvQov* 'jE- 
i'eiyê^fj âh xai tûoTikevQOV TeTQayvovop a^a,èaTiv» Kcù 
neQiyéyQawtav nsQÏ tôv ABFJ 'avkXo^. \ 

Ilsql Tov âo'&ivTa àça avxXov Terçdyœrov Tr^pe- 
yiyqamau "CkicQ èâec notijoau 

n p o T A :s 1 2 rj. 

Eis tÀ âo'â-év TBTQaymvov kvhXov iyyçdrjjai. 

"jBoto) to âo&hv reTQuywvov to ABF/l' âsî 9^ 
itg TO ABFJ reTçaytavov xvkXov èyyçâifjai. 

* TéTfiija&w éxarfça T(âv AB , A A âiya natà td 
Z, JE GT^iveia, aàh 8id /nlv tov E onoriça ^lav AB, 
TA naqdWr^og ly^^io r^ EQ , àid âh tov Z onbTéçqc 
tiâv ÀA, BF nuçdXXfjXos ^x^w ^' ZK' naQaXXrjXo-- 

Èa=zBfi y\ïys=zV^ (Obs, 1. ad III, 17.) eirit, aequalibus ntiim- 
que denitis» Aa^Jy=JA. lam ciit vel Aa=Ljy (Fig. 297. 
a), vel aJteiutra earuni m aior altéra (Fig. 297. b.): Utroquo 
casu) deniisso éx O in AJ perpetidiculo Oh^ dico esse Ohzzsz 

Oy. Naiii , «i 1) Aaz=::Jy , crie tam Aa , quam ^y^= 2 ' 

Et, qmmi O A^-- Aa'^=^OJ^—Jy^ y erit OA2=^OJ^-9 adeoque 

OA=lOJ, undo perpeddiculum Oâ recUm^AJ bisecabit in ô 

JA 
Cî* 26* Cor* 5à), eritque J^^ ^ - ^^ - ^ Jy. Est %\xx.ttSL \Obl=^ 

OJl—jSi et Oy^-z=^OJ^~ày'^y itaque OS^=Oy^^ adèoqae Oê 
sszOy. Sin autem non ait Aas=:Jyf sit alteruba eamm ▼• ç* 
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S^K est aeqttalis. Aequilatemm igitur est 2jH&K 
quadrilatenim. Dico et rectaiigulum. Quotiiam enim 
paraUelogramraum est HBEAj et est reittts angulus 
AEB\ rectiis îgitur et AHB. Similiter ostendemus 
et angulos ad , K^ Z rectos esse ; rectanguïura igi- 
\ur est qùadrllaterum ZH&K. Ostensum est autem 
' et aequilaterum ; quadratum igitur, est. Et circum- 
scriptum est cii^a AJ^FJ chculum» 



Circa datiim îgitur circulum quadratum circunifcrî- 
ptuin est. Quod oportebat facere. 

PROPOSITIO VIII. (Fig. 299.) 

In dato quadrato circulum inscribere. 

Sit datum quadratum ABFJ; opofret in quadrato 
ABF/Î circulum inscribere. 

Secetur utrâque ipsarum AB » A/1 bifariam in 
punctis E^ Z (L 100» et per jB alterutVi rectarum 
AB^ r^ parallela ducatur E& (1. 31.); ?•** Z vero 
alterutri rectarum AJt Bt p^ii^lleh ducamr ZK (I. 

^y maior altéra Ja Quoniam igitur OJl^ — jta'i;=:OJ- — JyZ: 
eiit Jyl—j^a-zz^OJi—OA'^* At, de/nisso ex O in reciâm \/^^ 
pcrpendiéulo OS , est OJi—OyJ^==jdi—^6^ (I. 4Z. Cor. 5), 
itaque Jy-'-Aa''=~j8~-r^B' i. e^ rectnnguliim (Jy^^-jéa) (Jy 
— ^a) =: reftang. (^^^M (ji-M <1I. 4. Cor 40 Quum 
autem sit Jy'{'Aaz:=zj4J'-jd'\'ASy erit Jy—Aa^jè—ui^ 
(Obs. 3. ad 1. 40.),a4eoque erit J r-^-Aa^jr—Aa^^tS-^Aè 
^jS—Ad u 'e. 2jy-^2jâ, vel Jy=AS^y et quuni Oâ^ 0A — 
A§l et Qy^=^OJ-—Jy'^ eiii OS z=zOy' y \:t O^z^Oy , adeoque 
uti'oqufi casu circi^lus fadio Oy descriptiis etiam per S tvansi- 
bit, ^t continget lectam AJ in S (IIL 16. Cor. 1.)'. Hinc 
con^equitur qtiadrato et rhombo circulum posse insçribi* 
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YQccfifiov aça iaviv iz<w^ov rmv AK, KB, AQ, 
Q/l\ AJif HF , Bit, HA y ^aï ai dne^vmrtiov atî- 
%MV nlkVQtu âf^XovoTi ïaai dmv. Kal ènel ÏOTj.èaTlv 
7} AJ TfJ AB y liai êoTi Tîjg fihv AJ i^fjuiasia i] AE,. 
tfjs S^ AB fjfiioBia 1^ , AZ^ ïofj aQa niai 1^ AE %fj 
AZ' cï^Tc ««i ai anavavriov ÏGut eiaivy îoij aça %aî 
ij ZH ry HE. 'O/i^olwsS^ âçl^njKev oui %a^ é'KaTtqa 
Twv H©^ HK iaaTéqif rtnv .ZH, HE èatïp i'a^. Ai 
rîoGUQeg aça al HE, HZ , HO y HJK. luai «AAiJ- 
Âais doiv. 'O açor uivTQU) /u^lv T(â i/, diaorrjfjiaTi 
" ai évi T(Sv HE, HZ, H0, HK avxkog yça^'p/turog 
fj^si tcal âia Twy Xoimav Ofjjiveliav^ ^al i^a^eTcct tmv 
AB, BF, TJ, A A evd-smv , âid to ôç&ctg elvai 
ràs nços t^oîq E , Z, & , K ymvtag* d yàç re/iel o 
9té)iXq$ ^ Tcig AB, BF , FJ^ JA, 17 %{] ùiufiizQ^^ 
tov 'kvhXov TiQog oQ'd'dg aV dzQag dyofxfvf] iviàg ne- 
ff^îrai Tov TtvxXov , 6Wç aTonov iSdiS^r^* , Ovx uqco 
6 zévTQO) phvTU) H y diaoTT^fiatt de évï ttâv HE, 
HZ , HÙ, HK itvKXog yçatpôinevog tifivet tdg AB, 

O b s.*6. In Hguris autem , qiiae pluta quam quatuor la- 
tera liàb^Ht^ piopositio , quam Obs* 3* habuimus , paiiccrqiie 
altéra Obs. 4. exhibita converti nequît^ quod similitet fera 
demonstratur ac Obs. 6. ad III. 22. Sit nefnpe (Fig. 293») 
figura j4Brj£È circule, cuius centrum est O , radius Oa cir- 

. cumscri^ta , et contingat i\le latera in puuctis a, p, y, J., s.'. 
Cf iàm sumantur duo quaecunque latera contigua v. c. ^Z, 
EZ^ et prpducatut< atruznque ultra \^ usque ad Q et H eadem 
quantitate, nempe ita, ut sit ZQ^=ZII\ et centre A radio 
\ki0y pariierqiie centro E radio EH describantur circuli| qui 
se intersecabuut in puncto aliquo X, ita ut ductis JK, EK 

'Sit punctum Z inter jiK et EKy orife^urque noyum polygo- 
num ABFJEK^ quod a priore ABFàEZ tantum quoad laterà 
AK^ EKy eorumque positioiiem discrepabit» caetorum vero» 
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31.) ; pâralldogrammnm igitiir est unumqtjodqné îpsp* 
rum AK, KB, AO, 0J, AH, HT, BH, HJ, 
<t opposîta îpsorum latera aequalia «unt (I. 3'J.). Et, 
quonîam AJ aequalis est ABy et ipsius quîdem A/l 
dlmidîa est AEi ipsius vero AB dimMia AZf ae- 
qualis erit et AE ipsi AZ ; qtiarej et opposita aecjiia* 
lia sunt , ergo ZH aeqiialîs HE^ Similîtef ôstehde* 
-mus et uifamque HO 9 /fi^ utrique )ZH, HE esse 
aequalem* Quatuor igitur HE^ HZiHQ^ HK aC'^ 
quales^ inter se suni. Citculus îgitur ceiilro H, inter- 
.vallo vero aequali uni ipsarum HE$ HZ$ H&y HKl 
descriptus traûsibit et per relîqua piincta; et continget 
rectasvfflj BTi FJ^ JA^ prôpterea quod recti sunt 
anguli ad EÇ Zf &i K anguli; si enim secat circulas 
r«ctas*^S BFf FJj JAt quae diametro drciilî ad 
reclos angulos àb extremitate dUcitUr, întra cîrculum 
cadet,' qûod ^sur'dum ostènsum est (III. 16.) Çîrcu- 
lus igiiiir' centro H 9 intervallo vero ae'quali uni ipsa« 
Tvxn HE $ HZ, H&i HK destriptus non séçàt'rectas 

qnum polygODiim, ABTJÉZ civculo éircum^edptt^m lit, eri| 
-ex Obs. 3. j^JB+rj-^BZis^B r'\^4£'^ZA y ^âeoqut, ^uum 
JBX==E2^ZH^ et JjL^xsxZ A+ZS , aumtuài tiitsm sit ,ZJI=a 
2S0f eiit etiam j4S^rj+EK=JBr+^E'^Kui. t^olygonuitt 
itaque ^JBTJMK etiam ica cOmpâratum est, lit tmmetus Iat6* 
nitn aketne nameratomm ae^uali^ sit nunieiâ< i'e]i<}Uoruin \k*' 
terùm, et tamen manifestum est, huic polygono circuluni in- 
«crtbt non posse. Si' eâim inscribi posset, idem" etiam la(éra 
ABf BPy rj. ex ea parte latei^is B/' coniingere deberet^ ék 
quâ saïKT reliqira latera» At, qui hoc effidt^ iinîcus circulas 
est f nempe is , qui centrof O radio Oa desciibitur» I^utem;» 
quum^ tatera BZ^ AZ contingat) nequic sii^ul latera ££*» AX. 
exXXk illà posfca contmgere* - 

^uctid. £lemeiiMP« U« -•* * .• C ' * 



pigitized 



by Google 



34 elehientorum 

BFf TA f JA^ evd'siag. *JS(patp£Tai apa avriuv «al 
iatm iyyeyça/u^/jiivos .ets ^6 ABFJ Tetçdyiapov» 

Eig a^a^o ^âod'hv TeT^dynavùp livxXog ifyéyqaé%au 

HP O TA ^I S &\ j 

''J?OTû> To âo'd'y Te-vçttym^ov to ABTJ* âeî ây 
neçl To ABFJ teTQciymvov hvxXov neQiyçdyicu» 

^ Enê^evyd^ûaat yàç ai AF , BJ %B^ivi%viGixâf «A- 
Xnkag nmà to-É. 

\ Kaï ineï ÏQf] iarlp ^ JA T^ABà ^àivfj âh 17 
AT, âvo Sn »i 4A, At âvai\aie BAi AT îaat 
eloî, xai fidag y JT ^(idei Ty BF lioij* ytovia âça 
ïof] ioTÏv iq vno JAP ycai^iu *ty Vno BAF* 1/ <!tçc& . 
VTto JÀB ymvia âl^ct 'ciTfiifcat vno T^g A F. 'O/wiws 
âi] ieièof^ev otl nal ixaotfj tW^ vno ABP^ BPJ, 
FJA àifiX^ Tkfifitci^i vnù tdp AP, dB evd'emv. Kcà 
inû ÏGfj è<n;iv 1^ vno JAB ywvia v^ vno ABF, liai 
iani %ijg fikv vno JAB fjpiioéia ilj vno'ÈAB i riji^ 
Sh vno ABF i^fiiosia ^ 'ùno ÈBA* mi, ij vnô BAB 
^âça vg vnà EBA ^atip îarj* wgt^ ital nXsiJçd ij EA 
nXevqa '%ij ÈÉ iatïv ïùij. *0/iol(og Sij âeièo/ii&i^ ort^ 
xaï éma'ciqa Ttuv EA ^ EB sv&emp &catiça TiSv 
- EF, EJ 1071 iariv. Ai Teaoaqeg dqa ai EA, EB, 

Obs. 1% 'In âgurîs circalo ciretimdenptis , quaOx nume- 
rum latej^m imparem habent, proposition quam Ob^. 4. ha- 
boimusy etiam ira exprinii poterit : erit i^ iilis sumit^a laterum 
primi ^ teitii $ quinti etc. aequalis sunirnae lacetiim' secimdi, 
quard etc. si Huic addas d^iipluin segnrantum primi lateris^ 
quock inter puncttun tontactiis et eum eius terminum iacet» a 
quo numéraire coeptum est, y* c.^ (Fig. 296.) in pouti^ono 



Digitized 



by'Gôogle 



|»r)lBR QUARTI79. 35 

AB9. STf FJf JA. Contînget îgîtur îpsas et erit 
inscriptas itv quadratô ABVJ* 

In dato igitur quadrato eircdlus inaoriptua est. Quod 
(^rtebat facere. 

P R O P a S I T I O IX/ (Fîg. 29t) 

Circa datuiu-quadratam circulum tircùmscribere. 
Sit datûm quadvatum ABFJi opbrtet circa qiia« 
dratum ABFJ circultim clrcuinscribere. 

ituictaé Af^ BJ aese aecent in JB. * 

£t quoniatu JA aequalis est AB 9 commuais au- 
tem APf duae JA^^F âuahna BAf AF aequales 
aiutt), et basis JF basi BF aequalis; angulus igitur 
JÂr liequalis est BAF (L 8«) ; angulus igitur JAB 
bifariam sectus est àb AF^ Similiter ostendemus et 
untimqueinque anguloAim ABFi BFJ$ FJA bifa- 
riam Sectum esse a reçtis AF^ JB^ £t quoniam ae- 
qualis est angulus JAB an^Io ABF^ et est ipsius 
AAB dimîdius angulus EAB^ et ipsius ABF dimi- 
dins angulus JBBA\ et EAB igitur angtilo EBA 
erit aequalis. Quare et latua EA lateri EB est ae- 
quale (I. 6.)* Similiter ostendemus» et utramque re« 
ctarum EA , EB utrique EF^ EA aequalem esse; 
quatuor igitur EA^ EB9 ÈF, È4 aequales inter se , 

wtmim circmnscciptà, qitod iupra delinaâtum fuit» erat» si a 
puncto ji versus B numerare incipias ex Obs. 4»,^B-f-r'^H- 
BêasLBf^^'SJ^*Àn utide si utnmque addas M^ erit ^uiB'-^Tj 
^Sjii=^Br'^£J-^Â9^=^^r+EJ-+^Ja. Hinc conseqnitur, 
si laMta figaraa circula cirottroscripcae) .quf« numelrufn lat^'iini 
iroparein habet, omnia data sint, data etiam ««se aeg«nent«y 
in quae iila in puncto contactus .dÎTiduntur. £nt nempe 2^4» 
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38 . K.LEM,RlfTOiri|M: 

JÇJT, EJïcat dkki^Xais elGir* 'O âoa aivrçip.'^ip E, 
rai^âiaeTf^/u^a'ti évï v(âv EA y EB, EF ^ EJ ^vhXoq 
yQcujpo/iisvos ij^t^ %€à êul.%ùv XqmviV^ arjiç}mv ^.nai 
(farai neQiyeyçajiiiiUvos niçi to ABFJ T^Qiiymvw.. 
lisQiy€yQdq)'d^(a wç 6 ABF/I* 

* IJeçl TO âo&iv dçd réT(>(ty«^or uvxXos neçiyé^ 
yçauTcu. "ÛTteç iâ€4 7a)ifja()tu 

XI P O TA 2 I 2 L 

'laoGKsXhs Tqlymvof^ avarijaaad'cu , i-j^op hunéçt^v 
't(Sv vtQog ny ^aaei ywvmv SianXaalova Ttjg XoinijSm 

'EHKeiad'ia tiq cvê-ela ^ j4£ ^ ml rsT/tii^a'd'm xtCToc 
'. TO J* O'tjiiieîov, cïgre to im6'%^v AB , BF nt^eyo^ 
fjtfBVov ôçd-oydviQV wov eïvou tm àno %ov FA rerço-v 
yiâvià* %aï KiVTQfp i{ikv ti5 A, .diami^fMffa âh inf ÀB, 
xvkXos yeyQdfp&io 6 BJE, %ai ivfjçfJioGd'fa eig ràif . 
BJE %v%Xov Ty A F ev&ela; fji/i}^^ fieiCom ovay tijq. 
T»iJ BJE HvxXov âuc/LLéTQov, ïofj êvê-Ha 17 BJ' «al 
èùis^evyjd'waav ai AJ, FJ , Kai neçiyeyQatjp'd'fa nfiçl 
%o AFJ Tçiyfùifov itvHXoQ 6 AFJi 

Kaï ineï %6 viro t(Sv AB, BF fcov ia%ï %à ano 
%^ AF, larj âh 1] AF Tiy BJ* to piça vno %iSv AB^ 
BF ïoov iinl Tfî ayrd TÎjg BJ. Kal ind fVTtXov tov 
AFA eïiajTTToi ti afj/ieïov èwvitg to B, Haï ,«W tov 
B Ttçog ToV AFJ hvkXov 7içoQ7t87tTwxaoi d^o vùd-àltit 
al BAy Bd^ xàl '^ fiiiv avTtSv Té/i^ei / 1^ âh nQOS" 
'ninTei , ncU iari to vno tiSv AB, BF îaov Tfi àno 

v^AB-^i^rd'^^BA-^Br-^JB. Caeterum hacc ditquisido a tertk 
inde obsenradoiie inatitu^a primûtn facta «si: a Pitot* (Mcitl« 
â« TAead. des Se* de Paris 1725. p. 45.)* Cf, Kraft. iG^som. 
SuWim. j. -10^.1 • 
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LIBER' «OUARTUa* - 37 

stmu Ckculus igittir centro E, et intervallo aecpiali 
Hinî rectardm EA^EB^ EFy EJ deséHpt«s transi- 
/^it 6C per reliqua ponèta'» et tVii circum8crîptU9. drca 
quàdratam ABF/t* Cîrcumséribatur ut ABFjI* * 

Circa^atufti f^tuir quaciratiim' drculus cii'cuinscri* 
plus- ese.. (^uod oportebat facere. * 

P R O F O S I T I O X. (Fig. 301.) 

* - Isodceles ^ahgulum cônstitûere» babens utruinque 
angutorum ad basin duplum relîqui. 

Vonatur aliqua recta ÀB ^ et secetur in. puncto P, 
ita ut rectangulum sub ~ABy BV contentum aequate 
sit'qoadtato ex JT^^/II. U.); et centro Aj et inter- 
vallo AB de3cribatur circulas B/iE (Post. 3.), et ap- 
tetur in. circulo. BJE reçtae AF^ quae non maior est 
diametro circ^li^B.i/^, aeqtialis recta BJ (IV. 1.); et 
iungantur AA^ F'Af et circumscribatur cjrca triangn» 
Ibm AFA drdulus AFA. v 

El quoipiàm rectangulum sùb AB, BF aiequaleest 
quadrato .«c AF, A F autem aéqualis BA^ rectaogu* 
Itun igitur aub ABt^ BF aequale est quadr^o ex BA* 
£t qooniatn extia circulura ^FA sumptum est ali- 
qaod punctum i?» et a^S in circulum-^jT^ caduàt 
duae rectae BA , .5^/5; quarum altéra quidem ipsum^ 
•écat 9' altéra vero in eum incidit; et est rectangulum 

^ PROPOSITIO VIII. 

^ Obs. Si cui rhombo *dato ABrjÉ (Fig. .500.) circulât 
insctibeudus est» qiio3 ex «Obs. 5/ ad praeced. semper Hêii 
pote«t, centrum quidem circuli insciibeiiai eadem ratioue in- 
▼eniû poteÂt, ut hic pro quadiato ostensum fuit, ductis^nempt 
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38 ■' '£LBBf£irTX>Ri;ilI 

Tçg BA' ^ BJ €LQa fq>cc7çrsTai %ov ATJ. \ISMi.inù 
if/yamarm t/^v '^ BJ,'ci^oâi ^ffs Kmd %à J,iu(x^j^s 
d'iyKTcu 1^ yfP\ iq fCtça. vnp; BdF ywpw Wii io^l vg 
èv T^ IvaXXài 'jCQv vipXov^ vp'^fjifmv ymviç^ %f pno 
JAF. 'Enêi ovv îafj ejottif 9/ vnà BJF vp vno /lAF, 
^KoivTj T^oçi^uiad-m, fj mio TA A* çX^ â^a,^ vm BJA 
làrj iarl aval Taîg vm T4A s 4AT* ' AÛlAd Wffe 
mio r4A, JAF ïati iqriv ^ inros ^ vno BFJ' ^ 
UQa f^no BJA ?(W/ iiî^ï T'ff vnd BFJ* 'AXV ^ vno 
BJA Ty vuQ TBà l^v ïofip wei »ai siX^fQsi ly 4À 
%fj AB iavlv îat]* wgte xaï fj vno JBAvij vno.JBFA 
Igtïv ï(5if. Ai TÇBïè uQa id mo BJA, ABA» BFJ 
ÏQai àXXfjXuis €Ïm'U. Kcci iivû ïoij ioTÏv ^ vnô ABF 
fœvla Ttj VTiè BFJ, ïoij èari naï nXsifçd i^BAftXBVça 
' t^ 4F* ^AIX "^ B4 ry FA 'ûvtoxst'mi fo^* «ai ^ 
A F dç» rjff F4 ioTÏP ïatj* tagre ual fmvi% ij lûm 
F4A ymvlài vfj .vno 4AF itniiif ïcf]* irf ce^ tW 
TAA^ JAF ^^s vsiê 4AF ehl iinXc^hvg^^' '*Itni ^i 
xal *; vno BFJ zalg vnd FA A y 4AF* «ôi 17 râo ' 
BF4 aça %rjs vî-to 4AF i<n;î dmXij* "laij êh ç th^i 
BFJ éxatiçct %(Sv vnè BJA, JfiJh mi Mufi^ ^Qa 
if^fttP vno BJA,,4BA fi^g ^ni BAJ iari âmX^. 

rectis ZKf Mê jmr ptincta,^ qitae .lacera rhombi opposica bifii- 
mm dividunty emtitqM4» jidhuc ttt àntà. ZM=iHK^ÀS=sB9ss: 

^i at ch'cùltts insct^errclus iatn alînm radium habtfbit » qiii , 

invcmtiir , dcmîsso ex H ad uniim laterum rhombi v. c. AJ 
pei'pendiculb He, quod, ut facile probatur 9 aequale eit per- 
peiidictilo cuicunque ox /f^ia reliqua latera demisso v.^ c Hf. 
Est enim in tiiatigulis JFIEe^ i^Z^ IIE=zIiZf angiilus £==5? jet 
ad c et ^ sunt aaguli recti, unde ex I. 26. est Hs=xtH^y et 
cii'ccilus ceatro H radio He descriptuS etiam per puncta f > ^, 
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LIBER QUAftTUS. 39 

$V^ABjBr aequaIe;quadratoexBzi, recta S J contîngît 
cîrçulam jiTJ (III. 37.).^ Quopiam igîtur SJ con- 
tingièy a conUcta veto ad J ducU est JF; angulus 
igUur Bjr aeqnalis est angulu JFA in alterno cir- 
cnli segmento (III. 32.). Quonîam ijgîtur aequalls est 
anguloa BJF angulo JJFf commonis addat^r FJji* 
T^tus îgitttr BJA aequalis est duoVuB TA A y JAF. 
Sed angalis FAAj, ÀÂF aeqnalis est exterior BFJ 
<I. 32.>; angulus igitar B4A aeqiurUs est itigolo^Sr^/. 
Sed aogultis B4A ïuagulo FB4 est aequalis^ quoniam 
et ,]atttd dA iateri AB est aequale (I. 5.) ; qnare et 
JBÀ îpsi BFJ est aequalis. Très igitur BJA% hBAy 
BF/I aisqaaies inter se sunt. £t quonîam aequalis est 
aogulus^ JBF angulo BFJ , et ^tus BJ aeqûale est 
Iateri JF (I. 6.). Sed BJipsi FA ponitur apqnalis; 
et AF igitur ipsi FJ est aequalfô i quare et angùlus 
FJA angulo JAF' est aequalis (I. 5.); angult igitur 
FJAf JAF ançuH'z/^JT sunt dupli. Aeqnalis âutem 
et BFJ anguUs FJA, JAF (I. 32.)} et BFJ igitur 
anguli JAF est duplus. Aequalis atttem et BFJ 
utrique angulorum BJA^ JBA, uterque igitur lingu- 
loruni BJAf JBA, anguli BAJ est duplus. « ' 

u transit, et rhombum in his punctis eoBtnigit (IIT. 16. Cor. 

1.). . Pfluilo brévitts centram H inrenietar» ductis diagon9^ 

bat JFf Bjf quao pariter in JSf se inteneoaut; 

i 

#RO POSI TIO IX. 

.Obi. Eadem constractione edam circa rectangiiium non 
aequilaterum circulus^ circiunsci'ibetury quod fieri semper posse 
paut ex Obs, 5. ^ III. 22; Demoustratio tantum paulo di- 
Tersa erit , et absôlvetur ope I. 31. Cor. 1. et î. t^ Cor. 17. 



Digitized 



T 

by Google 



40 «s.jEM«9fT0«vinr ^ 

HP O TASIt li. 

%j^:%ul Igu^viov èyyQa^iX/U > . , ' 

"£^0) .0 âo&els KVxXog 6 ABFJE^ 'Sel ây'ele 
TO^' ABF^E ,Kp»Xov neyvciyœvov iffonXevçon ^è «wçi 
laùYiûvtQV èyyQçlyjcii* ^ * 

*£Hit€Îa^ù) )tQiyoiiVov laoaneXhg '%6 ZH&j^SmX^x^. 
plovcC' è'j(ov éxaviçuv %iav Tiçog ,%oîg Jff, y(av,mv v^g 
fFpô^ T(5 Z, naX èyyeyçdff'd^o} elg %ov ABFJE nimXav 
fip Zil& %gtymv(^ iGO^MVinv TQiywvov ^o AFA» Mgrs 
%y 1^ nqè^yTia Z y^^io^ ïç'f^'^ ilvai vyy. vjtd fAA» 
iKatiçav Sk t($p^ Ttçog %olg H, Q Xui^v énc^içoi TiS§f 
9S7to- Ar4.j F4-4*' %^i im'tiqa çiça *v(iii^ vm ATA, 
TA A jyg vm TAJ ia'ù^ âmi^, ] 'T€%tiv^<5d^ â^ ixixr- 
;7^éQa Tti^v vno ATA > ' TJA âij[a vno %(tiv TE), J]^ 
$v9:smv , ^^ :è7fie^v%d:mGav &l AB , BF , JE, -EA* 
'En^l ovp^it»'¥éQa twv vuo AIJj TJA ymvm^ 
imkçcaiwy iowl: lijs ino FAJ, x«i ^ferfî^^fiivaii elal 

^ PR OP O SITIO Xr 
Fi'Aexnitti pqtest huic probiemafii seqiienA. aoalysis'. Pjuta 
faétam » titquji j^B^ tvlaiagulum a^quicruLuin , in quo> uterq^^e 
angiiiorttni ad basiu duphis est reljqui. Bisecetur unus angii> 
loi'um ad basinr^cta ^F (I. 9,), eritque ati^tilus Bjr=jS^^^ 
pafUerque TJAs=^BAJ ^ adeoque (r. 5.) JF:^ TA. Çr;^eterea» 
quum ïn triangulifi BFJ ^ BJA sit BJVss^BAJ ^ et anguhis 
B communis, prit etiam teliquus, BT^^^^A^iB (f. 52.), At 
ex Hyp. AB4:=::À4B\ «rit itaquè,JB/^ss^^/, adeoque 4A= 
hJ* Praôterèa^ si. triaiigulô Atj' circuznscdbatur cïifcultu 
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CJtBSR QUARTHS* 41 

Isoscdes igitur triangulum conatit^tum fat A^B 
habèns ntnimque. angulorum 2^d AB basin duplum re« 
liguL Q^od oporiebat faiere. . 

P R O P, O S I T I O XL (Fîg. 302.) 
In dato circulo pentagonum aequilaterom et aequu 
asgulum inscribere. ^, 

Sit datiis cifculus ABF/JE; oportet in- circula 
' ABTJE pentagonum ae<|uilaterum et .aequianguluni 
inscribere* - ' 

^ Ponajur, triangulum i6ioscele» ZH& duplum kabens 
utnimque; angulorum ad i/, G anguli ad,Z (IV. 10.), 
et inscribatur in circulo ^BFJEf triangulo ZH0 
aequiàngulum trianguium AFJ ÇiV\ 2.), Ua ut angulo 
quîdem j^ aequalls sit angulus TAA^ uterque vero an- 
gulorum i^d H% & aequalis utrique angulorum AF/f, 
. FJA'f et uterque igitur angulorum AFJ, Jl;/^ anguli 
FAJ est duplus« Secetur autem uterque angulortim 
AFJf FJA biFariam a rectis FE , JB (I. 9.)etiun.. 
gziitax AByBF^ JE^ EA. 

Qùoniam , igitur uterque angulorum AFA% VJA 
at^lus est angoli FAA^, ai secti sunt bifariam a re^ 

(IV. 5.), ob angulum B4r=s.BAJ ^ Bif hmic circulum con- 
tinget (Obs. 2. ad III. 32.) > adeoque crit BJ^\;=zAB^y^r 
(UI. 36.), v©l ob B4^jr=tAr^ ,AT ^:^^By^Br. Soiutiô 
problemacis itaquo «o redit , ut recta AB ita secetur ia P^ ut 
recungulum sub tou et segmendo BF aequ^^ sit quadrato re- 
llqui ^gmenti Ar \, e. ad 1I•^11^ Quo facto sumenda erit in 
circolô BJE recta 'BJ=:Ar^ et duceuda AJ. Caeteram ma- 
' iiiïeSum esr, positionem rectae AB pro lubitu 8unii| itaque» 
si datum sîT puoccam A^ punctum B ia circumferentia cii- 
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42 CLBUENTORDM 

d'yfi VTtS i^iSp r^, JB êvd-BêfitP* ai mPTs açct yvivlcu 
aivno. JAF, ATE, ETà tJB, B/fJ ïaai dXX^^ 
Xcbts eioiv. Al ^ àh îam ytaviçLi inï $Çiov 7iêQig)$çsuîy 
ûe^'^'^aGiv al névTiB «çop ns^^^éççiai al *AB, jBP, 
TJ, JE, JE A ïmi iXXf^Xms eiV/V, *2Vd éh %às loaç 
nêQKpsQslag hm s'ô^eîai vnoTaifovaiv* al mv%€ aQCù 
é'ù&em c^i ÀBy BT, r4y JÈr EA îaai dXXijkiiUQ 
tîalv* ÎGOfiXëvqov ctça iatl tô ABF^E n^vraytavoy. 
^cj/w ^i o%i %aï iaoydviov. ^M^e) ydçj ^ AB tt^ç*- 
wiçem %y JE neQi^sçsia iarïv tar^j^ xoiyi^ n^ogxslàS^ 
7J BFJ' oXfj Sça 1] ABFJ mQ^V^^^f^ '^V '^ JSJFB 
neQKpeQsia iarlv hfi. K(û ^é^iji^sv ini fiïv %^s 
ABFJ Tte^tf^çeiaff j^tnpick ^ wo AEJ, èfil âh,i^^S 
JEJFB TteçupçQelag yfûvia ij vnà BAE^ «ai ^ vyti 
BAM aça yiavia ^y vtiq AEJ èarlv ïafj* Jid W * 
«wcj dtj %ai émoTf} liûiv vtiq' ABF , BFA, FAE 
yoivmv imnéQff Tcov vzro BAÈ, AEJ' iarlp hf]* Iqù^* ' 
yoivipj^ Sça iaiï to ABFJEi mvwymvov. lEdelyê-ff 
âh ml loQTiXevqaVf 

culi B4JS pro lubitu sumî aut ^Ciun ^m^ posser Compo» 
silio d^iad^ £ety ut apud Enclidenit 
. Çoiv le Quum 4BJ == A4B = %BJ4% eiit BA^ =3 

-^ -, vd, ^uum ABA'-hAAB^BA^sssi lecti» 

.,, > . 2 Roct. 4 Rect; ... 

(I. 32,^, cm BAJçss k ' ■ = ' "iQ " , et angulus ^B/f^st 

4 Rect . * , 

Cor. ?* Simul ciim nostfo pfobl«mtte solutum e9t «tiam 
Hoc; IsosceIflS . triangulum coifstituere , cuius angulus ad vco:- 
ticem ti'iplus sit utviusque angull ad basin, là nempe eK 
trianguliim .^iV» quod vidimus esse isosceles , nempe AF^s: 
rj^ 'et ttHiào angulus Arj^^4BJ^B^r=5Bjr'=-^rJA^=s 
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0ÎS TEf JB; ^tanqm îgînir anguU 'JAPf UFE^ 
ETJf rjRjf BJA ae^uales intef se sunt, Âequales 
autem snguU ^equàlibus drcumfei^entiis insistant (Ilf« 
26,); quinque igitur circumferentiae AB , BF , FJf 
JE 9 EA âequales intei* se sunt. Aeqûales autem cir- 
ciimferentias aequalcf, rectae., subtendimt (IIJ. 20.); 
quinque igitur rectsfi ABf BVf FJt JEj EA ar- 
quales înier se sunt ; aequiJaterum igitur est ABFJE. 
, pentagbnum, Dico et aequiangulum. Quoniam enim 
drcumferentîa AB cirqimferentiae JE est aéqualis, 
communis \ad4atiir BFJ\ tota îgittir ^drcuipferentia 
ABFJ toti cîrcumferentiae EJFB est aequalfs. Et 
insistic quidem circumferentiae ABFJ augulus AEJf 
çircuixifereutiae^vero EJFB àngulus BAEf etangulus 
BAÈ igitur angulo AEJ cst*aequalis (III. 27.) Ex 
eadem ratione uùusquisque àngulorom ABFf BFJf 
F 4^ alterutri anguloruin BAE, AEA, ^st aequalis ; 
aequiangulum igitur est jpentagonum ABFJB* Osten* 
§wn 68t autem et aequilaterum. 

^TAé> Et vv^ -rersàf si quit construere 'sciat triangalum iio* 
•cai«s AFJf ia quo ATJ^s^rAJ^ construere quoque poteiit 

tnuigulum îsotcdes BAJ^ in qiio BAJs=sr-^^ 

' O b 6. 2» Campiinus et Feletarius, ut bene mbiiçc Clavius, 
ftia« c«uM sfl ekci'ucianty i^t probant ^rectam BJ coutingere 
cicculum Ar4 ^ qiiium* id ex III» 57. manifesto consequacur. 
Id autem iuca obsenrat Campanus^ circaloa ATé^' BJR se in 
pnncfio ^ non contingere, sed se iterum secare in, piincto 
. aliquo:i?» ita, ut atous ^aiotis ciiculi JE^=^BJ f paiitetqiio 
; arctis minotis oircuii JEsssTJ- Quod /acile ita ^robatur. Hi 
dircoU se non contingunt in J^ si enim eondngerent » stota 
BJ<t qoae minorem concingit, contingeret etiam maioreni 
(Obs. 2. ad UI. lY.). Eadem^ autem maioii inicdpta est 



/ 

Oigiti-zed 



by Google 



.44 :EZ.raEMT''OA*IXlC 

JEtg âçd. TÔy ^o^êWa itimXov luvtâywiHï^f ioo^ 
ftksvçôv T«. xopl iaoydpjUiv y'èf^yQantaê. 7Ch^ç '^^i' 

r/f pi ToV âoê'évTa xvkXov iî^tç^ytavov laoTtkévçoP ' 
ze kal laoyd^iov nfçiyçdtlfm, ^^ : 

"iSffTW () âoê-eis xvkXoç o ABFJE' 9èî &ij ne^i 
zàv jiBFJE mnXov Ttevrayah^ov io6f][^kevç6i^ ra ^ 
laoymviov neqiyQa^fctt* ' ' 

N^vofiad>(a Toù êyyeyQafifiévov nev%aymvov ' %wv 
ywviwv.G^/jieîa^ tîi A^ B, F, J/E, (Sçre ïaus €Îvm 
Tels AB, BFy rj, JE, EA ^eçi^eçeiaç' ^aï dti 
vmv Aj B , r, J, E ijyi'&iùGav tov hvxXov è<pan%i' 
fisvat ai ne, QkI KA, AM, MH\ ml elX^&m 
%ov ABrjE zmXqv ytèvt^v tù Z,^iiàï ine^svyj&ni'' 
aav ix,l ZB, ZK, ZF, ZA, ZJ. 



» 



^. 6. a* Secent igitur se ia i?, eriiqut« 4u^6tû. raçtis AMt 
JE^ angalus J[E4=^Brj (III. 22. Coi. i.) s=zABJ. Est lU- 
«em etiam, ob. J£:s=^JJ <!• Dcf. lî.) AJJ^jiEJ (l. 5*) 
ss:ABJz=i.y4JJB» Itaque (I. 52.) aeqaiangula svuai pwa^iàt 
AJB{ A4By et nominatim angulus 4AB:=:.BAJ ^ unde et ar- 
cas maions circuli JEz=:JB (III. 26.) et recta JE=:BJ Çltl. 
29.) Ts=S4 f adeoque et avcus xninoiis cirouU JJËs=:^é* P.e- 
letarius addit^-rectain V^4 vel AT ease latus pentagoni tegii- . 
. laiis^circulo AVJ inscvipti^ ' Nempe quuniy .ut Tixclam m.à\» 
, mus y sit avcus JB:=s=.rj , recta alitera rj=rAPy ecit etiâm 
arcus Aï^scJrJ:=:JE (III. 28.). Eodem modo» quum xeeta 
AÉsi:^Aà\ erit arcus AZB,=:Atj {HU 2^0» adeoque, si^is 
bifariam secetur , circula» AFj in quinque arcus aequaler dit 
▼i$u8 erit', quorum chorda^ aequales sunt (III. 29<) et- biime 
ptioximaô angulot aequalea comprelÀendunt (ni« 27«). 
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^ LlhBt .QI^AftTUS. 45 

Ih d«t6 igitur circulo penta^diMim' ae^i^ilaterum et 
aequiangulum m«crptum est* Quod oportebàt facerêir 



PROPOSITIO XH. (Fig. 303.) 

Circa datum circulam pentagonum ^f^ijùilatet'tit^' et 
aequiapgalam cir^cumscribere. 

Sit datus circulas ABFJE; àportet circa circulam 
ABrjE , pentagonum ae^uilaterum et aeqmangulum 
circumsqribere. ^ . * 

Intelligantur îfiscripti peneagoni angulorum puncta 
Aj Bf Vf Aj J?> ita ut aequales sint ÂB $ Br$ 
TJy JJEy EA circumfcreniîaè ; et per A^ B9 F 9 A, 
E ducautur rectae circulum contiugeiites H&, &Kf 
KJf AMj "MB (IIL 17.); etsumaturcirculi^firz/JB 
centrum j?» et iungantur ZBy ZK^ ZFj ZAï, ZA^ 



PROPOSÏTIO XI. 

Cor. (Clâvii.) Quûm ex IV. lO. Cor. 1. atigulus FuiJ 
dt a/3 rect. ait WLitm BAr^=^rAJ=^JABy sequitur, augulum 
BAB pentagoni regtilurî) compleçti sex quîiuas unias recti, 
Tel très quintas duotUm rectorumy quod coiisentit cum I. 32. 
Cor. 18. \ angiiliis autem ABB=sAEB erit (I. 312.) quinte 
pars duovum rectorum : itaque angulus, BAE ttiplus est aa- 
guU' ABE. Cf. IV. 10. Cor. 2. Caeterum simpliclorem pro- 
positionis IV. 11.. solutionem dabit XIII. 10. 

O b 8. Eodem modo , quo hic ostensum fuit y description 
nem peûtagoni regularis in dato circulo pendere a constructione 
tnaaguli aequicruri, cuius angulus ad basin uterque duplur 
.sit reJliqui — dum ncmpe ope buius trianguli9 aliusqûe illi 
ifqiUcruri in dato circulo desciipti circulas in quinque partes^ 
aeqtules^ divisns fuit, qup facto res erat facillima -^^ penera- 
liler demonftrabituri descriptiontm polygoni regularis cuius-^ 
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46 ELEBtBNTOftUllI 

Kal inpi ^ [ih^ KÂ ei&èla iipûnt srai %wABrJE 
muiov uatd Ta T , ano àh tàv Z xil^&v inï Ti^ 
ifcet« to r inafpijv inéCevutai ij Zf^ ç ZT âça «aV 
ê-BTàs làtiv ini Tij^ KÂ* oçd^ éfd iùtUf ' iuaviçii 

sTpô^ i*0<ff B y J jtsfiiJi>éioiQ yw^iai oç&ul doiP. Kià 
însl opd'ij ètniv 17 vno ZFK ywvla, tô «ça finô %fjé 
ZK taàllf iùti tàtçdno tAv ZP, J'K^ Jià tcI cevtd 
âij'xal Toîs dnè tàv ZÉ , BK îgov imï to ùnQ%ffi 
ZK" wgtë ta dno T«i> ZP, FK tofg ano teq[^ ZÉ, 
SK iatïv fow > [wif to ano vijs ZT tw dno tiyc ZB 
imtP ÏGùv^ Xotnol^ âjga ^ d^à tijè PK Xomm rw 
dno tfj^ BK laT}i> ïgov^ ïorj açu fj IK' vij ÉKi 
Kià ktû ïtjfj iotïv ^ ZB ty ZT /wù Mtvi] iZK^ 
êvo ai] al BZ, ZK aval taîg TZ^ ZK ïaat M 
%tà fidoiç ij BK fidaet Tp TK iatlv laij* yv^fâ c?ça 
ilj plv ino BZK yévla tij vnà KZF iorh ïofj^ ^ 
âh iJho BKZ tfj iifo Zkriarlv ïa^^ idinXij aça ^ 
iàv vno BZP tijg vnS KZF, ij âh vno BKF tijs 
wo. ZKF. t^id td tLVtd âij xai ij filv ^ni PZJ 
T^g PZA iàtï âmXij jj âh vno FyiJ tr^g ^no FAZ 
Keà inêl îafj iatti^ ^ BP neçiipiçêia ty PJ, ïo^ 
itnï %tà ymfia 1^ vn6 BZP ty im6 PZJ^ 'KuL iotiî^ 
17 ILilv ivno BZF tijt vno KZF âmXfji 1} âh Vno 
JZF âmXfj lijg vno AZP* ïjsf] dçd xtti fivnà KZT 
ty vno ylZP* eari âh xaï ' ij vno ZPK jnarla t^ 
^nè ZPA toî]. Mo ai] T^iywva ioti %d ZKP, ZlT 

cunqae^ ^ubd hiim«ratn latetum iitapatem 8=3.2tt<4»l hâbea^ 
pendero a deBCiiptione trianguU ae^uicruri) ^cuius angulUt ad 
basiti utei'qtlé éit n pliis ^eliqiii anguli^ ita Ut r» gr* pva àe- 
ptagono a,tigulus ad basin ti'ipiua este debeat Minguli ad verd* 
ceni ; in enneirgono 4 plus etc. vel » qiiod eodem redit» et pro 
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^ LIBER ÇUARTUC. 47 

Et quoniam recla KA contingit tirculum jéBr//E 
in Ff a ceâtfo âatem Z m contattum ad F ducta est 
ZF; eiii ZF perVendîcHlaris ad KA (ÎII. 18.); re- 
ctm îgitur est nterque angtilorum ad J". Ex eadem 
ntione anguli ad |)iuieta Bi J recti siuit Et quo« 
ntam rectus est angiilus Zt^Ky ^badtahitu ex ZK ae- 
qual^ est auadfatis «jj: ZP, FK (I. 47.). Ex eadem 
raâone let qtiadl*atis ex ZB\ BK aeqtiale est; qua^ra- 
tum est ZKi qtâaré quadmta ex ZF^ PK ^uadi'atis 
ex ZBf BK aequalià sunt^ qùôrtjm quadratum ex 

* ZF qnàdrato ex ZB est aeqiiale^ i-eliqtiuin igitut ek 
FK ireliquo (dit BK ^ét aequalê; aequalis igitur i-ecta 
FK rectae BK Et quoniam aequalb es^t ZB ipsî 
Zfi et communis ZKi duae jBZ> ZK ûuabns FZ, 
ZK aequafes. sUnt^ 6t basis BK basi FK est aequalis; 

' angulus igituir, BZK angulo KZF est aequalis (I. 8.), 
angiilus aùtem ^iTZ atigulo ZKF est aeq^ialis ; du- 
plus igitur aiigUlus BZF anguli KZFi angulus au- 
tem BKF ànguli ZKF* Ex eadem ratione et angu* 
lus FZJ anguli FZA est duplUs , angulus autem 
FAJ aiiguli FAZ* Et quoniam aequalis est cifcum- 
fercntia^jTîpsi FJ^ àequalî» est et angulus BZPsiti^ 
guio FZJ (lïl. 27.). Et est angulus BZF anguli 
KZF dùplus» angiilus autem AZF dupluS anguli 
AZFj aequaKs igitur et,kZF ipsi AZF; est autem 
et angulus ZFK angulo .ZFA aequalis. Duo itaque 
triangula sunt ZKPi ZAF duos angulos duobus wi* 

omnibus polygoms reguUHbus valet ^ a divisione cifculi in 
tôt partes aequales ^ quot latera habere débet polygonum de- 
scribendum. âin autem polygonum patem laterum numetum 
' s=2n habeat , pendebit eins descriptio a descriptione trian- 
g^ acquicrmi» cuius angulus ad baain uterque sit (n-^i/a) 
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48 ' ELBMENTOIIUK 

wg âvo ymvtaç wtg aval y^aylatg taaç ^Q^%a i%iecl^ 

%oiv^v av%(av %f}V ZF, nal 4cls i^istàg aça nlsvçdg ^ 
raïs Xomaîg jikevQatg hag.f^et, %al Tiyy komi^v yw^ 
êfictp tj Xomy ywvia' ïarj aqa /^ f.iW KF iV^d:sîa t^ 
FA y ijl^âè v7to zàF jiûvm Tff vW ZAF. Kotl 
ineï î'ofj ioTÏv 7; KF ry FA, âmhij âçà ç iC4 "^V^ 
KF. Jià Ta avTcc âfj Seiyâ^^joerat^ xùl ij QKvijS > 
BK âmlij. Kai èoTiv ij BK ly KF îatj ^y ml &K 
dqu ty KA iatïv ïay. 'O/ioidog dfj Setydr^a^'ïat Kttï 
immfj %wv OH, MM, MA éxatiqa T(âv,GK, KA 
ïmj* laCTtXBVçov aoa èVTt tù HQKAM nswaytavop, 
Acyif) ây on' vmï laoyariov» 'Enel yào îcy èar'tv if^ 
ijnô ZKF ywvla ry v^o ZAF, Km iâely&y tyg phv 
-ùïQ ZKF{âinXy y v^o QKA, lyg âh vm^ ZAF 
êiTtXy y V7i6 KAM* wi y vnp &KA aça %y vnô • 
KylM èoTiv ïayé 'O/ioiœg ày âêtX'&ya^ai aal èndirtij 
tMV VTT^o K&H, OHMt^HMA ixàtiQa TtSv vno OKLriy 
KylM tay al niv%e ciça ymviat al vtio HQK, OK^i, 
KAM, AMH, MHQ ïadi àXXykmg elolv. 'looyci^ 
^iov aQu Iot}, tô HdK^dM nsvTay(ûi>ov^ 'ÉâstyS'^ 
âl i/tmjQonl^vqoVynaïne^iyéyqantmnéqÏTov ABFJÊ 
y^mXov^ "Ôneg eâei noiyaai, 

^ n P O T A 2 i 2 lys . 

Eig TO Soê-lv nefxdyMVov , èativ honXeUQov Te 
xéfi laoympiov^ ^vkXov èyy^d'ipau ^ 

^ 1) Ed^. OxODi et B^asiî. habent: wûtnél e^l^-^t^ Vatj ^ BJC 
»f7*JS:r, xal fort Smh) 1) fttv KA xfji XI\ tj ^è 9K T^ff £K* 
Mal 0K flça t^ KA tatlv f <r^ : quae verba^ quiim sine mcHra 
rèpeùtio çius,, quod modo dictum erAt^ cum Péyrardo et 
Cod* a,, omisimiis. . ' .' 

.j^lus relîqui aifgtiji» itâ ut v. c. pro octogond angulus ad bâ* 
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LJBSR QU AUTUS. 49 

gulis éequales hàbentia utrumque utri^t^è, et unum 
iàbïè uni lateri aequale^ commune ipsis ZF, et re- 
llqua igîtur latera reliquis lateribus aequalia habebunt, 
et rèliqtium angulunK reliquo angulo (I. 26.) ; aequalU 
îgitur recta KF retUe JTji, angulus vero Z^/* an- 
gulo Zyir. ^it quoniam aeqUaîis eét JSjT ipsi T*^, ^ 
dnpla Igitur KA ipsiui KF . Ex eadem ratîOi e et 
QK ipsius BK dupla ostendètur. Et est BK ï^si 
KF aequalis ; et 6K igîtur ipsi KA est aequalb. Si- 
militer ostendetur et unaquaeque rectaruin 6-&, HM, 
il A alterutri ipsarom QK9 KA aequalis;' aequilate- 
riim igitur est pentaigonum FIQKAM. Dico atttetn et 
aequiangiilum. Y^ù'^niam enint aequalis est angulus 
ZKF angulo ZAFy et ostensus est ânguli ZKF du- 
plus aftgulus ©JTjf, an^ulï autem ,2^P dùplus ai\- 
gulus KJM; et aftgtdus BKyï dùa^x> KAM'^st ae- 
ifualis: Similtter et unusquisque angulorum J^Qi/f 
OHM 9 H MA ostendetur alterutri angulorum 0K/Jf 
KAM aequalis; quînque igitur anguli JÎOKj QKAf 
KÀMf AMHi MH& aequaleô ihter se sont. Aequi- 
àiigulum îgitur est pentago^Jim 1ÎQKAM> Ostensum 
est éutehi et aequilatemnî., et circUmscriptum estcirca 
circulum ABFJjE» Qiiod bportebat Facere. 

ï>ROPQSIT 10 XllL (Fig. 304,) ^ 

tn datp penugono u aeqiiilatero et aequiangulO| çit^ 
chlùm in^riherci , 

sin (4—1/2) pliis Tel '7/a'plus anguli «d lyerticem esit de- 
beau Cf* Tacqwet, Êuclid. e«fè Winston, Sclibl. J. hd V. 11. ; 
-Borrow. Euclid. Si^oï^ ad IV. 11.; ClaWu« Schol. ad ly. 
t6;V Boermannua SchoL 3» aà IV.^ 11« alu^ua. ' Potest ^ti^m 
haec obsenratio^ jpro pojygouis imparoni aut par^Mi latituisi nu* 
Enclid. Elément. P. XI. D 
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ZO ' ELEMENTORUn 

"EoTia To, âo&hv nsvjaytovov t îaHmXtvqiv %b %tà 
îaoyciviov, t6 ABFJE* âal âij eis ro jiBFJE nav* > 
Tciymvov xvkXop iyyçurpàt. 

TeT/Â/ija&a yccQ éicatéça tiâv vtzo BTJ , F JE 
ymviév âlj[a ycp iKaTdQog toIv TZ , JZ ev&eimv* 
Hal dno %ov Z avjfjieiov , %ad^ S uvfi/îdkXovaiv «Ar 
Xi^Xaig al rZ, àZ eù&eîai, ène^svji^œaav al ZB, 
ZAy ZÉ ev&sîai» J^al iTieî ïof] ia^lv ij BF ty FJ, 
Koivn âh ij FZ, âvo S^ al BF, FZ aval Tac'g JF, 
FZ ïaat eiaî, xaï ywvia i] vtzo BF^ y(avia Ty vno 
JFZ ÏGfj io^h /îâaiè aQa fj BZ Ttj fiâaei JZ iarïv^ 
liarj, Kal to BZF Tçlywvov tôI AZF TQiytav^ ècrlv 
ÎGov , xai al Xomai yœviat *çaïg^lomaîs ycoplais îi^at 
eialv, v^* ag al ïaai çvXevQal vnoTeivovGvv ïaij aqa 
ij vno FBZ yiûvla ty vno FJZ. Kai intï âmXy 
ioTtv y fJnà F JE ^ijs vmi FJZ, îa^ âh "ij (jukv vno 

ineruin habendbus aiui régula tomprehendi^ tieinp«» si numr«' 
rus laterum polygoni describendi dt s=Ny eius descriptio pen- 
débit a descriptione tmuguli isoscelis ^ in quo utetvis angulus 

ad baski ait v""â'v, pl«* angttlî ad TeiticeiiK ,Tum teiOf ut 

facile (IV* 10. Coi*. 2.) probatur » aimul in potestate erit de- 
scribere trianguliim isosceles^ cuius angulus ad vertîcem sit 
(N— *2} p^los utriusvis angnirad basiui et vice versa» Possunt . 
antem etiam poly^onat quaa p^ivetn laterum «tamemtn habent» 
qt/iando is non est formae 2n/ reduci ad polygonaiy quae ini- 
parem laterum numerum habenti rî autem est formae 2^, ad 
quadratn. 

V pROPO S iTio xn. 

Obf. 1. Probandum érat^ante omnia, qnod Austin^ mq- 
net, rectas QK^ f^f Mi'ttc. inter se coiiyenirey quod, du- 
ctis reotis BF^ F^/ etc. fiaetle eodem modo probatur» ao in 
IVL 3. ridimiis. 
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Sh d^tum pentagonum aequilaterum et aeqi:rîangu- 
liiin jiBFJE; oportet in pentagoiio ABF^ÎE circu» 
luQl inaciibere. 

Secetur uterque angulofiim JBJTJf r4B bifariam 
^b iitraque rectai-um FZ 9 4Z (L 9.) ; et a |)un€to ^, 
in qi^o conViçnJunt inlet se reCtae jTZf 4Zf ducantur 
xectae ZB9 ZA^ ZE. Et quoniam BF aequalis esç 
FJ^ communis autçm FZ , duaef £P, JZ duabua 
JF^ FZ aequajes aunt« et zngulw BFZvj^goio JVZ 
aeq^lis est; basis îgitur BZ basi 4Z est aequalis (I. 
4t), et triangolum BZF triangulo dZF est aequatef 
et rellqiii atiguli reliquis ar^nlis aequales sunt» quoa 
aequalia laiera çubtcndunt » aeqoali? igitur atigvtXns FBZ^ 
anguh) FJZ* Et quoniam duplus . est FJM fnguK 
r^Zf aequalis autem ^gulus jT^jS.anguIo ABF^ 
«^gult;^ vei^ F4Z apçulo FBZ\ et ^xAxx^FBji 

. Obf»2. General itet ' pariter âeraotesbatiir» si ad pancta 
circuxnferentiae , iit quae ineidunt anguli polygoni re^ul^iris 
circulo in^iipti) ducantur rectae circulum contingentes^ enasci 

* axindé polygonum regulàre tandem hàbens laterûm numeninr^ 
èîqné cjixulo ckctunici^pciun. Citcurnsmiptio polygoni regor 

rlatis. drca circulum datum itaque pariter p^det' a djvmonf 

.ôrcnli in tôt partes aequales > quot polygonnm latana }itl>f t* 
Çaecetitni in hop et^pr4$cedent^ pro)bleillate^^ un^m B'^^^^Q^ 
in, circumferentia V. . c* A pro lubitu sumi aut datum esse 

>fo}Dfé^ ', .• : . / : " ^ •.-■...;'. 

PRpPOSi t 10 XUL ^ 

Q|><* ^ Qnamvis bypotbetice sumi posait pentagonoai 

reg^are vel aequilaterum et aequiangujiiin super aliqna recta 

YJ des^ptttm esse » etiamsi modus illud describendi antoa 

.çsteiisfi9 non fuerit» mulpi tamen geometrae>baç ocçasioap 4p- 

%^^vmU qftpflipfla. wipeï 4lta rfc»fita dfsmbii p<>§»t psitfftgqséç» 
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Si ftiEMBIITORUH 

rjE ty vno ABT , ♦/ *è FJZ ry vnà tBZ, mï 
TJ vno TBA àqa Tijs vno FBZ iorl âmXij' l'aç aQa 
f} vnù ABF yiûvia vy vno ZBF' /^ âgd vn^AJ^F 
ytovta âi)[a Wt/^tcm vho riJQ BZ ev&eiaÇé ^Ofiol'- 
«1$ ii^ êei'i'dijfHTai oii xal. éHaTéqa twv vnà BAB, 
AÉà difa véT/itTjTUi vno inUti^as %wv ZA, ZE 
wd'BiiSv* kHx&eaoav âr} àno tov ^ Z cfjfieioV &û 
^àç AB, BF, FJ, AE, :EA ev&eias ^d&t%oi ai 
ZH, Ze, ZK, ZA, ZM.\ Kal in^ ïatj io%iif ^ 
ino &FZ yœvlu fy vno KFZ, è'ari âk xal o^^Vfl 
vno Z0F ojf^ try vno ZKF ïaij, âvo âf) Tflym^a 
iati Ta Z0F, .ZKF %ùs âvo j^mriaç rais àvoï yw* 
vieuQ ÏGCbS iffivxa^ %ai piwif nXwqàv (.nij, nXevçi 
Ihfjy, %0iv^v td%f^v ZF vnoTèipovçav vno /tiiav rmif 
tcfdv y(û9mi^ aai Tas Xoinùs «pa nXevçd^ tous Ji'Oê'^ 
nais nXevQàis^ïoas ëè^i' foç aça ij Z& vcd&sTt^ ^ 
ZK %aôi%^. 'O/ioms èfj â€ij[diJQ€tai oti %aï éHa<nn 
%w¥ ZA, ZM, ZH é%a%àQa rtar 2jO, ZKîcfj îatlv. 
al niv^é «ça évS^etat al ZH, Z&, ZK, ZA^ ZM 
ïoan 4^Xi]Xais doiv. *0 âqa xivxçktû ttp Z, âiaoriçr 
fMi^i âl ivi %(iv ZH, Z0y ZK, ZA, ZMxvhXqs 
tfff€^ùfi^e^os ^$^« 3*<»i ^^ ^tt^ XoiTmv a^/usiiov, uàl 
ifù^^wt liivAB, BF, FJ, JE, EA eôd'Bmv^ 

'iid %d i^S elvu$ tttg nQos fOH H, 0, K, A, M 

-, '■■>.• 

r«gttlare. Et Claviài quidom td IV* 11. xti hoe prdblemA 
tolvit. Sit 8up«r recta datt FJ (Fig< 3(^0 describcnidiun pen* 
ugonum regulâre. Fidt tdangiduin aequiciurum ^H0 taie, 
ttC'titerque angul^s ad basin duplus sit reiiqtii (IV. 10.)/ Dé* 
kndm circa trîanguluin jiFJ, quod ttiper basi FJ ope I. 23. 
ttiàttgulo ^ir^ <aequiaiiga]uiii cdEiBtmîturi describatur circnlus 
. (I V« 5*) I huicque inséribatur €x IV/ 11* ope eiusdem criui- ' 
^idi Âl^J pentagosum regulâre. Eodem fere redit cont^iictio 
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igitnr «nguli FBZ ^st duplus ; aequalis igitur anguluf 
^BZ angala ZBF. Ergo angalus ABF bifariamser 
catur a rectst' BZ* Slmilher ostendetur et utrumqtie 
angulorum BAE, AEJ bifarlam secari ab uiraqu« 
rectarum ZA%' ZE. Ducantur uutem a pi ncto Z ^d 
AB9 J5jr, rj^ JE9 EA rcctae perpendîculares Z//# - 
Z9j ZfCt ZAf ZM (I. 120. Et quonîam a^qualis 
est angulus QPZ angulo KTZt est autem et rectut 
Z&r recto ZKF aequalia, duo triangtila sont ^QH . 
Zj^F duos angulos duobus angulis aequales hahentia» 
et jonum latus uni lateri aeqiiale^ commune ncîHcet 
utrique ÈFf subteudens iinum »cqualium angulorum > 
et reliqila igitur latera reliquis iaterîbiis aequalîa habe«K 
blint (I. 26.) ; àèqualis igitur perpendicùlaris ZG per^ 
pendiculari ZK* Simi ker ostendetur et unamquamque 
rectarum Zyty ZMf ZHf alîerutri rectarum ZO9 
ZK aequalem esse; quinque îgitur rectae ZH^ ZQ, 
ZK, ZAj ZM aequales îmer se sunt. Ergo circulus 
centro Zf întervallo vëro una ipsarum ,ZB , ZQ, 
ZK.% ZA^ ZM, descrîplus transibit et pe^r reliqua 
puncta, et contînget ABy BFf FJ9 AEf EA Vectas; 
propterea quod recti sunt anguU ad puncta ff^. Of 
Kf Af M* \Sï enim ipsas non contingit, $eà secatt 
eveniet ut recta diametro circuli ad rectos angulos ab 

Feletatii 9 quant licbet ille ad IV« IQ* Alia Clavii toliitio ai- 
dtnr observatioiie iii Cor. ad IV, iO« et iit Cor* ad IV. (i* 
facta« Nempe » quum in triaàgulo ZB9 (Fig. 502.}. uteiqtie 

angulornm ad basin sit ex IV* 10* Cor. =s ■ . , erit angu- 

lu» ei deiaceps, c|ui.basi productk oritur^ ss2 Rect. — r > v 

6 Rect* , ^MM \ \ 

(1. 13*) ass — j — j^ e. «x Cor. IV. 11. sss angulo, ^ticmcltt^ 
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54 ELElMENTORUBt 

Cfifieiois yiûviaç. El ydQ ovx è(pâ\p€%tt,i (x/ètâit, it^ïà 
Ts/Lcet aûms , avfi/îijaeTal V9Jv ty âiafihçm rov ^.- 
xAov nçSg OQ^às an axQ(XQ dyo/iérf]¥ èPTOS mm^eiv 
Tov xwAoi;, oneçiHToiiov èSelyjdif]. Ovx ccçc» o xévtçtp 
toi Z , âiaoTij/LiaTi â^ ivl %(Sv ZH, Z&, ZK, ZA, 
ZM evd-emv yQc^(p6/LÏEVoà xvkXoq veixsî ràg AB,BTy 
TJ , JE, EA tv&eiaç. ^Efpd'^^c^'^ «Ça (x,v%^v. IV- 
yçayi^ft) o)V o HQKAMn 

Eis ciQa To âo'd'hv nçvTdyiavov, o èa%tv laonXevçof 
T8 xal iGoydviov , xvkXos iyyéygc^^Tai^ "OncQ ëâst 
notijoai. 

nPOTASIStif. 

ïleçl TÔ âod-hv TtevTciyoivov , o iariv lainX^çov 
T6 xai looydviov i xvxXov neçiyQ(itfj(»h , ' ' 

làtera contigua pentagoni trgolans cpmpreheoduiit» Stt£fidet 
sgkur» ad punctum F extremum reçue daue FJ angolam ap- 
plicare/ qui aequalis sit ei» qui angulo ^H^ deinceps est» et 
reccam sub hoc angulo ductam aequalem facere reçue datae- 
TJ, atque ita pec onmem deacribendi pentagoni ambi^ikrreià 
continuare. 

O b t. 2. SimiH litîone in polygono r^ulari quocmtqtte 
circulu» inscribetur. 

PROPOSITIO XIV. 

Obs. ^. Cor. Qnum centrum circnIipenUgOnoregulal3' 
ciTcumscribendi in iV. i^w prorsus eodem modo inveniatur, 
ac ^entrum circuli eidem penugono inscribendi in IV. 13. pav 
tetf tftrumqué circnlum ideni centrum habere*. 

Obs, 2. Oeueraliter eodem modo circa datum polygo- 
num «regulare quodcunque oirculus circumscribetnr* ' ,^ 

Oba. 3. Hinc etiam (coll. 2. Obi. ad IV* 13.) Cor. in 
Oba; 1. alhatom valet genecaliter» nempe circulas polygeàa 
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tlBER QUARTO 6. 55 

extremitâte dutta cadat intra circulumf quod àbsurdum 
ostensuAi est (III4 16.). Cii^culus igititr céntro Z» in* 
UtvMo vero una. ipsarum ZH, ZOf ZKj ZAj ZM 
reotanim descriptus no,n secabit rectas jiB^ BFf FJy 
AE^ EAi continget igitur ipsas. Deaoribatur ut 
RQKAM. 

In dato igitur pentagone 9 quod est aequilaterum et 
aequiangulùm , circulus Inscrîplus est. Quod oporte- 
bat facere. ' . 



P R Ô ï^ O S I T I O XIV- (Fig. 305.) . 

Circa datum penugonum^ aequilalerum et aequi* 
angdum» circulum drcumscrifatere. 

alicui regulari inseripcùt idem centriun Jubebit, quod circuluf 
«i circumsaiptus. * 

Obt. 4* Quodsi e centro circuli polygone alicui rega- 
lan inscripto , vel (quod. eodem redit Obt • 3.) circumscripto 
td singolos polygoni angulos ducàntur rectae, divident ill^e 
polygcoom in tôt triangula aeqaalia , quot polygonum latera 
babet* 

Obs. 5. Haec triangula omnia eandem babçnt alt^tudi* 
nem , quae si circulus polygono inscriptus sit , aeqaalia est 
radio circuli inscripti: si circulais polygono circumscriptus sit» 
aoqualis est pmpendicuio e cenuro in uuum laterum polygoni 
demissnm. Ridiut itaque di:culi insèrioti aeq^aIis est buie 
perpendiculo » quod et apotbema vocatur. 

Obs. 6» Summa oinnium istorum triangulorum , i. o. 
integnim polygonum itaque aequale est (I. 38. Cor. 4.) triait* 
gulo» cuius basis aequalis est perimetro polygoni y et cuiua 
altitudo aequalis ett aititudini unids ex istis triangulis , i- e. 
si circulus polygono circumscriptus sit, radio circuli polygone 
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56 ELEMENTQ.IIIJnr 

vs xixi îaoydpiovj ro JIBTJE* àet âtj neçl to ^BFJE 

TeT/tir^ad^o) Siq é^uTeçç^ Toîy vno BTJ, F/iJS y«- 
yicfjy Sifo^ vng éxafréQûig Twy FZ 9 Z4 , nai àno tov . 
Z O7jiu,siov 9 TtaS-* m'/ti^d^-kovaiv al evSsîm , ènl Ta 
B , Af E O'tjfAsî» èn£^€Vx^ct)Gav €V&sîm ai ZB, ZA^ 
ZE* ^0/ii(H(jDQ drj TW nQo Tovvov dst'i'd^i^çrai^ , ôV^ 
xaï émsr^t] %ifiv vno" FBAy BAE, AEJ ytavuliv dqa 
TêV^i^Tcct vno éxdazTjg ttHv ZB, AZ9 EZ evd-euSv. 

i|2scripti , vel si circuliis poly^ono circiunsctiptcis 'sii, perpen- 
diei^lo c centra cirç.uli polygono circuiAsciipti in unum late-^ 
rum demisso. 

Qbs. 7. Gbserv^atib psaecedena vaJet etiidii, si polygCH 
num aliquod non regulare circulo 'alicui> ait circumscripitÊnH'p 
quod nçmpe etiam tum^ omnit tiiangula ^ in quae xliiid dit* 
pesci potest réctia e centvo ad tingulos angulos polygoni da« 
ctis y candem habent altitiidineni pompe radium circoli ipli 
ioscrrp», Tali tamen polygono non semp^r çii^oulus çirçum» 
SGiibi potei'it , quod hic obiter notamua* 

His observationibus* ctrca polygona regularûl t4di potamtc 
adhac sequentia. 

Obs. 8, Sï quod polygonum regulare (Fig> 306.) r, c* 
pentagonnm circulo inscôptum sit, et bifavianl diyldtntor 
ainguli eîu8 anguli âà centrum, adeoque etîam (III. 26«) sin** 
gùU arcusy quos subtend ont latera polygoni circulo inseripti» 
et per puncta^ in quibus hi arcus dividuntur, ducantur- rectàd 
cii'culum contingeiiies , «nascetur novum polygonum regulare 
"priori aequilaterum , circulo circuroscriptpm. Quod simili u* 
tione démon strabitur ac IV. 12. Et facile patet, singiila latera 
polygoni €ircumsci^*ipii|parallela esse singults latetibuS polygoni 
circulo inseripti. Uabet, lianow]PrOp. ,de pentagono Peletarius 
ad IV. 12. ec généralité!' Ambros. Rhbdius ad IV. 6.- 

Obs. 9; Quaeris figura aequilatera circulo inscripta est 
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^Sit clatain pentagonum 9 aequîlaterum e,t «eqùiar. 
gnlum ABrjEj oportet ciixa pentagonum ABFJE 
circulum cîrcumscribere. 

Sficetur uterque a^gulorum BFJf F JE bifariam 
ab utraque rectarum FZ, ZJ (L 9.) » et a puncto Z^ 
in quo c<invenîunt rectae, ad punota By Aj E cîu- 
cantor rectae ZB, ZA , ZEi Similiter ut in praece- 
dente oatendetur et unumqueinque angulorum FBAy 
BAEj AEJ bifariam secari ab una rectarum ^^ 
AZ% EZ* Et quonlam aequalis est angulus BFJ 

etiam aequitngula. Lateri enjna eius abseindunt arciit aeqiu- 
let ' (III* 26.) 9 tdeoque tngnli a bihis quibusris polygoni la- 
teribuâ contigttis comprehensi arcubus açqiialibiis inaittunt» 
•deoque aequale# simt (lU. 27>). At non omnis figiu'a aequi- 
aiigubi oircalo inaorJpta necessario quoque aequilatera est, niai 
'qnando nnmerua iaternm ipsibs est impar; rel^ ai pai est» 
•quando duo latera prozimt aequalia sunt^ vel diunmodoy duo 
^^uaecunque aequalia aint , quoiiim une posito primo, alterum 
oceupet locanv parem 'quemcimque , ut quartuvp, seztum cic% 
IJst htec observatio Clavii. Nempe, si ciiculo inscripta ait 
figura aequiangula quaecunque T. c« (^%* 305.) ABF/IB^ erit« 
bb angulum BAJ&ss^ABry '(^m arcus BAM=s^rBA (IIT. 26. 
Cor. f.)» bine y 'demto communi AB arcus AE^=z arc. BT^ 
. aileoque reçu AEssi reçue BT (III. 29.). Eadem ratione erit ' 
teeu jBJTss^f ^ atque ita deinceps, si £gura pi ura babet la- 
tera» erit semper tertium quodque latua e;, a quo teriium eac, 
ono reHcto in medio» aequale: hoc est, primum (qiiodvis 
•utem latas eonstitui primum potest} aequale erit tertio » tec« 
tium qttintOy quintum teptimo etc»» atque in hunç moduro 
omnia latera in locia imparibus posita aequa^ inter ae'ei*unt, 
Ead^m antem ratione omnia latera locorum parium » ut secun- 
dum, quartimii aextum etc. aequalia inter se eiunt^ quum 
quartum 'sit a secundo teitium etc. Et haec quidem in 01^- 
nibii» figuna aequiaugulia circulo in^ctiptis loçum lubebtmr. 



Digiïized 



by Google 



58 IÇLIBM^KTOmJ»!* 

^m iuTi vijs fihv V7t,o BFJ ^/tilaeta^ij vno ZF/iy 'vijs 
âh yno r^E ij/Lvlaeia ^ vno F/IZ, xai ^ vno ZFJ 
tlça rjj vn6 ZJF i(rtlv ïatj' &s^e xaï mXpvçà ^ ZF 
fiXsvçâ Ty Zd^GTÏv ïarj. ^Ofioifoç âij âsi^d^Gfràt, 
mi fcal ^xao'FÇTwi/ ZB ^ ZA, ZE é^meça^câv ZF, 
ZA èoTiv ïaTj* ai niv%B àça Bvd-eîai al ZA, ZB, 
ZF, Zà y ZE ïaai àXXTjlats slaiv. *0 çiça Ttévvçm 
Tcî Zj âiaoTi^fiari âh évi Tcoy ZA> ZB , ,ZF , ZJ, 
ZE. hvkXoç yQa(p6iu€Vog ijèêi ical âid Titiv Xoifnav of]^ 
fieloav, liai eoTai nsçiysyçafijuévog» ne^iyeyQa^d-oi, 
Ttal €(jTi0 o ABFJE* 

lam revop si figura inscripu imparem laterum namemm l^a* 
beat, iode consequetur, ulthnum la|:us ae^uale esse primât 
cui ptoxhnum est', quod nexnpe et ultimum împari loco erit* 
Idem ultimum autem etiam aequale erit secundo^ quod quippe 
ab ultimo ftniam est. Itaque omiiia latera inter se aequalk 
erunr. Si vero figura inscripta parem laterum numerum hab^at, 
nihil conoludi poterit, nisi omma ea latera, quae impari looo^ 
sunt , intèr Se e<se aequalfa , et pariter om'nia eà , quaç pari 
loco sont, inter se esse aequalia. Quodsî autem unum çorumi 
quae impai^i Iqcq sunt, aequale sit uni eorum, quae pari loco 
«usr, etiam omnia latera inter se erunt aequalia. Caeterum 
esse posse figuras aequiangulas circulo inscriptas, quae tamen 
non sint aequilaterae, iam exemplo rectangui or um constat 
(iri, 22/Obs. 5.> ' 

'Obs* 10. Simili ratione omnis quidem figura aequîan- 
gula. oircalo circumscripta est etiam aequilatei'a , at non cm- 
hls figura aequilatera circulo circumscripta est etiam neces* 
sario aequiangiila, nisi quando numerus angulorum ipsius 
est impar; vel , si par est, quàndo duo pi-oximi aiigiiH ae- 
^uales sunt, vel dummodo dtio quiciaiqae. anguli ieqnales 
' èiAt, quoriuii uao posito primo, iâter occupet locum pareM 
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mgalo rjEf et est anguli BT^ dimidîus ahgulus 
Zrj, anguli vero F JE dknidius PJZf et Zf^ 
igîta^ angulo ZJF est aequaljs ; quare (I. 6,) ^t latus 
Zr lateii ZJ fest aequale. Similiter ostendetùr et 
unaraquamqué t«crarum ZB, ZA% ZE allerutri ZF^ 
Zd esse aequalem ; qufnque îgitur rectae ZA , ZB9 
ZFf ZJy ZE aequales inter se sunt. Cirèulus igitiir 
caitro Z et intervallo ùoa rectarum ZAy ZBy ZFf 
ZE deôcriptus traDsibit et per reliqua puucta ^ eterit^ 
circtiniscriptus* Circumscribatur 1 et sit ABTJE* 



^tiemciinque » ut quirtum» sextum etc. (Ett et iia^c abser* 

▼atio Ciavii contra Campknuia, qui ^ nota ad IV. 15. puta- 

T^ty omnem figuram aequilateram circulo civcunscriptam 

•SM aequiangulam.). Nempe si (Fig. 304.) circulo , cuius , 

centrum Z drcumseripu tic aliqua figura aequiai^gula ABFJB^ 

docantur e centre rectae ad anguiot figurae ZA^ ZB etc., quae 

OflMiet hos angnl9s bisecabunt (III. 17. OBs. l.)> et, quum 

integri anguli aequales tint, aequales erunt etiam diniidiif 

Quum îgitur in triangulis AZB^ BZV commune.sit latus BZ^ 

angttius autem BAZssBFZf et JMZsezTBZ^ eiit et (I. 26.) 

jtBsssBPf atque ita duo quaecunque larera inter se aequalia ' 

emnt. Sin autem figura ABTJB circulo circumscripta sit ae- 

quilateray erit iterunv w^fiZscF^Z , et quum praeterea in tri- 

anguHs ABZ^ TBZ AB^^^BT et BZ courniunis, erit (I. 4.^ 

BAB BTJ 

BTZ^s^AZ At, quum 5^&=— j^, et BFZ s^ ^ » ^^^ 

etiam BABsssBTA^ i. e« pdmus quiique angulus aequalis erit 
tertio y tertiufl ^uinto . etc. Eademque ratione omnes anguli 
paiium locorum ut secundus, quartut» aextus etc. aequales 
erunt. Et haec quidem in omnibus figuris aequilaceris circulo 
cii'cumt^r^Kis. laxoi ai Humeifus angiilorui|9 impar sit, erit 
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JIbqI cçQct To âbêiv stevrdyùipov , o iortp ta6nX$tH 
çov Te %aï iaoydnùv, KwXog nsçtjréyQanT^xs^ tOn^q 

IIP O tJ 21 2 a. 

Els vov do'&BVti xt/xAoy é^dywvav laonXwçoi^ T9 
fuxl iGoyiiviov èyyoétpau 

"Earœ o âo&fïç xmXog 6 ABFJEZ' âet ây'elç 
vor ^BTJEZ xvtcXov é^dymvav iaonXcvçov ^e «ai 
ipoyœviov èyyçd'ïffai. 

"U)[S'(a Tov ABF/IEZ xt/xAoi; âidfieTQog rj AJ, 
%ai elXri(pd'vi no aérTçùv tov kvxXovto H, «cfi xévTQ<p 
fxhv T«J J , Siaan^iiiwTi âh %(S JH muXog y€yQd<p&» 
6 ÉHTQ, %ai îni^^vy^ûmi m EH, F H Siii^mixnf 

^ ultiinttt angiilu!s, quippe impari Ibço positas, aequalis primo / 
qui ei pi'osixnut est: at etiam secundo ^ quippe qui ab ultimo 
teitius ;est: îtaque omnet angult aequales erunt. Sin àuten 

. figura circumscripta'pai'em angulorum nuroerum habeat , nihil 
concludi poterit , niai omnes angulos ,^ quv impari loco siinty 
aequales in ter se esse , et parlter omnes eos y qui pari loco 
tunt, Quodsi autem unus eorum, qui ad secundain classem 
pevtinent ^ ae^qualis sit uni ^oriim » qui ad primam classem per» 
tinent| omnes anguli aequales erunt. — « Esse aatem poste 
figuras, aequilateras circulo cujcumscriptas » quae tamea non 
sint aequiangulae » iam exemplo rhombi constat H[iy«. 'l* 
Obs.-50. 

Obs, 11« In fignris qtroque non regularibua, quibutcîr*» 
. culus circumscribi potest, centrum circuli circnmseribendi in* 
▼enitùry si' duo latera continua bisecen'tur^ et in pnnctis se* 
etionis perpendicula ad ea erigantur, .quorum sectio centnun 
érity ut in ly. 8* in figuris autem non regularibas , qnibus 
circulus ^scribi potest, centrum circuli inscribendi invenituri 
«i duo anguli proximi bisecehtur, ubi patiter reeurum tstos 
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CiïtSt datum igitnr pentagonum, aequilaterum et 
aequiangulaaft , ^ circalua drcumacriptus est. Quod 
oportebat facere. / . . 

P R O P 6 S IT 1 O XV. (Pig. 307.) 

In dato cbculo hexagohunti aeqaiiaterilm et aequi- 
angulum înscribere. 

Sit datas circulas ABFjdEZl oportet in ciitul9 
ABrjEZ hexagonum aequilatenun el! aeqùiangulum 
înscribere. » , ' ^ / 

Ducatur circuli ABFJEZ dîameter AJ^ et sttma- ^ 
tur ceptrum circidi i/> et centra quidem z/f intervallo 
Vero JH circulas describatur EHFQ (Post. 3.) 5 et 
iunctae EIJ t F H' produ^witur ad puncta B ,' Z^ et 

angiilos blsecantii^m sectio centrum eric, ut in IV*' 9. In fi- 
gnris legularibus utraque xnediodus eodem redit ^ unde ia IV* 
t^< Jiroblema' citcalam dato quadrato inscribendi modo priore, ' 
in ly. 9. fttittftQ probUmà çirciilum dato quadratOi oircumscri* ' 
bendi modo posteiiore traditur* 

*RÔFOS!tIOXVv 

Ôbs* 1. 'Ex hao^ propos^tiono alia conseqaituf methôdiu 

facilior ea» quam in IV. 2. Cor. htfbuimus circulo dato trian- 

gulam aeqailaterttm inscnbendi , ductis-^emp^ ztcûs JX9 ^^9 

EA» Et qaom ABTH sit figura âeq^ilaterài patet ex i; B. 

#am a ttscUt AT bifariam dividi» iinde consequicur^ t^iangu- 

lum cùrculo inscxiptum esse hexagoùi regularis eidem circujio 

inscripti dimidium. 

2 Rôct. 
Obs. 2. Quum angulus HBH^JBÊTss^ — 5 — i éiit 

4 Rect. ^^ Rect. 
angulus JtBFssi-^ — -, et angulus BTA=ziABss:^ • 

*Patet itique ^tio describ«ndi trianguli isoscelis ABVf cuit^ 
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ini tù B ^ Z Gfifiétai ^aï ins^euydviGa^ al AB,Br, 
rj, ^E^ E^, ZA* Uytû oTi t6 ABFJEZ iséya-^ 
VQV XainXevQov ré èari icaï iaoyviviùP* , - 

'JEitVt ydg %6 U ùi^/^èîov xévtQov iarl tùv ABPJEZ 
itVKkùV, ÏGTj iatïv 17 ÏÏE Tfj H/l. lidXii^^ inû to 
À Gij/ielov* icéi^çop iarï rov EHTO xt/xAoi;, «rç 
Imtv ri AE ry AH. '^U* r^ tîÉ %fj HA èSeii^n 
ïorj , xai 17 HE «ça ty EA îgij loTiv iaofiXïi}Qtiv «^ 
lG%i TO EH A Tçiytavpv , «ai ai tqbîs dça avrov 0r 
viat al vno ETÎA y ÎÏAE, AEH loai àXX^Xaig etaii^^ 
inetê^msQ tdv hùax^Xœv TçifH^vm'P al VrÇôV ^j? /feàe* 
ywvlai ïoai àXXljXaiQ^ doiv* Kal èîati^ ai rget^ i?o^ 
tçeywvàv ytaviav Sixalv àçfê-aîg îaai* ij d^a lino MBA 
fwvia TQhov lori âvo oçAoîV* *Opoi(as Ûij âei^^^V^ 
aezaù ntaï 1^ ijno "A HT nQkùl> âvd oçd-œpi Kai inaï 
Ç rM evd^eîa inl %i]y EB çrad-elùa vàè igts^fjé J'w- 
rl(X>S TaV V^o EHT^ THÉ Svoïv oQ&çùé ïaas n^l^li 
xai Aew^ apa ij vn6 FHB tqIvùv èatl âvny oçéiSif^ 
al apa vno EH A, AHB, PHB ^ymvim ïaai dXX'^ 
Xaig da'iv mste %aï al %w$à nb^V^ijr a^taïg ai ^nù 
BHA, AHZy ZHE îWe ètoi %alg vnoËHA^AÈT, 
tHB' al et aça ymvlâi ai vnS ÈHA, /flfZ PHB^ 
BHA, AHZ, ZHE mai dXXîjkdis ahiv. Ai d» 
ïtjac ^fàviai ini ïa(ov neç^^qieQsmr ^efifi^ap^v^ al H 
â^a nei^i^içetai al AB, BFy PA,'A£^ EZ, ZJl 
iaa* dXXtjXais èîûivi *ÏVtd *âk rdg ïàc^ neçlipïçéiiûis 
ïaai eV'9'etq^ù vnoteivovaW* al iè dça e^S'^îcU ïaai aA- 
XrjXaèç eiaiv* îao^Xèvçov «?ça iarï to ABFAEZ ^Sa- \ 

tngiîlus éâ vertièeib sit qaa^ruplua^ iitriûèqud àqealLacl bàiitt. 
Et genetaliMr ^Cî^ «tiam Obs* ad Y. 110 ^^ciï^ patei» si âé^ 
a^bi pQS^t pol)ig9nm^ régula» , quod lateyu^i «luMi^t^ -sp 
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iilDganlur ^B, BF^ TJ, JE^ EÉ^ 2iji; dica 
bexagQnum jÉBFJJSZ aequilatérum esse et aeqixian- 

^ Quoniam enim puqctum H centrum est cii'cuU 
AB^JEZy j^jB aequalis est HJ* Rursus, quoniam 
punctUIn^^/ centrum. est cîrciili ETlFOy JE aequalis 
est JH. Sed HE ipsi HJ ostei^sa est aequalis, HE 
igitur ipsi EJ aequalis est; aequilaterum igitur est tri». 
anguluiQ EHJf et très igitur ipsiûs anguli 'EHJf - 
H JE 9 JEH aequales inter se sunt (I. 5.) , quia léo- 
scelium triaogulorum' ad basin anguli aequales inter se 
sunt. £t sunt très trianguli anguli dtiobus rectls âe« 
quales (I. 32.) ; ^ angulus igitur EHJ tertia pari est 
duortim rectonim. Similiter ostendetur et JHFtèïtU 
pars duorum rectorum. - Et quoniam .recta FH stiper 
EB insistens angulos deinceps EHF^ FHB duobus 
fectis aeqttales facit (I. 13.) , et reliquus igitur FHB 
tertia pars est duorum rectdrum; anguli igitur EHjp 
JHV y FHB aequales inter se sunt; quare et anguli 
ad verticem BHA^ AHZ% ZHE aequales suiit ipsrs 
EHJ 9 JHF, FHB XL 15.); sex igitur anguli £5:4 
JHF^ FHBi BHA^ AHZ^ ZiîS aequales inter 
se suntf Aeqiialës aiitem angUli aequalibus circumÉs* 
rentiis insistunt (lit. 26.) ; sex igitur circuiiiferentiae 
'aB,9 SF, FJi AÉ9 EZ, ZA aequales inter se 
sùnt. Aequales aiitem circum^ei'entias aequales réct^e 
sttbtendunt (III. 290; sex igitur rectae aequales inter 
%^ supt; aequilaterum ig^itureithétagoiiUtiij^ii^jS^/; 

V liàt^éati jéscribi èdam poste ktiixk^xaà isof celés ^ciiius 
ttngiiltts ad Vetticém. sit (,^-'2} plu» utriasquè airguli cd basin» 
et vice Versa. 
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yv)Vov' Uym dfj ot^ mu îaoyiivifiv. *Ëit€Ï fd^ ibç 
iàxiv ij ZA aeçKpéçeia ry EJ 'n€Qi<p^^a,/%otp^ 
nçoQK€ioS-(û fj ABF/Î negi^içsia* oXfj âçq^ ij ZABFJ 
oX^ *ij EJFBd éarlv htj, ko^I ^é^ij^/tev inl ^Ip Tiyç 
ZABFJ nsQKpeçelaç ij vnà ZEA ywvia^ inï &k %f^^ 
EJFBA n€Q€(p€qeias ff vno AZE yo^via' îot] âça ij 
vnà AZE yiûvià ry vnà ZEA^ ^QfiomQ ai] dsi^ 
y&ijâetai qii nm al Xùtnal ywviai %ov ABFAMZ 
iiotymvov %wtd fiiav ïaai elaïp é'^avèça tiSr ^nd AZE^ 
ZÈA ymvMov* iaoyatviov dça ia^l rd ABFJEZ é^d* 
ymvov. 'Eèelyd^êk mi la6fiXivçt>Vj «ai èyyéycan%a^ 
Mis tov ABFJEZ tcvhXop. 

El s ccQa %mv &od'f PTa Hvitlov itayùipop iûoTiXéVQov 
v« K€cl iooymviov èyyiyqan^m. "Oneç i'âei noi^aeU^ 

tt O P I SMA. 

*J$% tovTùv qxwêQov oti if Tov Udytivoi} iiXê^jçâ 
îmj ivcl ^'^ iit Tov xivTçov toi) %vnXoVk 

Kaï idv âtd twv A, jB, Fj J, E , ii miiiietiaP 
ifoHtojLiipag tov iCVTtXov dydyœ/^êP, nèçiyQce^iÎGhim 
neçi TOP évnXov èldympop taonXevçip re xtti taoyti*' 
PioVf dxoXoV'&aie toîs ini rov neptaytipt^v tii^f]p>ipoit. 
Km ht iid twp ^/loiiap tolQ inï vov m^ptayâpw 

1> s; 8. Quum recia JP a recta ÈÈ[ bifariam et ad an* 
guloi rectos .'ecetur (I. 34. Cor. 1* et 20»), erit qitadratum di. 
miâiie jiFy u e. quarta t)arè quadrali'e^c jiF (II* 4. Gôr. %) 
ftc^uale èxC€À«iii quadrati ex JJff Jiiper quadratum ox dimiâîi 
BB vt\ ^H (I. 47.' Cor. 2.) Le. (tî. 4. Cor* 2â) s tribut 
qturtii 'qnadrati radii^' Quadratum ex w^fPf lattfe triangiUi 
àeqttiléteri îgitur tfiplum . e^t quadrati radii eiat circuli» in 
quf m iitscripium Mt. ^ Tacquet ad h* !• 
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Àiço: çtiam et aequiangulum. Quoniam enini aequalii 
est circumferentia ZA circumfçrentiae EJ, communia 
addamr ABF^ circumferentia ; tota igitur ZABTà 
toti EJFBA est a^ualiSf et insîstit quidem tircum? 
ferentiae ZABFJ angulu» ZEJ, circumferentia.e 
vero EJFBA angolua AZE. Aequalis igitur angulus 
AZE angulo ZEà. Similiter ostendetur et reliquoa 
angttfos hexagoni ABTJEZ. sigillatim aequales esse 
alterutri angulorum AZE y ZEJ» Aequiangulum igi- 
tur est hexa^oimoi^ ABFJEZ* Ostensum est autçm 
et aequilaterum y et inscriptum est in circule ABFJEZ* 

In dato igitur drculo hexagonum aequilaterum et 
aequiangulum inscriptum est. Quod oportebat facere. 

COROLLARIUM; 

Ex hoc maitifestum hexagoni latus aequale esse cir« 
cuU semidiametro. . > 

Et ai per pùncta Af JB > F 9 J9 E, Z contingen- 
tes circulum ducamus , circumscribetur circa circulum 
hex^gODum aequilaterum et aequiangulum^ congruen- 
ter eh 9 quae de pentagone dicta sunt. Et etiam c6n- 



Obs» 4» Circa circulum qnemounque eeutto H^ râdio:âs 
"^ detciiptum e punctis jâ^B^F^J^B^Z Jescribi poi* 
funt sex circuit 9 intev s« t% primum descripto Mquales^ quo- 
rum quisqué très, nempe eum, qiu ex jH radio '^ detcnptua 
est y et duos sibi proximot eontitiget , li nempe radii omnium 

trJ ;' 

' eorum iumantur aequales *-r ÇObs. 3. ad III. 12.)« 
ISuclid. Slemeat. F. IL' £ 
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n P O TASI s xç. 

"Emfù i Scd^.ÛQ xvxkoe 6 ABrJ* âeî d'^Ms %^ 
ABFJ wintXov n€Vi;€Haiâe7c4y(f)POV konXev^^^ %e wà 

1) Rob* SSmsoii* monet^ aiMen^p bk ^se îoonXsvçop 
,vf'Mxl iQoytûvtov,^ R«cte ille qaidem. Aitamen haeo eic ptae- 
ced«ntibiil8 facile sup^le^i posse sine dubio auctoi"putab*u Et 
si omnia ad summum rigoreiQ exigere velis , etiaoi ad inîdum 
Cor. suniliter addendum erat laôn. ntU laéyov, ubi nec ipse 
3|msoii.. addit. 

fRdPOSIl'tO XVÎ. 
o b 8. ^1. Eodem modo » qnd Euclides ostendiit , quifill 
arcus Ar tït x/Zsz^h/iS citculi integri, et arcus ABs^i/Ss^ 
S/iS circuli .intègri j fore arcu^ BA==.a/i5^ adeoque per III.' 
30. inveniri posse avcumt qui sit i/i5.integricivculi, gênera-* 
liter ostendetui' f si describi possit in circulo pôlygonum te* 
gnlare m laterum^ aliadque n kterum^ ubi m>n sumitury et 
•eim^^B vei |>mjMi^qa fst «ontinaas ' bisectiones ad unîcaiem 
red udL possit^ vel ut aliter dicanius, si m^n vel pm-^n sit 
2Ty describi quoque possè in circulo polygonum regularei 
^od lia^beat m*^n Ut<em^ ubi pet q detiotare -potest numéros 
integros quo8Cun<[ue« 

^ Obs. 2. Ex lis ^ qUae ËuôlideS lioe libro tràdiditt coin 
^tfQuîtur^ cÎECultim posse im ^ 6, 12, • 24 etc. 

-* 4, 8, 16, 32...' 
. — 5, 10, 20, 40... ' 

- 16, 30, 60,^120... 
partes aequales diyidi^ et figuras regulares totidem Uteriuto 
ipsi posse inscribi et circumscribi. Figuras autem regulares t 



Digitized 



by Google 



LTBBR ÇUARTVa. 67 

\ 

grnenter eis^ qtue de pentagono dicta sunt» in dato. 
hexigono curculinti inscHbemus et cîrcumscribemus. 

^P.R Q P. O S I T I O XVI. (Fig/ 808.) 

• |n«.dato eirculo qnindecagonum aequilâteruni* et ae- 
^aiangulum ioscribere. 

Sft dat^s drcuiua jéSVJi ôportèt in circulo ABTJ 
quindecagonum aeqaîlatentm et aequianguluiH insçri- 
bm. . ^ . 

qiioniai Utetum nuHicni» in iitis seriebas faand .continoretut» 
g«ametiric9 in. elt«iil0 desttibendi ars hacMiias igiiovabatiu» 
Çr«uasiu8, i«m. apud Gdtdngenset Matbetdot; Prof^aaor, in 
Ditquisitionibus AriUimcûcis 1801» ^^tis, ^ct* VU. de at- 
^ua^iOfi» circuli «ection* deHnientibus » prjmus xnecbo^o alge- 
braico-trigonoraetiica demonstraTÎt » oii-oalum non tantum in 

(^ \ f ^ ^ f ^ \ venim etiam in Z' 17 x 
204.1/ \2l-f-l-/ V22+iy KtA^À) 

(2(T \ /" 65537 \ etc^ gentraliter nempe In 2nt4-l par- 

tet dividi potae» qnodes 2nuf-l ^it numerus primus* Opt 
diWsipnis in 17. partes aequalea^ collati$ iisy quae in Dbs. 
1. et In Obt» ad IV. 11. diximua » cûrculut deinde potro in 
2X^7» 4yl7, 8xn etc. praeterea in SX^*^ ^^ ^^ partes ac- 
qiulca diyidetur, qnod nempe 6/17 — i/3ssi/i5, v 
in 5X17 vel 85, quia i/S-Vi/assa/SS 
in l^X*^ vel 255, quia 1/16— i/iy—a/aôè 
et' in èas adfiUc parlés ae^uales, quae bisectîoiiibu^ ex prae* 
éedentibus touséquUutur. Cf. etiam v. Huguenin» matliém 
Beib^ge Kônigsb. 1803. p» 272. sq» et Rothe. de Divisibne^ 
^eripheriae circuli iu 17* et 13. partes aequales, Erlangae 1804., 
qni pro quaestione ^enerali, an polygonon aliquod regnlare 
' ^eonietrîce ciraulo intciibi possit, hanc adfert regulam generalem : 
sh Jkf nùmerusqjuicunqueinteger positivus, atque liteva m desig- 
netin multitudo numerorunr integrorum posiiivorum ^itf atque 
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(idv ioonXsvQov rot; élg umov iyfçaîpùtiévov t^Xbv^ 
ij jir 9 nerràycivqv âh laonXevçov 17 j4B' oïmv a^ 
iorlv o ABFJ ^v»his *) Jatav %fi9jfiât(ov âcuaniv'^e^ 
Tqiowa»^ '^ fjikv ABF ne^Kpiçteia 'Fghop- ovaa i%ov 
nvxXov è'a%ai né}f%€* 7/ Sh AB ni^iipifitiii,, n^(xmw 
ovoa rpv wi^zXov , èarai rçmv^ Aorni; uqu tj BF-ViSr. 
A'mv âvaJ i Ttr/i^a^ia ij Bf" Ajra xata %o Ef cxa- 
npça aça %vSp BE, EF neçi^eçenSv neVTskaeâtnàvof^ 
ibra* rofî ABFJ xvxXov. *Eàv âça èTu^iVl^av^eg %àg 
BE» EF til&êias, ïocts mtix,l$ Haw^To ovv^ihç «v- 
&àiag èva^fiôowfuv êtg ror ABFJ nxmXoVf iarm elg 
mv%QV iyy»yQ(»iuiu4vov î^svrèxaiâemywvov iaonXêVÇpp 
T^ «ai laoyd^iov. "OncQ ^ét no^ijoau 
" 'Ofiomç ^h voÎQ inl tov nsvmyfôvov, idv âïà t(Si^ 
kara hvkXov àiaïQtoemv è^anTO/niras ^ov uvuXoviiyd^ 
yw/^arj neQiyQcuprjGs^at mçl fov hvkXop nerrsimiâe- 
uâywvov îowtXtVQQV %e u^u iaoycinov* "Eii âh âm 
rdp'Qfiomv voîg inï tov nevrctydvov eÎQtjfUvoig, «ai 

1) Pro o j4BVJ xvitXof Rob. Simsoii. ihavult tegere : tj 
AJBI^4 ne^Kpiçeti, Quuna tamen vox Kwdov edam postea 8ae<- 
bius recunrat , xvtfloç kic dictum videtur pi^o integva circum- 

^•rga ' Jif relative primorum. Polygonon i*egu]àre M laterum 
gcometrice circulo inscribi pot«rît, si M potentia est nameri 
2 expoaentifl integri pôsidyi. Ôi vero hoc iion.valeaty péri- 
pheria etiam in M partes ae^uales geometrice dividi^ n^^uiu 
Caetertmi geometiica quoquè solutio ex fonnuli*, quai Habenir 
yixi . tupra laudati^ deduci omnino poiest , et Pfleidereiv per* 
ventt ad geometric^m cpnstructionexn satis elegantem et pro 
rci uatura copcinnam , cuius etiaxn demonauaiionem exhi* 
buit e mpre geometricis principiis petium. Alijun e formulis 



Digitized 



by Google 



LIBER 9UAnTUf. 69 

i 

Inscribatur în circulo ABFJ trianguli aequilateri 
îh ipso înscrîpti lalus AF (IV. 2.) , pèiitagonf vèro 
aequilateri latus AB (IV. 11.); qualium igitur est 
circulas ABTA aequalium segmentomm quii^decim , 
talium circuinferentia ABPj quac tertia pars est ci;*- 
culi, erit quirique; AB vero circumfcrentia , quae 
quinta est circuli, erit trium ; reliqua igitur JS/* ae- 
qua^um doarunl. Secetur BF bi&riam in jS (111.30.)» 
utraqne igitnr circumferentiaram BEj JEJ' quintade-^ 
,cifna erit circuli ABFJ* Si igitur iungcn tes' rèrtas 
BJEf JEF^ aequales ipsis in coDtinuum rectas aptei^ius 
in circula ABFJ (IV. 1.), erit in ipso inscript uni 
quindecagonum aequilatei^m et aequiangulum. Qudd 
oportebat facere. * 

Q^ngruenter autem eis, quae de pentagorto,^i pcr 
circuli divisiones contingentes circulum ducamus, cir- 
cumscribetur circa -circulum qûindécagonum aequilat^- 



algebraids a Rdthe. éxhibitis deductam constructiotiém) exhi- 
bec Miilljer. (Mathem. kiicisclie Bearbeit» des 9vsttn Bucbi 
der Elemente 1821. im Anhapg.). Aliam satis coucinnam con* 
•tructionero vide in Paukers ebeue Géométrie 1823. p. 187. sq* 
nia tamea boc loco - praetereitnda nobk Jttiity qàum démon-. 
Mratio ex ipsa problematis natura noh^poasît non es^e 'prolixa, 
et ex parte haud exîgua e libris elementoram se^uenfibuf de^ 
mum. petita. Praeterea plures aubiade Mmàthematici meihodbi 
tradiderant rel générales 9 vel ad aiiigulares figuras spectantea, 
polygooa regulada quaecunque ,^>aut certe plàra adbuo,. quam 
Eiiclidei docueraty ' circulo dato insoifib'endi etc., h4ud' quiddmv 
ut probe notant, rigorose veraè, at tamen magis minus propo 
ad veritatem accedentes» atq.ue ita cpmparaus, ut uaai pra- 
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%QV %B xcâ laoydviov, hvhXov iyyça^ofUv %e xal ne" 
Qiyçd^po/u^ér. - ■ 

ciico, ubi saepe summus rigof attingi nequit, infervire posse 
Tideantur. Haec. talia autexn satis ingeniose nonatm^uam ex- 
cogitata niJiil: ftuo pertinent, nec diiudicatio horum tefttanû- 
num plerunrq,ue ex altioribus fontibus repetenderum. Vol xnef© 
njecbamcOïuiB, huius iooi eise potesi. Hue t^unea luiWtrefeâri 
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rum et aequiangulum. 'ï^eterea cougmentereiSf quae 
de pentagono dicta auotf et In dato quindecagono cir- 
cnlum inscribemus et circumscribemus. 

débent eorum conatus,- qui aperta falaa de arcu quoctinqua-in 
a^^uale», .quotquot libtaerit, pavtet dÎTidcndo praecepu ded*ri«,' 
qaalia y. c; videre esc in Hadaly de Hada Toxometria édita- , 
Budae 1820. 
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"O FOL 



OTav xaiafieTQijvai vn'o iov iXdtwoVQS» 

Jsaac. ' Monaclius in scholiis ad. hune librum refert» «sse* 
i'«r« noni\^Il(>s , huius libr> doctriiuin ab Eudoko ^ Platxmia 
praeceptore f ihventam traditamque o»se. Caeterum aliqua in 
^«o corrupta ad nos peryenisse, ex seqaentibus patebit, 

p E F r N. I. 

Pars y \it iam Isaacus Monachus, CampAnus, Commàndi* 
nua, Clavius aliique notant 9 duplici senau apud Geometras 
adhibetur. Aat enim * désignât quamvis hiagnitudinem mino- ' 
lem altéra eiuadem generie. Ita v. c« Euciides I. 9. Def. ait; 
omne totiim sua parte mains est. Aut fensu s^rictiore, ut lûc^ 
aumitur pxo ea magnitudine minore , quae aliquotie^'^repetiu 
aliam maiorem eiusdem generis effioit aut jnensurat, undeaiua 
mensura vocatur. Priore sensu v. c. 4; etit para numeri 6, 
non vero posteriore sensu': 3 autehi utroque sensu pars est 
. numeii 6* Diximus, maiorem magniiudinem> cum qua minoc 
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LIBER QUINTÙS. 



DEFINITIONES. 

1. -L ars^st magaitado magnitadinUf minor mâîorify 
^uando mensuratmaiorem. 

2. Multiplex autem maior miaoris, quando meii- 
«uratur a minore. 

coiÀpatetur , eMe debera eiitsdem generit ac minorom. Pitet . 
eniin fuieam ▼• c. non niti i linety fuperficiem a toperficia» 
corpus a coxporé^ pondus a pondère etc. mensurari potse. 
Caeterum , quam Euclides vocat hic partem f enso strictiore , 
alîi partem aliquotam^ ant submultiplum maioris vocanr, maior 
contra multiplum minoris appéllatur, quam exacte aliquotiet 
continet (Def. 2.). Ita 3 erit submultiplum numeri 6, nompé 
eins pars dîmidia» vel snbdupla: 2 est numeri 6 pars ténia 
aut ittbtripla etc. Pars aliquota igitur aut submultipla* prodit ^ 
fi magnitude aliqua in quotcunque partes aequales dît^datur*. 
Talit pars ali<f\tota distinguitur ab aîiquantis y magnitudinero 
ipsam non metiencibuay sêd conflatis ex sun\ma aliquot tui% 
partium aliquotarum. Ita 4 erit pars aliquanta numeri 6, 
nempe erit eius pars tertia' bis sumta. Euclidis libro iVlI. «c 
^q. partes aHquotas et aliquantas ita distinguit, ut priore» 
simpllciter -partem^ posteriores partes appeilet. 
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y , Aoyùç iarl âvo fisys&fSv o/noyevûp ij «ara* 



1) Robert. Sinison» persuasut dt huhtt et seouentis octa- 

vaef cle£nitioiiit inutilifate, quam et Barroviut meatui| ^r- 

niter se credere ait » eas pon EucUcUt esse^ sed cuiusdam .n^ 

nus peiiti editoiis» Eodem modo iudicat JSorelUiif in Ob8. ai 

. axioma VJ. L. III» Eodid. tetâtut. 

D E F I N. n 
Addi pofest, daas mi^iiititdmet A» B daamm C, l) «e« 
ijumiMiltiplaSy aut dequemttltipliees rocari» ai maior A minorem 
C -toties exacte contineat , quoties B coatinet P , seu ^ ai mi- 
nor C toties praeoise repetenda est, ut e££ciat aequalemmaiori 
A, quoties D repeti débet, ut eCEeiatitr aeqiialis magnittidiiii 
B», Eodem câsà magnitodiae» €» D diMtviii A, B -parî^ 
aequealiqnotae yocantur* Ita ▼. Cr quum sît tôsft5^.5 et 20ss 
4. 5 y erunt numeti Ih et 20 numeromm 3 et ^ aequemulti- 
plioesy et conira numeri 5 et 4 numeroruni 15 et 20 aeque»- 
liquotae partes. A^quemultipUees autem partium aequeali- 
quotarum doaruiD magnitudinum vocaotur nagiûtudinuiii harum 
-partes .afiquealiquantae. Sic 6 et 8 amnt nometoram 1$ et 
20 partes aequealiqnancae. Fartes aeqaealiquotat duantm ma- 
ghitudioum Eudides eandem illarum parient^ aequealiquantas 
^iitem easdem partes appellat. Quodsi eadem magnitudo oiinoi 
C utramque A ei B metitur, tuin C^çommunU memura magkii* 
tudinum A et B vocatur. Cf. Ffleiderer Expôsitie ae Diluci- 
datio libri V. Elem. Euelid. Tub. 17^. p» 11. Feletanas vo- 
ceixi mulciplex aliter intelligi TuTt, pariter ac vocem pars in 
Def. 1. Nempe multiplicem rocat maiorem roinorlsy non tan- 
tuiii ; quum a minore ipàa, Teruoi etiam,, quuni a parte aliqua 
minoris maËir exacte mcnsnratur. Ita ait, 5 esse multiplicem 
numeri 2f este nempe eius duplum sesquialterum ;^ temarium 
esse binaniy unitatem esse sui ipsius multiplîceih* At Tulgû 
hae voces non hoc sensu dicuntur, nec éb Euçlide ita stuntae 
sunt| et multiplex semp^r repetUifinejn minoris ^ aut certe po- 
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3. Ratio «at dtiaram magmtadinum homègeDeanim 
«ecmidum quantitatem (quantupUâtatcia) inter êe quae- 
dam habitttâo» 

•stkmeiii ùttêgrtÉâ alterias Cqno ^ensu : timplum iHcitur) , non 
▼ero potitlotidm partis tantiun minoris învoIVere Tidctur. Id#iii 
de aefoemiilripHs dlcendam» 

DEFIN* m. * 

fiAij9Çf ratio, aantu gentralitsimo indicat tttodam qneni« 
eno^na ûx nataa. duaram qaaritifatnni coni]^aratlone enituni» 
nagmcadineni uftius 1bx Aia^iiudinè atteriut detetntiniûài talu 
infowtidi» atqa«f ita neoeasario ad duas quantitatet hbxnogeneAs 
rattriagictir. Coneipi antem possunt Infinid modi diversi , 
magmcudinem ntdvm duoruin quantorum ex magnitudine ak#- 
pm» d«cmniaandi. Horum aûnpiieftsiini sunt, qtti quanticates 
ipiaa knmadiate, absqua alla earam praevJa autatione înriceih 
oonipàtant, magnitûdinemqua anîua ex altéra déterminant» in* 
dicando: vel quanto una alteraffl excédât, aut ab ea deficiat: 
rtl «qdotiee nna alteram contineat, aut in éo insit. Posterib* 
rtm iBodum qaantitater invicieni comparandi, ihagnitudineni* 
que' uÉàùM ^ magnitudine alteriua determinandi accuratisslnle 
libro y. disèntlt, atque in sèquèntibua librss ad obiecta geô* 
metfiao applicat Eudidet , nulla utpiam iniecta mentione ex* 
pressa priorit« nnde suspicari licet factum eése, nt eiusmoli 
^latioM géàmetficae ; altéra antem piiores, qàaa' excessu uniiis i 
magnitiiidkûs super altefram, seu defectu unins ab altéra occtt- 
pantur^ ee'quae primarum attthmetices oj^erationum simpli* 
cium y additiénis àè subttactionil ôbiectnm constituant , aritb- 
metieaé rocaii eonsneverînt. Caeterum netitra haruni rationUm 
ad arithmeticain Tel ad geom^triam seorsim pertinent; venlAi 
Qtraqud in numeris pariter et extensis locuifi habet, et artibae 
iunerîm limites 1ère iignni^ matheseos, qu^m Vocant demen- 
tarem.^^ Cf. Pfleidèrer. 1. c. p. 6. Définitio ita^ju^ haec nostr^i, 
in qua, ut seroper apud Euciidem de geometrica tantum'ra- 
done senno est;' nibil alind dieere 'videtur , qfiam m hac U* 
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7j6 ' BLSnENTORUm 

ë. Aqjov UyjÈiv nçoç âXXijXa fièyéê-^fj 'Xé/erai, 
S divatai noXXtmhwiaiofieva dXXTiXiav vns^éx'^tv. ^ 

doue ditqnîrîy quanta tit una iiiagiiitadoconiparatacumaliaeiai«* 
demecn^ns i. e.-si aliam eiusdem generispromeiif ara prions «a- 
mère velis; vel ( Wàilitii verbis utimur in Tract, de Aigcrbi". Oper. 
T.II*p.86k)quaIiter se habeat una ad alteram quoad quantoplt- 
ciutem {mjXaiorrj^a) considerata. Putat autem Wallisius, Eucli- 
defii dpdsse p<otiu8 ntjhxonjTa quaniTroffôriTra^ quo facilia^ etiam 
.quantitatet incommensurabilet^ nec ea^ tantum, quamm una 
multipla est alferius» hac voce comprehenderentur. Atque ee» 
quo Wallitius vult , sensu vocem mjlêKOTtjTa intelligere , f uA- 
det etiam ordp Def. 3. Post. 1. et 2. atque expressio Def. 4, 
&• 7. « ut ol^servat Pâeiderer. in Promtuario Mathem. Lipt» 
Fascic. 7. p. 259. ^ Idem tamen addit ibidem, Fasc. S; p. 44$. 
voceta ntjliTuorrjQ videri .'|>otius ' signiilcare qMtantitakçm ^ qup 
•ensu occurrat q>ud P olem. IV^a^ita Syntax. L* I. p* 8* (Basil. 
15o8.3 nsQÏ t^ TtffXiitOTtjTOS rmv tv t<p vtvnh^ svO'hÔêv ^ «t ita 
rocem interpietatos efse Clavium et BaiTovium au Lectioa. 
Canubdg;* Observare tamen lâceaty chordarum qupque cata* 
jogum non absolutam aliquam rectamm circulo inscnptarum 
> quantitatem , sed semper relativam tantum , i. e* comparatan 
cum aliqua unitate v. c. cnm radio circuli continerey ita ut 
doceat y quot vicibus quaeque earum hanc iinitatem aut eius 
partes contineat, aut quantwpla illius sit. Denique BirroW* 
notât ]. c. p. 225. verba : nços aXkrjXa significaré ââuupogiav 
quandam , quoad sitlim et ordinem tevminerum ^ ita ut ùtenris 
prior, aller autem posterior poni possit. Is autem y qui prior 
positus est 9 antecedens vulgo^ qui posterior « consequens> diei 
totbU Quod rationis gênera attinet, antecedens aut maior est 
conséquente 9 quae ratio maioris inaequalitatis vocatur^ Tel ei ^ 
aequali^ est ,*— quae ratio aeqnalitatis ^ vel antecedens minor 
' est conséquente, — quae ratio ni\noris inaequalitàtis appelU- 
tur. Praeteroa haee gênera in varias de^uo species dividunr, 
quas videre est apud Clavium aut Banovium p. 240., quibtis 
hic immorari nihil attinetv Antecedens autem consequentis non 
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LJtBSII QUINTOS* 77 

' ' ' ' f 

4. Rationem inter se niagnitucUnes habere dicnn* 
tor, quàe multîplicatae seae superare possuht. 

caatum aliquod iniiltipltim) fe4 etiam eiiit pars aliquota aUt* 
part aliqnanta esie potest. y^umeiiif iiA.eger vel f ractiis , bic- 
que vel spurius vel veruty qui iiKlicat» quotiet antecedena 
coaiineat conscquen'tfxii » exponens rationîs vocatun Pra^terea 
auiem occuiTunt ipagnitudinea eiiisHem generis, e. g. liocae, 
qnariim maiot noc. ipsa» nec iillum eius iniiltiplamy minô^is 
cuipiam miiltiplo aequaiur, £iu8inocli magnitudines , mensu» 
ram qiiippe communeni ntillam habentes, incommensurabilet 
▼ocantur. Ratio igitur isûu&modi duarum magnitudinum as» 
•tguari numerit nequit^ quare edaiti irratipnales y ocantur: li- 
mites umen expoaentis huius definiri ^ossunt, qui invicem 
minus différant , quam dato numéro fractp quocunque ; seu 
duo assignari possunt niuitipla immédiate coutigua magn^ii- 
dinis uniuSy quae sint limites multipii cuiuscunque datimagni- 
tudinii alterius; boc e$ty quorum uuum dato hoc muhiplo 
minus sit^ alterum' maius.'^ Pâeiderer £xpos« ac Dilucid. 
L, V. p. 7* Atqoe haec quidem causa fuisse yidetur Euclidi, 
cùr^ in a^quetitibus nunqa^m definitionem Y* 3.^ si modo ca 
§.enuina ait, in ulla demoastratione adbiberety sed quartam 
insuper adderet. ^^Nibil forte aliud^ Ban*ovii verba sunt p. 
230. in defînitipne d» tradenda , Buclidi propositûm fuit, quam 
ut metbodi plenioris». aut ornaïus qualiscunque causa , prae- 
ludèns sçilicet accuratioribua istis eiusdem^ maioris et minoiis 
rationis deânitionibua mox subiungendis-, gêneraient qua-idam 
et ^O0x*^i "^^^ ^^yov ideam discentium insinuaret auiiiiis pot 
metapbysicam banc definitionem , roeiapJiysicam dico> nec. 
euim proprie matbematica est » cum ab ea nibil quicquam à^* 
peudeat aut deducator # matbbmaû^^» neo, ut exiscim^^.de* 
' duci posait. Cuiusmodi quoque censeri potest posthac tradit^ 
. definitio aiiaiogiaes: analogia est rationum similitudo, quae.nulli 
. maibooiatico deserviat usui, nec alio opinOr fine propooiiur^ 
quam ut per tini genera|i$ quacdam analogiae notio » aasM 
licet et .confusa tyroaibus iudatut. Defiuitionibus autem ^* 
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7^ l|JL^M£|frOJ9VK 

ta Tov nçoitov xai %qkov ladnig noXkanXdaia, rmv 
T9V âBVTiQov wxl vétiiçf^v ioàiUg noXXàs^kàalav, %dè^ 
énoiovovv noXXttms»amtifi6ir, i%aTf^6v iHatéçùv ^ 
&/ia imeQ€)[jj, ij 3/ia ha ij, fj Sf.ia è^Xeiny Xrjipdiwa 
ka^ctXX^Xoi* ' 

. s'. Td âh TÔy m%iv ix^vra^ Xoyov im/dd^^» dvd* 
XQyQ$f xaXeio'i^m^ 

quisiti»» mox ab itlo subiunctis tota rationum doctnaa^ tou 
re$ 9iatfaeinatic8'8ub]iititur; ad il las igitur podssimom ^ftffn«M 
débet, per ilUs rationum doctrine p^ectiu^.elucescit: haoe «fc 
eonsimiles absc^^ue notabili i^^thes^os .detrimento pronua oiâitti 
passent: sicut in Elem. VII, factum TidemuS|^ libi numeroriim 
analogia delinitur et pertractatuv^miUa t|U9en rationij numéro 
eon^p^tentH exbibita definitio^e; quaipyia iUic aequejiecof* 
sarîa fuii et utilis talis definitio» atque i^.est» sed neuti^ 
loco niagna fuit necesmas**' Unde et Rob» Siiasonem hê^^tv* 
finitiones pro spuriis habuifSie dixpnus. Et ci|iB.Rob»5imeoii« 
çonaçntit Pfleiderer. 1. c. p. 9.» qui obsfcvaty ÏEuclidf^ l^c 
de£n.itione non toi um nutquam in seque^tibut )UJ».yoiruii[i#|jUi|i 
uti ob vagam^ quam offerat^ notîox^m nop pottÛMe* . 

, DÉFIN. iv. 
8iire . geituina sic definkio 3., sive spnm» Euclidi ceit» 
ob easy quas diximutt causât non ex oihiii parte tatisfacare 
poterati Hinc definitÛMiem 4é vel priori adituudtso vel toltm 
dédisse censendus eét, qua non tam ratiotit geometi^e va* 
tioaem ipa^ explicare, quant characierem dittkietivttm magni* 
tudinuni > ' quas vocant, homogenearum , et quae termiilos nt 
ttonis alicuius constituere possMnt, assignare Tolebatt itt U* 
men , ut simul innueret , quid in illis , quiitenut ratio oavuda 
gfiomettica spectatur^ praecipue sit considerandum. Aeeure*. 
tiorem notionis evolutionem definîtionibut identikatis ee d)Tec<^ 
tîutit Mtiouuin réservavit. Cf. PAeidercr. L c. pé 8. C««t#« 
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5. In eadem radone nugnitudin^ «sae dioitnturt 
fdiUA ^ a^eoiodapi et tertia ad quartam, quando pri* 
m$e Ijst terda0 aeqiie malt^^Uçes« secunlae et^quartae 
aeqiMK pauU^iiçea^ iuxta ^uamv^ «nultipUcationem ^ 
^traque xdx^mipie vel una spperant, vel una aequalea 
sunt t vel una .d^fidont inter se comparf ue. 

6. M^ignitadioes autem ean^em rationem hal^éites 
proportionalea vpcentur* 

xum Campaans bano definitionein non kabet^ eiua loco «utem 
aliam haud satis claram y qaa quantitates continue proportio- 
nales explieare studet. Quo niagis oonfinpare videtur, quod 
Barrovius monety qui p. 277. xta habet: y,Non difHteoi?» ele* 
menti qtiinti d^Bnitiones attentius inflpgctanti, nonnihU in iis 
exscdpcprum ctUp^ videri^transposituiQ ac immutatum.^' 

DE FIN. V. 
MaI# oiBaino hanc definicioatem intallexit CaibpanttSy qui 
PXU9 s^nsuin ita explicat: propomo psimae ad secandam ose 
aicut t^mae ad quaixamy cum fnmtis aeqilemnltiplâcibus ad 
primant, et teitiam, itemque aequemultiplicibus ad sécundam 
^et qnairtain» ent pin^fioirtio multipHcit prisiae ad multiplex 
secundae» 4cut multiplie tertiae ad nmltiplex quariiie. Hoc 
enkOt ut Campanus ipse ad définitioneni praecedentem obser- 
vât y eeset idem per idem de&nii'e y nec illud vitium lOorrige- 
retur ^ si yed)orum Buclidis y quamvis non aperte idem dice- ^ 
rent , is tamen sensus esset. Falsam banc Campani inteipre- 
tationem seqiîitur etiam jOrontitis Finae\is* lut'e autem id ab- 
•urduxn esse^ Clavius ait. Nec melius JBuclidis sensum asse* 
€utus est Ramusy qui vel eodem n^odo ac Campanus, rem in- 
tmrpretatux» vel definitionem l^uelidis pro £al8a h^beri posse 
|>tttaty quûniam v. a. si quatuor numeri sint 4, 3)5, ^/ et 
êamati:^: ' pônii et tert i sexuplum 24, 3Q, seeundi et quarti 
imuem nonupium 27^^, sit simul !^<2Iy et S0<S6y adeo- 
.^IM ffiwct quis^ ^fK>8Siit^ 9 «Me 4 : ^okÔ : 4^ ' ubi , ^rorsite oblivi* 
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SO ILBMKNTOUJUM . 

^' "Orotv âh %mv.tùims noXXanXaûimv, %o*ijà¥ %ii/i 
nçfA%WJ noXXcmXâaiov vn6çé)iy ^^ ^^ âeV^éqùV 
noX)iafthxaiov , to ik tov tqitov .noXXaklaoïov /jbij 
vnëçiytj tov vov Ttta^Tov noXXunXaalov ri rè^ to 
f{Ç(S%ov îtQOS to âèvr^Qov /isi^opa Xoyqy fy^iv Xif^ 
%ai , ^nsQ TO %qi%ov nqog t6 liraQ^ov» 

^, ^Avakoyla âh èo%iv r} rm* Xoymy tavroifjg *)» 
^. tjivakoyia ik iv tQtoïv oçoiç ika^ior^ iariv 2). 



1) HaeQ defioitio in ed^. Oxon* et Bâsil» est ocrava, ata^e 
ita Do^ restituimus. Ptaeterea'in his edd. loco: rat^ron^ç Ugi- 
tur : ôpifiiôxfiu Peyrardus secutiim se esse ait Codd, a» et c 
i» , c> 1^» et 1058. y et huio deituitioni qiiaitum locum aaaig» 
jiat. jEt apud Campanùm etiam est baec de^mUo 4., patitet- 
que apud Zambeitum et Clavium. 

2; Ita nielius PeijFrardus e Cod. a. quam edd. Basih et 
Oxon. quae le^unt : éAazî^ois» CL quae ii\jfra ad liane défini» 
tionen^. monebimus. 

citui* verbonim, quae ia Eudidis dcfiditione sunt: m&* o9rot<- 
orovv %oU,anXaoiaafi9v* Quodsâ enim v. c. sumtam fbent in 
iiadem uumeris (Admi qoidem et tenii sexuplnm 24» t^» ^^ 
cuftdi autem et quavti ootaplum 24 , 32 , erit qiiideiti 24^ 
24; at 30<329 unde patet, quatuor numéros* 4» ^^ 5, 4^ non 
esse pvoportionales. Neihpe tum saltim eiit proportio > ei îil 
aequeniultiplis quthaseunque locum habet, quod in definmone 
diditur, ut iam Candalla respondit ad istam ôbiectionemiil 
Pi ura 9 quae ad hane definitionert) , et ad V* 7. Def. penin«*tt 
▼i|}e in Excur^a ad fiateoi buiut libri» 

D E F I N. yiIT. 

Barrovius notât h e* p^ 275* nieliui forte pro é/toêiniç 
aui ravtotîjs dicir pos&e laittjî. Similitudinem epim i^erbum 
esse iaxius. et nu^ia anvbigttum» et identitatem haud optinie 
^iiadrare rebut aotu diversis inumediote qoa talibus» et tub 
dlversoruBi ratioue coniparatis; praeterea rationum babkudi* 
lies alias , byperlogiam n i n ni r um et hypologiam non ex diiai* 
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1^ Qtîlndto Ve)f6 aeque multipUdiun » primae qui- 
àWk multiplex dnperat moltipliceui secundae, multi- 
plex vero tertiae non superat multipUcem quartae» tune 
prima ad secmidam .maiorem rationem habere diciturt 
quam ténia ad quaitam. ^ 

8^ Propottio autem est rationam identitas. 

9é Proportio in tribus ad^minimum tetminis con« 

militudiile T'ai diversitat^, secl. ex inaequalitate denominari 
^aioritatem et minoritatem ; deiiique* radonnin aequalium dd* 
nominatoros.y a ^ibas rationes babeant, quod uUatenus inter 
tt comparentur^ tiozi oosdem^ aut similea» sed aeqaales esse» 
De latina Toce pràportio idéal obseirvat p» 1^ sqq. reperiii 
eam 'a Cicetone -aliquotiea usurpatam , quanquate non sensu 
^ucte eodenik Alias enim apud Ipsum idem Talete videri^ 
quod umplex ratio,' nj)nnunquam vero rationum similitudi^ 
nem vel aaaiogiam di^sigoaïd, pviraumque vidén illum ipsum 
eins usum adinvenissa^ sàldm ad res 'roatheàiaticas primum 
applidussiew Sic in fragmanto^ quod 'JUxûàeuê inscribitui*) aum^ 
dicere fygtaèoorum ^vaXoyiéi (audendiun esc ^nini) qUoniam 
biec primum à nobis noyantur) comparatio, proportiove dici 
fûtûsu^* Biilf > aueem effingettdae bine accvptam Tidèrî origl- 
aem vel Oceaaionenl* Cnm in covrogandis vecdigalibua) visl 
importandis oi^eribus p^bli^s-, pro facultatum modOy-secun* 
duih aé^UàS legès tâxato, sUà cuiqùe pali's petSolvendA cesser 
ne, quae lienipe rata cuiiiéqiie porcio dicta sit$ hinc unum^' 
quemqite splveup dictum pro poitione. yel^pro rata sua por^^. 
tienet hinc , dmersissa Yopbulum proportion dignum visum 
éice'roni, qûiim graecas litteras suo 3onare Latio studerec^ 
quod'ilô/ai^ et âi^o^^^/ary obvias Platonem et Mios graècos phi^^ 
losopfaos inspectanti viicèSy reterret et exprimeret. — Caeterum^ 
iiti ratioiiés 4lia» dicunt arlthmisticàs, allés géOmetHeaS^ ita 
simili ' ikiodo proportioncs' aliàd vo at^ soient ariehmâtîbas^ 6as 
Eueli^. Elément* P. II, F 
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82 ^LEWEntofKvn 

i "Ofov âk %qia fiêyi&ij dvûXoyi>v J?., %^' nqmov 
nçûs To Tçkov âmXaoiovcb Xoyov iVw^ kéyerat, ^$( 

tu, "Chav^ âh riGuaça, fàeyi&fj Cowex^g')^) ivi-^' 
Xoyov^^, %o TtQwtov nços vd viraç^ov TçmXaoiùva 
Xoyov ê)i€4V Xiyerat, TJneQ nqoQ to âevteçov* xaî del 
«Jiyff ùfioiwg ^g'^) ^ iq difçtXoyia VTuxQXfl'^ 

1) Vocem ûwex^fy quamvit m nuîlo codic€ repemtur^ 
âddidimas , , quod monente Rob. Siin9on. omnino necesiam 
est y et in XI. 33. ita citatiir. 

.2) fta^ Peyrardus e Cod. a. Etfd. Basil, et CXxon. cotitm; 
yMal àsl iS^Ç ivl vXitov , t<ot av , quod nescio «n non sit prae« 
Cerendiim. Gaeterura definitioni 11. Rob. ^imson* ffubiungit 
aliam praecedentibus .anaiogam'^ qua. ratio composita explica-^ 
tur. Aliam qoidem ràtionis compositae definitionem vulgo 
habent in VI. X>ef. 6« ubi plura videbimu8« 

nempey qoibuâ prîma ma^itudo seoOtidkm «odeni excedit , qUd 

> terti^ quartam ; alias geomètiicas, de quibu» solisEndidi tnmiii 

/ ontni opère, tuin hic potissimtim et in V. 3. Def^ $enno^t« 

His postea addiderunt^ quod rorbo indicasse jiufficiat ptopor^» 

tiones harmonicas f seu mt(sica8< Dicuttt nempe » ttti tnuffBL* 

tudines A , B y C esse harmonhe continue propottionales f si 

geometHca ratio prîmae ad tertiam aequaiis sit geometfuae n^ 

tioni excenus^!*?;;^»» »°f ' P"«»ni) j^ (t«tiae «u. 

(pnmàe super fecundamj) «^^^-^eoui*! ^ secundae 

per secuadam) ( ^ - ... a , p (B— A>{C— B) ^ 

super teitiamj*- ^- " •^ ^ * ^A-BJ-(B-C) ^' ^- '» ""- 

nxeris 3^ 4, 6, quum sit 3 : 6=^:4—3: 6—4. Eodem modo 

qni^tuor maguitudines A, B, C^JD hannonice pioportionales 

essB^dicunr, si fuerit (B~Aj-CD-^j=^ * ^> Rationem ku- 
- lus denominationis ^i^e v. c. in Klugèls mathem. Wôrtèrb» 
àd Tocem : Harmon. Proportion. 

D E F I N. IX. 
Haud satis clare patét, quid verba huius de£nitionis sibi 
yelint^ quae edd. Ça^l. e^ Oxon. it( profenint^* 'JvaXoyU tv 
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ilBCRÇUINTUS. -83 

l(k 3î autem très magfhitudines prop6rtîonaIef 
smty prima ad tertiaih diiplicatam rationeni habere' 
dicitur > .eius quam habet ad sécundaril. 

Il; Si quatuor tnàgnihldînes (deinceps) propôrtio- 
nales sint, prlnia ad quartaiii triplicatam ratior.em ha- 
beie dicitur eius quam habèt ad secuhdàm. ; et seniper 
deÎDcepV sihiiriter quanlditt prbpôrtiô exstiterît; 

TÇiOlv oçotç- iXaxiarotS' iativ, Qaid ènim termini minimi sibi 
velint, inceittlm videii possir. Candallâ quident éxplicat ika-^ 
' ihxoti MUinif fttquA eodem nipdo Pcletarius et Giegorii po- 
Hunt: miniinum Te( atî minimum^ quam ipsam iiiterpretaûonem 
habent etiaiii Ambros; Rhodius ^ Baevniannus , RoH. Simson. 

, ftHiqiie* Keete illî quidém ^ quoad sensiim ^ ah tamen vox ^ 
fXaxloTOtç grâmmâttce id' si^nificari posait , valdd dubitaihusi 
Hiuc prahferâbdam piitaviniiis lectioiiem Peyrardi : iXaxîory, 
quà9 facililts çerte ac illà alteia significaie posse vidctur, pro- 
poitionem, quuih illa miniiria i. t, ihinimis («ii^inis expi'essi 
«it| ^el^ ut aliter dicamus^ ad minimuTn très contineté termi- 
nas. SiniplicilsiiAtuii forte fiievit , iii graedo quoqiie poiiere : 
' (làxtora^ idquè adVeîrbialiter sunierç; Qu6d (jeinde Voccm 
çj^ots attitiet} ea ipsa qiioqtiey ut CaadalJa inonflrt , improprie 
hic ftuihta esti Nertipe in omhi radotte duo onininp termini, 
alter àntecedens^ ^àher €dnseqiiens àdesae debeè^ adeOque, 
gaum duae rationes inter se comparantur^ ut Ht in analogia» 
prapriâ qiiàtuoif ôilininô teritiini àderiuitt qùaniris'y ut £t in 
proponione continua ^ eâdeih màgnitndb, quae ^ffîcit termi* 
num cohsequetitem prioris rationis, efficere $imul possit tér^ 

. fiiiiiiim antecedentem posterions ^ ubi deinde iniproprie très 
saltim termiiios dicere possis, qùum potius très maghîtudines, 
giiar}irn seçunda bis ponitur, quatuor eiiam ^lunc terminos ef- 
£çiant. ^ Forte itaque pro c(Q)K pou6ndum ùteiit /ityi&eatv f 
qua voce Enclides etiaxn «lias, ubi de rationibus sermo est» 
tttitnr. Et usus iJle vocis vçoi^ quo terminos nitionis signi- 
£pat^ forte sequioris .Saltim jievi fuerit. Cf. Pâeiderer. in 
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84 ÈLEMENTÔRUm 

roîg ijyovfiévois , Ta âh êno/iieva Toîff- énofiévots* 
nços To i^yovfjuevov 9 x«i toi éno/tiivov nçog to èno^ 



Schol. ad libr. VI. Blem. Ëuclicl. $. 132i, et , qui nb eo ciu<» 
tue, Isaac. Barrov* (Lecdon. Cantabrig* habitae 1666. p. i9t4 
sq. -et p. 214.). Hitic omnis haec defiiiitso PHeiderero 1. c* 
suspecta ett. Quun^ tanien sequena definitio 10. se ad eam re<A 
lene Tideatur , posais foitasse eam ^ ita , uti diximus ^ mut»^ 
ta«i aut intellecuni retipere. 

t) B F I N. X* XL \ 

l^ost haâ definitiones locum proprium fuisse deHuitiôriii 
tationis coxnpositae R(^b. Simson. recte monet. Caeterum Clil* 
Tius observât y probe distinguendUm esSe inter rationem du^ 
plam et duplicàtam , triplam et triplicâtam etc. . Et Eudides 
quoque semper -dicit Xoyoç êmhtQiotv ^ non^ ut de irecta aut.ati- 
gulo dmXâôêOÇ aut èhciJofl» Quodsi igitur fuerint magnitudixfes , 
Ay.ByCy D, £ etc. continue proportiou'ales i. e. ita > ut 
A : B=B î C=C : D=D : È etc. ratio A : C duplicata dicitur ra-*» 
tionis A:By quôniam in.ter A et C duae rationes ponuntur» 
quae aequales sunt rationi A ad B: eodem modo ratio A;D 
u-iplicata dicitur rationiâ A':B etc< Contra, eodeth casu^ ratio 
A : B dicitur aubduplicata rationis A : C ; eodemque modo ratio 
A:B subtriplicata dicetur rationis A:Dy subquadrupHcata fâ^ 
tionis A : £ etc. Pariter , si fuerit A : B=:B : C , «itque M : N 
aE=^:C, etiam M :N dicitur aequalis rationi, quae duplicata 
est rationis A:B, vel breviutis causa ratio M:N dicètur du- 
plicata ratioms * A : B , idemque valebit in ratione triplicata, 
quadruplicata etc. Eodem modo, si sit A:B=:B:C et P:Q ' 
s=:A:B, dicetur P:Q iatio, quae eadem est subduplicatae ra- 
tionis A:Cs vel breVius P:Q dicetur subduplicata rationis 



Digitized 



by Google 



LIBBR ÇUIITTUS. 85 

19^ Hoqiologae magtûtudînea dictmmrt anteceden- 
(ea quidem antecedentlbus , conséquentes vera couse- 
.qaentibus. / 

13^ Altén^a (permutata) fàtio est- sumptio anteçe- 
dentis ad antecedentem» et consequentis ad conséquent 
4cin, . . ^ 

A'-^Cy atquç ita in reliqab, Ratio duplicau, triplicau «te. 
ipecies untum 8tinc rationis compositae» in quibus nempe sin- 
gulae rationeSy ex ^bûs aliae componuntui'y inter se aequâles. 
,«unt. . Unde ea oronia, quae e:^ definitione rationis compositao 
consequuotur (vi^e infra xn Exe. ad libr. VI.) et applicaii 
possunt ad iiationem ddplicatam y tn^^icatam ete. etiaih dé bac 
▼aieat. Nominatim » ut boc non demonstrationis caussa» quae 
in ÏQCàa ci^tis infi'a bal^etur^ Sed in antecessum y ut aiunt, di- 
cimus, rationum inter se earundeiïi duplicatae C^uplicatae etc.) 
sunt panter inter se eaedem (Bxcurs. in libr^ VI. §*9, et infra 
Cor. ad V« 22.) 'et vice versa , rattonmn ititer «e earundem 
subduplicatae y subtriplicatae sunt inter se eaedem (vidinExc. 
ad Libr. V» Cor. ad Prop. m.)* Et«iy quandô id Heripotest, 
numerit exprimantur rationes duplicatae > triplicatae etc. eiit 
' (Exe ad Libr^ VI^ $. 7.} exponens rationis duplicatae (tripli- 
catae) .numerus quadratui (cubus) multiplicatione denomina- 
loris ratipnis simplicis per se ipsum faccus, vel ratio duplicau 
(tripiicata) eade/n est rationj quadtatorum (cuborum) eorum 
nfumerortkm y qui iationem siniplicem exhibent.. Porio, si 
A : C est ratio duplicata (tripiicata) rationis A : B , inverse erit 
C : A r^tio duplicata (tripiicata) utionis B : A (Exe. ad Libr. 
Vî. 5. 17.) etc. Caeteium apud ipsum Euclidem, nulla ra- 
tionis duplicatae ete. "nientio ^ ante Vi. 19. . 

f' •' ' ' . , ' ■' 

D È F I N. Xm. 

Quae hic alterna ratio dicitur, melius forsan alterna pro"* > 
portio dicpretur. Mattifesto enini non dé duabus saltim quan- ' 
tiutibus, êeà de quatuor sermo est» Caeterum patet, ut quan« 

' ' ■ ' ■ ' 4 
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wg ^yfrvftépov^TtQos i;^ ijyopfi^ror cSg éîtofisvov. 

lé. Svvd-sais Xoyov èctl Xijtptç vop^ijyovii^éi^ov /lerix 
TGV énôfiévov ws évos nçog ccvfàTà êTto/ifVoy. 

ig\ JiaïQBOig ai Xoyov ^ori \ij'^ig %'^g vneçojr^g, 
9J VTveQi/H TQ 7Jyov/ii€Vov fov inofiévôv , nç'og aàt^ 
10 énofjf^EVoy» 

i^. ^AvaGTotpi] Xoyov èail i'fj'^ig *iov i^yov/ui^éifav 
Tiçoç %'ijv yncQojifjv, jy vneçéyjt' to ijyov/ieyov. tov 
iiiioiLiévop. . ^ 

£3y. Ju'aôv iioyog ia%t, nkaiovwv ovrour fjbey^&^y 
«cçi àXXtûV a'ôtoîg taçop t6 ^X'^Svg , apif âvo.Xafi/ic^. 
vù^ièv(ov ^xal ivT(S çx,miS Xôyio , maïf ^jig iv toïs^ 
nçmvois fvsyé'&eai zo nQœTov HçoQ tq çap^Tov , .owwç 
iv Toïg âsvTtQoig (içyi'&eGi to nQmov nçog t6 BOjip^ 
vov. "H aXhas. ^ylrjifjig rwv çiiCQwv m^' vneèdiQeQiv 

«y. TenayiLiévr^ %vçiXoyia èortVi ozav y mg ^^yov^ 
fievoy TtQog éno^BVov ovttag ^yovfxavov nçog t6 éno-^ 
fitevav, y ai %aï cSg iTtofiev^y WQog ç^XXo ti ovimg 
^éTio/isvov TtQog aXXa ti *), 

ii\ Tsraoayjiuvf] âh dvçtXoyia iarlv , oxav , tçimp 
çvTwv fi^sd^œv TLaï aXXfav avrolg ïaiov to ^tX^&og, 

l)'PeyraL'c(u3 refart, hanc definitionem omittf a Coda, â. 
c« quod, qiiiim pertiTtbata ratie pottéa tanien occiirrat, m'era 
.^ibrarii oscicancia^ ctfitis ocuJus a Tôfay/iévjj in tstaQayfiivif 
aberfabaty factum fuisse yidetur. ' ' 

titates ita filteriie com^ara^e ppssint^ omnés quatUpr eiusdem 
gotieris esse debcre. 

PEPIN. Xyi. et XVII. 
. Maaifesuun est, sucni iu lii$ deliniliiouibut^ consequeutetn 
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t4L Inversa ratio est «umpiiQ consequentis ut an- 
tecedentisy ad antecedentem ut ad consequeutem* 

15.' CoiDpositio rationis est sumptio antecedentis 
cum ç'oQsequeqt^ tanqaam uriius ad ^sam conséquent 
tem. . ' • 

16/ Divisio autem rationis est sumptio excessus, 
quo superat antecedens consequentem y ad îpsam con- 
>equentem. 

17. Conversio rationis est sumptio antefcedentis ad 
èkcessimi , qao antecedens' superat consequentemi 

, 18t Ex (aequo) aequalitate ratio -est, -quando, plu- 
ribus exi^tentibus mâgnitudinibus et alîis ipsis numéro. 
aeqUalibus, et in eadem râtione. binis sumptis, est, ut 
in pripiis mâgnitudinibus prima ad ultimam, ita in se- 
tundis naiagnîtudinibus pri^a ad.ultiinam* Vel aliter. 
Son^tio.extriemarum per substractionem mediarum. 

19* Ordlnata proportio est , quando est ut^ antece- 
'dens ad consequèhtem ita antecedens ad consequentem; 
ut autem consequens ad aliam quampiam , ita cbzise- 
quens ad aliam quampiam. 

20. Perturbata autem proportio est, quando tribuf 
ejçi^tentibus ^lagnitudinibus et aliis ipsis numéro ac- 

. minorem esse antécédente. Qiiodsi contrr consequens miiot 
foerit antécédente, similis erit argumentatia, si sumatur ex- 
cessds f quo conséquent superat antec^dentem. > 

D E F I N. XVIH-XX. ^ , 

JMonente Rob. Simson. Def. 19. et 20. speciem tantum 
continent eius propoitiônis , quae Dèf. 18. explicatur. tJnda 
forte coniicere liceat, in Def« 18^ quoque pro Xôyos le^^énduni 
e^se dvaX»yUi» Em igitur ex Def. 19. xatay^èvi^ sive 9u9qv 
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88 BL^Kl^NTORUV 

t 

vov nçùs énofABVov , owme èv ,voIq d^vvéqùis f^^Yi-- 

%me fiejfé&ea^ émfiêvov f€ç6g aXi^q t$s ommg iv %olg 
âevréço^g /lèyéd'catv dXXô %i nqog i^yov/u^erop, 

n P O TA 2 I Si. 

JEav jj oftoaao'Ov fMjfé&ij oTtoomrovv fieyê&tSv i(mv 
w uX'^'Q^Qg, ii^aatov éndarov iadmç T^oXXanXdffioi^t 
oQanXdotov èGTiv âV wv fiéy^'d'diy ivog,, TOOc^v^ç^T^Xd- 
ma eoTc^i^ mi fd Tf^ai^^d tmf ndv%0V* 

"jEotcu QTtoaaoyv fJi^eyé'9'ij *$d AB, F/J onioamvovv 
fieye&iSf/^ t(Sv J5> Z îgwv i^q TtX'^&ogs ëKccarov énd" 

mov îmii^ç fvoXXcmXdo^ov^ Xéym îin QùaftXduior iç%^ 

» 

rêtayfiivn àvaXoyla , cive - simplicitor St^tsov y quando fderit 
(pFovsus ut in De& 18.) prima ad a^eundam in piiuiis quand* 
tatibus , ut m secnndia prima ad f^cundam : ut autem in pri« 
inîs, tecunda ad tçmam ^ 2 ta in sçcundis^ aecuncU ad ^ctiam, 
et ita' deinceps, et çoncluditur ^ ut in }>ef, 18. dictum çst* 
Vide y, 22, Ex Def, 20, autem di:ÙsQv reritçayfi^ , vel «ini'^ 
pliciter Têtaçay/u,énj àvaXoyia eat, quandb in primis magmta- 
dinibus fuetit ut prima ad tecundam t ita \n lecupdis penul« 
tima ad ultimam; ut autem in primis secunda ad tevtiam, ita 
in secundis antepeniiltima ad penultixoam; et ut in primis 
tertia ad quartam , ita in iecundis quae antepenultimam prae;- 
cedit ad antepenultimam , et iu dednceps , et conçluàitur, tU 
in De/, 18. Vide V- 23, Ita fcre Rob, Simson. rem HBJcpHc4t> 

AXIOMATA. 

Sequenti^ ptaemittit Rob. Sîmson. et ex eo Playfair. 

1. Brusdem sire aequalium aequemultiplices inter §e ae^ 
quales sunt. » ^ 

2. Quarum ea^em aeque multiplex est, Vel quarum ae- 
quales sunt aeque roultipUces y et ipsae inter se surit aequalei' 
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qnàlUio^y fit» ,ut ia primia magnîtiidinibus aotecèderif 
ad conseqnentem , ita in secundis magnitudinibus an- 
tecedeàs ad coosequentem ; ut vero in primis magnl- 
todinibus canseqaens ad' aliam quampiam, îtâ in sécuo- 
dis magoitiidinibus alia quaepiam ad antecedentem* 

P R O P O S I T I O I. (Fîg. 309.) 

Si sint quotcUnque'nfagnitudinès quotcunqûe magni- 
tudinum aequalium mUldtudine , slngulaé aingularum 
aeque multiplices^ quam multiplex est nna magnitudi- 
num uniusi tam multipliées erunt et omnes' omnium. 

Sint quotcunque magnitudines AB^ /'z/quotcunque 
magnitudinum E9, JS aequalium multitudine» singulae 
aihgula^iun aeque multipliées, dico quam mulljiplex est 

3. Multiplex maioiis malor est aequemuldplici ihinori^. 

4* MagAitudOy euàit rouliiplex maior est aequexnuitiplioi 
akarins » maior est aitera illa magnitudine. 

Qcue aane ita penpiecîa sunt , ut axiomatum loco haberi 
posiint*. Dep[ionstravit ea tamen Pheiderer. in Promptuario 
Mathem. Lipsiteiui Fascic. !7. 1798. p. 265. sqq. ${. 14—19. 
et in distertatiùne de Dvneusione circuli P. II. Tub. 1790. 
p. 5. not. 4. CF. Hauber. de ifmtionibtis tinter se diversis De- 
monstr. Tub. 1793. $. 2. Aliud autem aadoma Vel postulatum^ 
^od Campanus^ Çlavius aliique coxnplurea pariter sumere se 
posse putarunt , quodque. ita habet : 
y,Quam itttionem habet magnitudo aliqua ad aliam, eandem 

habel^it quaevis magnitudo ptoposita ad aliquam aliam ; 

ec earidem habebit quaedam alia magnitudo ad quamric 

ipiagnitudinem proposit^m** 
merito accuraiiores Geometràe respuunt Vid £xc. ad huue 
fibruxQ. 

PR OP O SI T ip I. 

Symboliee baec propositio ita e'^erri potest» Si sit \s33r 
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fçi'y E, Zf ' 

*Eiieï yàf îaàmg* è(nï noXlm^^^^^'f^ ^i> AB tov 
JE, xai To r4 "^ov Z' oaa «ça èarïv'èv npfS'AB fie-^ 
yéS-f} laa T(p E, rqoavTa %aï iv t(S T4 &« ^*î -Z. 
AifjqtjGd'fA rà jiihv AB sis rci r^ E j^eyàd^ ïaa ^sd 
AH, BB, TQ àe rj elg W rai Z ïça/çci fS.^ OJ' 
idyai &ij ïao^ tq nXij'^oQ Tœv AH, H^^Tw^^^-d^et 
*f{Sv T&> OJ. Kaï inel ïaqr ioTÏ vo fiïv AH t« 
E, To dh Te "vâi Z' ïaa çcQ(»'oi<xi .t« AH, TQ 
fo^g a, Z- 4lçl Toi cwVa âij îaov iorl to HB 
«roF JSj, ^C*i %q &J T(S Z* ïoa âça Tiai Ta ffB, 
.04 Tolg Mi Z* ooa aça èorlv iv t(S AB ïaç^ %^ E» 
Tocrcw/TÇfr %aï iv %Qîg AB ,. TJ ïaa Toïg E, Z' ooâ- 
nldoiov «ça iarl tç AB tov E, toaavTcmXniaià eora^ 
xçtl tÙ AB, rJ Twv Et Z^ Eotv a^a ^ onoGMVV^ 

IIP O TA ^J S ^.. 

Eoiv nçtSTov âsvréQO'O tadicig y MXl(xnX<imùv mi 
tQilTov TeTciçtov, ^ âh ^al né/imTOif âsvTeQov iadi^i^ 
nolXanldaiov mi €Ktop TeT^Ql^ov nàl oWTeMv nçtS- 
Tov naï néfin^ov dev%éqov ladmg çoTc^i^ noXXçiTiXdowv 

r, L ;, B=r . IVÎ ; C=ï=;r . N etc. r dénotante numerum integmm 
quemciinque , exit et A+B+C etc. ;=a(L4«W-f-N etc.)» Ç»e- - 
temm prQpositioni huic y\i\^ax\% iiiiiititur pr»xis multipliçaa- 
diuQ çompositum per multiplicatorem simplicem AiultipUcandi. 
Nimirnm, ut v. g. numexam 736^ pev 8 niuttiplicemus, 8eu 
ut octupliun efiiciamus niimcii 7364 : octies sumiùius primum 
4 unitateSy tum 6 denariosi dein 3 centenarios, àeni^ue 7 
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AB jpsîus JE^ î^m multi|)lices esse eVAB^ FJ îpsa. 
ruih £, 2r. ;^ / /^ 

Quon^am enîip ^^B aeque i^ultiploç est ipsîus E 
ac PJ îpsius JZ; «ji^ot maginitudines sunt in ÀB ae- 
quales ipsi jB, tôt sunt et iri FJ aequalea ipsi Z^ 
Dividatur Afi qiiidem in magnifudîne^ AH 9 HB ae- 
quales ipsi JB, FJ vero in paites FQ^ QJ aequales 
ip3i Z; er|t îgitur mwlt»t«<^îo ifs^HW AH $ HB ?|ç- 
qualis multitudini ipsarum FQ9 QJ. Et quoiiiam ae- 
qualis p^t AH quidem ' ipsi JB, FO vero ip4-Z; eruixt 
et AHf FO aequales ipsis\B» Z (I. Ax» 2.) ; ëx ea-: 
dem ratiène et HB* aequalis est ipsi E, çt &A ipsi 
Z\ ae^uiiles igitu* et //J?, Od ipsis E^ Z\ quotigî- 
tiur sunt in AB aeqtîales ipsi ^ » tôt; sunt et \n ABf 
FJ aeqimlçs ipsîs È, Zi quam '•multiplex igitur eôt 
JB ipsîus Ef tara multiplfc^s enint et AB, I^J ip«a- 
min E^ Z &\ igitur quotcunqvie etc. 
> ■ • 

PROPOSITIO II. (Fig. 310.) 

Si prima 3çcundae ^equç 8it\multiple3ç aç tertia 
qûartae^ sit antem et quinta secundaè aeque multiples 
ac sexta quartae ; et simui sumptae prima et quinta se- 
qwid^e ae<iue çyunt multipliées ac tçrtia et sexta quartae. 



millenarios y hgrtunque octuploram conjRcimus fliimfnain. CI» 
PHeideier. ^xpos^ et DiluciJ^ Libri V, Elenv p. 2. 

P R O P O S I T i O II, 

Syrnbolice Ij^cc pfopositio geiwralius ita effèrtnr. Si «it 
A=p.Li B=^g.L, C^r.L etc. et eimul E=p*M, F==g . M, 
Gs=r..M etc. p, g,, v denotaiitibus numéros intcgio» quotcun 
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ÏIqwtov yàç to AB âetrégov 'f^ov F^ laaxiQ S&fta 
moXXanXdaiov «a/ TQi%o4^ to JE verdçrov tov Z, «'o^w 
i^h'Hal mfimov ^0 BS 'âsvTêçov tov T loânts noXhxr 
nXaaiov %aï inTov zo EQ i^&taQTùv lov Z* Xéyta ou 

' 'iov r ladxiè è'oTÇii àoXXanXdaiov %al TQhov %çtl invqv 
^To JO TsrdQvùv TQV Z. 
. *Enù yàç îm%iQ iarl noXXanXioiov %6 AB %qv 
r nai %6 JE %ov Z* oaa dça la%\v iv %(S AB /leyéêy] 
ïoa Tft» r, "foaavra nm iv %di JE ha tcî Z. Jui 
Ta «î/Ta âij Kal ooa èoTÏv èv tcî BH ïoa tç? 'F, to- 
cavta mal Iv viji EQ ïoa %ip Z* oaa aça ifnlv iv 
oX(p t(p AH ïaa t« J*^ ToaavTa i^aï iv oXip tçî Jd^ 
ïoa Tw Z* ooaTiXdoœv dça ioTÏ to AH %ov F , to- 
aavtanXdaiop èorai^ it>aï %6 JQ tov Z* xal ovvrsd-hv 
aQa 79Q(Stqv xaï néfiTiTov to AH âçînéçov tov J7 
iodKiQ êorai noXXaiiXdoiov ntaï tqItov uaï é'mov To 
JQ TerajpTDt/ TQt7 Z* Eav ciça nçmov, naï %d ét^s» 

U PO T A S I S /. 

^ Edv nQWTov âevreQov liodxig p noXXanXdoiov 'ml 
%qItov terdçTOV » Xtjipdij âh lodxig TioXXaTiXdaia tov 
TTÇcvTov ^ai tç/tov xal âiï'oov T(Sv Xfjtp^évTwv htir 

" (que: erunt um A-f-B+C etc. ^^p-f-g+r 6tc.).Ly quam 
E-f-F-f-G etc. =:(p4-g-|-t etc.) • M, Generuliorem Lanc eniifi- 
dationem corollarii loco subiungit Rob. Simson. prc^ositipnpm 
ipsam statim, ita exprimit PHeiderer. 1. c« p» 3« Huic propo* " 
èitioni iimititur praxii numerum per multiplicatorem compo* 
situm multiplicandi. Nempe ut ex' gr. numerum 5729 per 
634 miiltiplicemus , prlmum quater sumimus immerum pix>pp- 
situm 5728, tum tricies, deia sexceutîes » Uorumque produ- 
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» ^ 

Prînia cnîm jiB eecundaé F aeque sît multiplex 
ao tertia /lE quartae Z^ ait autem et quinta BH se- 
cUtidae T aeque multiplex ac aexta EQ quartae Z\ 
dlcô et simul sumptas primam et qùiotam AH secun-»' 
dae JT aeque foré multipliées ac tertiam et sextam A9 
îpsius Z* 

Quoniam enim aeque multiplex est AB îpsius P ac JE 
ipsius Z\ quot magnltudlnes sunt in AB aequalesîpsi 
r, tôt et in JE erunt acqùales îpsi JZ. Ex eadem 
ratione et quot suut iu BH aequales ipsl P» tôt et in 
ES erunt aequales ipsî Z.\ quot igitur sunt in.tota 
AH aequales îpsi P, tôt et in tota z/0 aequales ipsî 
Z\ quam multiplex igitur est AH ipsius JT, tam' 
multiplex erît ;et z/@' ipsius Z\ et simul. sumptae igi-* 
tur prima et quinta AH secundae JT aeque erunt mul- 
tipliées ac tertia et sexta JQ quartae Z* Si igitur 
ptima etc. j 

P R O P O S I T 10 III. (Fig. 311.) 

Si prima èecundae aeque sit multiplex* ac tertia 
qtiartae » sumantur autem aeque multijAices primaé et 
tertiaé ; et ex aequo sumptarum utraque utriusque àe* 

ctortun particulariuxn colligiirius 8umxnam. Cf. Pfleid«rer. \» c. 
p. 5. 4. 

PROPOSITIQ lil. 

Symbolice ita: si sit A-r-p.L, Iss=n.Ay et Eas^p.M^ 
K==n.E, erit tam I;=(ji . p) . L > quam E=(n.p)M, n et 
p ' Jesignantibus numéros integt>os qaoscunque , et n « p de'* 
•ignsnte producttim | ^uod fit ex numéro p totiés sumto, qnpt 
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94 ELEMENTOaUM 

%6Qor ixariçov loccxig fyrac noXkcmXdaiov ^ %6 ^# 
^ov âevtéçov , t6 âh tov reraprot;., 
^ JlçcoTor ydç ro ji âsvtéçoij tov B iaauig iarw 
noXXanXdaiov zaï tQiibv %6 F Terd^av %ov J , noU 
éXr^rpS-ia twi/ A/T iqdnig noXXxmidoia rd EZ,H&^ 
kéyio- oti laduiç i&vl nokXunXduioP to JEZ rov B ^ccl 
to HQ tov A: ^ 

^Ensl ydç laduig iotl noXXaTiXdalov tO'-EZ to'v 
A ual TO H& tov JT' oaa dçu èariv èv rp EZ Ï(fu 
r^ A^ toGUvta x«i èv rai HQ ïaa tcî Pi //tfj{frja&aM 
TO /(hi/ EZ et s rd Ttji A f-ieyid-fj îaa rd EK^ KZ^ 
td dk' H0 eig rd ttp F ïaa rd BA, yJ@' êovîU Ôtj 
ïaov TO nXij&og rwv EK, KZ raî nXf^éei ruiv lîAi 
A&' , Kai inû lodxtg fori TioXXanXdatov ro A rpij 
B 9taî ro r rov A" ïoOv âh r6 /jffhi^ EK tta A, r6,âè 
JJA *^P P iadxïg Sçà è(nï noXXanXdaioP ro EK roU 
B jcai TO HA rtv A. Aid rd to^ird âi^ tad%ig: iavî 
noX).a7iXdalop ro KZ. roi) B %aï rà A0 rov Al^ 
*Ensi ovv nçwrov tô EK âevriçov rov S iodnig iavl 
noXXaitXdmov ital rçirop rà HA rerd^rov .rov J* 
îor\ âh Kcci nèfinrov ro KZ âsvréçov rov È toffxis 
noXXanXdaiov xai «xtoî/ ro ylQ rerd^tov rbv A* éal 
ovvred-li/ «^a nçwrov mî mfiwtov ro EZ âevpéçev 

altçr n codtinot U^iitates; li^iv |>ropbâ|iiqfii» qftpd sit hÀi seu 
n(pL)s£:(n.p).Li iimititur praxis multipHcaitdi nuioteninr 
iategrum per mùltiplicatorein , qiii solis âehàruM^ vel cente- 
nariis etci* ^constat^' Nempe, . ut r. g« niimérum 57*28 per'30 
. rel pcx 60Q inaltiplicémus, uiplô vol sèsctuplo nûmed 5728 
unum v«l duo zeto ad dextram adiitngimus ^ |ioc est ^ tripltim 
num^ri 5728 decuplicamus , ^extuplum cenippUc^aiims , akque 
^uius numeii efficirnus tfîrîgecfiplum » texcptfiiilaiii* l^^fî^ff 
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que erh multiplex, altc^ra qcUdeîii secundae^ àîter^ veto 
qudrtae. 

Prima enim ^ j4 secundae B aeqiie sit multiplex àt 
tcrtîa r quartae ^, et sumantur ipsarum A 9 F aegue 
multipliées JEZf H&l àïco aeque esse muitipUcem 
-BJ^îpiiUs B^c B& ipsius J. 

QuoDiam enim aeque est multiplex jS2/ ipsiùâ j4 
ac HO ipsius JT; quqt magnitudines sunt in EZ ac* 
quales ipsi ji^ t^ et in Hd erunt aequales ipsi JT. 
'Divrdatur £Z quidem in magnitudines ipsi Jl aequa-^ 
les EKi 'K2i, HO vçro in magnitudines ipsi j* ae- 
^piales Hyl, AO; erit aeqUalîs multitudô ipsatum ËKy 
KZ muititudini ipsaruui Hjf. » A0> Et quoniam A 
aeque est multiplex ipsius ']B ^ ac F ipsius J; aequalis 
• autem jBiT quidem ipsi A^ HA vero ipsi F; aeque 
.multiplex est EK i^sias B ac HA ipsius J* Ex ea- 
dem ratione aeque multiplex est KZ ipsius S ac A0 
ipsius ^. ^ Quoniam igitui* prima EK secundae S ae- 
que est multiplex ac tertia HA Quartae Ji est autem 
et quinta KZ secundae S aeque multiplex ac sexta 
AO quartae A; et composita e prima et quinta nempe 
£Z secundae B aeque multiplex erit ac çdmposita € 

ja^eéopltinl ti g4 liuitieri alicuitis efficimils, iamtô Iripli 
e^ft quadruplOi vel qaadrupli triplo« Cf. Pflf iderer. 1. c'. p. 4. 
Gen«ralitts ideiil th^ortfma ita ûxptimi et simili rationo demoh* 
stirari poterit ; si su A=inB , B=nC , C=:pÎ5 etc. paiiterque 
c(=in/?y /?b=ii/, y^^^ â etc. erit tam A=innp ^ • • D quam 
ossmiip . • • . ^. 

j, Obs. £x hâà propositioné seqnitur ct^m alia illi sixmi- 
(iSf qiUm Nordmark. (Lacunae in Doctr. proportionum Euclidet 
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tov s lodkes iatl noXXcmXâaioif Mal rfitov xal âeroV 
ro' HQ i^etdçTov tov J. JEdv a^ct nqmùv, %(ià w' 

IIP O Tji 2 I S H. 

Eav nçalTOV nçog dévreqov tov ot/roV ^17, Xoyo^ 
xal Tçhov ngog Tézagrov* Kal rd iadms noXkaTtXdoia 
tbv T€ nQWTôv iiaï tqItov nços *td iadmg TèoXXanXdata 
trôv âevriçoif xal TéTdçtoV, '^Ud^ onOioVow noXXa^ 
nXaGiaa/Â^ov , tàv a/v%ov k%ei Xoyov Xf]q)divta xàrccA-* 
XijXa» , 

JjQfatov ydQ ^to A fiQos âsvteçov to B Tov atî^ 
TOV iyiéT(^ Xoyov xaï tqItov to r nços tbtuqtov to zf^ 
ùai 8lX9^q)d'(a t(Sv [ihv A, F ladxiQ noXXUTtXdoia toc 
È ^ Z, T(av âh B , J àXXa a ÉTijy^BV lodms noXXa-^ 
nXdcm td H y 0* Ae/w 0%l èoTÏV m t6 E nçog trrf 
Mp ovTfag To Z nçog to 0. 

EiXijg)'d'(o ydq T(uv (.àv JE; 2j îadxig^ nbXXaitXdïsta 
ta Ky Ay T(uv âh M, dXXa à êTVX^v ^J lad$ui 
noXXaTiXaaiia Ta M, Jtf* 

'' Kaï insi; îaaKtg ioTl no^XaTiXdoiov to piV E tov 
A y TO Sh 3^ TOV Ty Ual €ÏXi]7iTai HœV JE y Z todxis 
^oXXaTtXaàta Ta K, A' ^aamg aga èoTÏ TtàXXdTtXdatoi^ 
TO A TOV A xal TOT A Toi ^. Jid Td avfd â^ iad-^ 

1) Yhthà oUm a ttvxfv «oit hflbeiit eddi Basil, et Oxotl. 
Ba autem necessaria esse iure censuerat Rob. Simaon. in nota 
ad hune locum. Uanc viri doctissimi coniecturam confirmavic 
Feyiardus j qui e Cod« a. ea textûi insetiiit. 

animadveri^e Expledo in "t^ov* Act. Reg. Societ. Upsâl. Vol» 
VI. Upsaldfc 1799i) his vetbis exhibet et demoàstrat: si sine 
(Figk 312.} qaotciinqùe majnitudiues AL, B| G, et. aliae ipsîs 
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» . 

teitia et scxta- ncmpe H& qu^taç J (V. 2.). Si igi- 
tur prima etc. , 

P R O P O & I T I O IV. (Fîg. 313.) 

Si prima ad. secundam eande^i habeat rationem 
quam tertia ad qu^rtam; et aeque multipllces primae 
et. tertiae ad aeque multiplices secundae et quartae, 
iuxtà quamvis tnultiplicâtionem , eandem habebuiit ra- 
lionem. inter ae comparatae. 

Prima enim A aà .secundam JB eandem habeat ra« 
tionem'quam tertia' jT ad quartam 2/9 et sumantur ipsa- - 
rum quideitl A\ F aeque multiplices' J? > Z, ipsarum 
vero JB^ J aliae ûtcunque aeque multiplices H, O; 
Aicx^ esse ut .£ ad H^ ita .2 ad 0» 

Sumantur enim îpsarmn quîdem E% Z aeque mtd- 
tiplices K% A^ ipsanun verp H^ aliae ûtcunque 
aeqùe n^ultiplices Jlf , N. 

~ £t quoniam aeque multiplex est JE ipsius A, atque. 

Z ipisius P, et sumpta'e sunt ipsarum Ej Z aeque 

multiplices K, Aî aeque igitur multiplex est jK^ipsius 

' A ac A ipsius T (V0 3.). Ex eadem ratione aequa 

numéro a^qiialas 'D , Ep F » quaa binae sumantur in eadem 
mulûplicitace , sic autèm \>erturbaca earum multipiifitas , h. e.' 
sit AL ipsius B aeque multiplex/, atque £ ipsius F ; simiHter 
sit B ipsius C totuplex, quotuplex est D ipsius £: erunt ex 
ae<|uô etiam aequemultiplices , seU quantuplex est AL ipsius 
Cy tantuplex eiit D ipsius F. Dem. Ponantur primo très esse 
utnmque magnitudiues* ' Sumatur GP ipsius C aequemtiltiplex» 
£uclid. Elément. 1^. U, G 
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jeig êatl nokXanXdmov^'to M tov B ntu %d N tbv jt* 

Kciï Inei loTiv œg ro ^ nçog ro B ovrwg mT* nçoô 

To J, ytal eXXfinnai ^biv fdv A y F iaâKig nokkqfrXçi-*' 

ma Tcc K, A y tiûv dh B y J ciXka a atify^ev igcctuq 

noXXanXdaia rà . My N' €0 dça vneQtiHjBi t6 K rot? 

M, vnsQiisi TO A toi N' xui d iaov y ïaov nui el 

cXctrTOP , èXaTTov. Kai krvt tù filff^ K^ A rwv J?, 

Z ladmg noXXanXdaia, %d âh M y N twv \ff, & 

àXXa a «Vv/^^ hduig noXXanXdam' iariv aQa (ùg to 

E nqog to H y ovtios to Z nç^g to O* Edv aça 

nçœtov y Kai td ^èvs* 

• . • • • 

IlO P I X M A. 

*EstB\ ovv iSeiid-r; y oti , ei VTi^çdy^i to K tov M, ^ 
vn^Qi^u naï to A to€ N* xaï'ei leov, wo.v' xal ei 
ëXaoaov, eXa^oov* S^Xovôti xai.sl vnegéj^ei to Mt>ov 
Ky vneçéxsi xcci to N tov A* naï si ïoov; ïaov*/uccl 
€1 èXaaaov j» èXjaooov %aï âid tovto eotai xal mg W 
H. nçog to E, éilttag to itçog to Z 'Ex êhj tov- 
tov (paveçoVy otc èàv téoGaqa fiëyi'&Tj dvdXoyov jj, 
i§ui dvdnaXiv dvdXoyov i'atau 

Il F O TA SI S, é. 

'Edv fiéyeS'og jtieyèd'ovg hdxig y noXXauiXdaipv y 
oneQ d<faiçe&hv dcpaïQeS-ivtog* xaï to Xomèv tov Xoi- 
^ov ladxig i'ctai noXXauXdùiov , oaanXdoiôv iim ro 
vXov tov oXov. 

aç est ÀL ipsîus B , vel E ipsiiis F j sitque GP divisa in par« 
tes GM, MN y NP 8ing;u]as ipsi C aequalss ; et AL in partes 
AH 9 HKy KL aequales ipsi B: erîtque niultitudo partium 
XjM, MN, NP aequalis multitudini partium AU, HÉ, KL. 
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iniiltipleic est M ipsius B slc N ipsius ^. Ètquoniam 
est ut ^ ad £ ita F àd Jj et dumptae sunt ipsarum 
qiddeiir A^ F aéqaè muitiplicés Kf A'^ ipsânim Vero 
Bi J aliaè utctmque aeque hiiUtiplices j^^ Ni ^^' ^ 
âiiperat ipsahi AT, duperat et A ipsam Ni et si ae- 
qualis f aequalis ; et ai mihor , mînor erit (V. Def. S.). 
£t dunt Ki A ipsàrum E, Z aeque multiplices > Mi 
N YCTO ipsarum H, & aliae utcunque multiplices; est 
igitur Ut jB ad f/j ita Z ad (V. Def. 6.) Si igitur 
prima etc; 



fcÔkOLLÀRi Ù.Mi 

Qâonîam igitur b^tensum est» Si $jiperat K ipsam 
M, superare et À ipsam Ni et si aeqUalis sit, ae^ » 
qualem; et si minor, minorem èsse; inanifestum est^ 
ëi si M sapetat K^ superare et N ipsam Ai et si ae- 
qualia sit» aequalem; et Si minor» miriorem. esse; et 
propterea ut M est ad Ei ita erit @ ad :^. Ex hoc 
maiiifestum est^ si quatuor magbitudines proportionaled 
sint, et i&vérsë proportionales fore; 

PROPOSITIOV. (Fîg. 314.) 

Si magnitudo magtiimdinis aeque ait multiplex ne 
ablata abiatae, ètreliqua reliquae aeque multiplex erit 
ak multiplex est tota totiu^.^ 



^uuin igitnr sit AH= HKiz=:KLi=B , et GM=:::lVÎN=iNF=C ; 
eçunt AH, HK , KL, B ipsarum GMj WN, NP, C aeque- 
nuiltiplices , adeoque tota AL erit totius GP i^equemultiplex 
atque AH est ipsius GM ÇV. l.)» ▼«! ^ ipsius C, vel D 
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' Mèyed'OS yciç to AB fieyi'&ovg %ov FJ îmitis 
tarœ noXXanXdaiov , oneq d(faiç€&iv to AE dfpai^ 
çsS-évrog tov FZ' Xéyœ on xal Xotnov to EB Xoi^ 
nbv Tov ZJ laums eOT<xi noXXanXdoiov , oaanXdatov 
iativ 'ôXov'to AB oXov tov FJ, 

^OGaTvXàoiov ydç iati fo AE %o\r FZy touavta^ 
nXdaiov yeyovhio xal t6 EB tov TH. 

Kal ènel iadxis èani noXXanXaGiov to AE tov 
TZ {xaï To EB TOV Hr*'iod)cig dçia^ botI noXXcmXd" 
aïov t6 AE TOV FZ} »«i '^o AB toC HZ* xcîrae 
dh iodxig noXXanXdoioy tù AE tov FZ kuI to AB 
roi? FJ* iadxig aQa èavl noXXanXdotQV to AB èna" 
TSQov T(iv HZ, FA ïaov dça to HZ tù) FJ' xoivov 
d(pf]QriGd'(d TO FZ Xomov dça to H F Xointp t(S JZ 
îoov ioTlv. Kaï inaï ladaig^ èçTi noXXttnXdoiorTo AE 
ToU FZ mï TO EB tov HF , ïaov âh tiS itF to 
JZ\ îodxig dpci , ioTi nùXXanXdoiôv to AE tov FZ 
"Kfù to EB TOV ZJé 'ladicig âhvnoKèiTamoXXccnXdatov 
to AE TOV FZ xaï to' AB tov FJ* iadxig Mça 
ioTÏ noXXanXdoiov to EB tov ZA xàï to ABtovF//* 

l).Verba9 quae uncis inclusinius, désuni in edd. Basil, et 
Oxon. , P.eyxardtts ea e Codl a. addidit. Quamvis aiitem ab-^ 
esse pbssinc , * aliquid tamen ad facilids inteiJigendam deinoxi« 
stradonem facere yidentur. 

ipsius E. Habentur igitui; ties magnititdines A)!i| GP, C» 
atque aliae ipsis numéro ' aequales D, £, F^ quarum binae* 
sumtae sunt in eadepi mùltiplicitate^ idque ordinale, iunempe, 
ut Ali et D sint ipsarum GP et £ aequeix/ultiplices, similiter- 
que GP et Ë ipsarum C et F : ergo (V* S.) erit AL ipsius C 
aequemultiplex ac D ipsius F. $i quatuor pluresvê sint utrlm- 
que magnitudinËs , patet demonstratipuis cohtinuatio per iam 
ost'ensa «Q.E.D» Symbolice ita: si sit A=mB , B=rC, 
pariterque DsxrE^ Ec=:mFt erit taih Assmr.C, quam Ds=: 
mr.F. . 
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^ 



Magnitùdo enîm AB m^gnitudinis TJ aèque mul- 
tiplex ait ac ablata AE ablatae rZ\ dico et reliquam 
EB rcliquâe Zà aeque fore niultiplicem ac multiplex 
est tota AB totius TJ* 

X Quam multiplex enim est AE ipsius TZ^ tam 
multi^ex fiât et EB ipsius FIT* 

Et quonîam aeque multiplex est AE ipsîus TZj ac 
XEB ipsius HT*y aeque igîtur multiplex est AE ipsîus 
TZ ac) AB ipsius JSJZ (V. 1.) ; ponitur autem aeque 
multiplex AE ipsius TZ ac AB ipsius /^^; aeque 
igitur multiplex est AB utriusque ipsarum HZ 9 TJ ; 
aequalis' igituf HZ ipsi P^/. Communia, aufer^lur 
TZ\ reliqua igitur HT reiiquae JZ est aequalis (I. 
Ax« 3.> E^ quoniara aeque multiplex est AE ipsius 
JZ ac EB ipsius flr", /i^ autem aequalis ipsi HTi 
leque igitur multiplex est AE ipsius TZ ac jEB ipsius 
2//. Aequc/ autem ponitur multiplex yfE ipsinç JTJZ 
ac AB ipsius Pi^; aeque igitur multiplexiBStJSB ipsius 

P R O P O S I T 10 IV. 

Symbolice haec ' pioposido , eius^qiie demoj^stratip ita ex^ 
piimi poteiit. Si A : B=C : D , eidt edam pA . qB=pC : qD ; 
py q denotantibus numeroh integros quoscuaque, Jiiiitate haud 
exclusa. Nam ob AîB=iC:D, eiit, quoties npA> = <rqB, 
«^am npC>s=<rqD CV- Def. 5.)^ adeoque ex eadem defi- 
nidone pA:qBc=pC:qD. Pâeidercr. ]. c* p. 19. Dç démon- 
stradone huius proposidonis ex valgari propordoualium dèH- 
nidone vide Excuiaum ad liuuc iibruni. 

Corollarîum liiiic proposidoni' adiectum, ut vite observât 
Rob. Simson. , verum quidem est , at non hue perpuet » nec 
iegidma e^, quae ex Prop. Y. 4. deducitur, eius^ dçmon- 
strado. Nempe ostensun^ quidem cst^ai^it £*>::= <-Afy esse 
etiazn ^^ss^K.Nf at non ex eo^ quod proportionales sint^ 
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Hctï ^omov «ça To EB Xomov rov ZJ ladxig èara^ 
TioXXaiiXdatoy , àGanXdatov èariv oXov va AB ùXov 
rov rj' ^Edv dça fié^e&og , «cfi %d iSvç* 

Il P O TA 2 I S^ 5 . 

■jBkV èvo fieyé^ dvo ftsye^Sv IcdiCie jy nolXcc-. 
nXaaia, xai dfpaiçe&îv^a Tivd ikSv ai%f!iv hdms ^ 
^oXXanXOfGia* noX t« Xomd toî^ amoîs ijtoi ha i^riv, 
^ iodxig am(âv noXXaTiXdaea. ' . 

Jvo ydQ fveyéê^ Tct AB , FJ âvo fteye&wv^ iiav 
Ey 7j laaxig eara) noXXanXdaïa'y xal dtpaïQe&épTa ta 
AH, r© t(Sv amiSr %(!)v E, Z iadzig i'arta noXXa- 
nXdaia* Xéyo) Sri xal XoiTid %d HB,' ©J "colg J^, -Z 
^Tôi îaa ioTtv, fj tadxig avTcSv nçXXanXdaia* 

£, Hp Zf 9 y ià enim erat conc^uiiq proposîtionis » ufide in-^ 
eptum est illud ratiocinittin : Quoniaro ostenaum est etc. Po- 
terat aMtem légitime, non ndhibita propositione V« 4. propo- 
sitip in hoc çorolUiio contenta deduci, lit Rob. Simson. osten-r 
dit* Nos 4utem hanc leliquasque a Kob. Simson. huic libro 

. insertas vel adiectas propositiones * exliibçbi|nu8 infra' in Ext 
C|irsu ad hnnc librum, ubi et hanc vide nota B designatam» 
Aliam autem propqsitioneip meliore iure cqiollarîi nomine 
subiungit Rob, Simson. , quod disti^ctipnie causa 

Cqr. a. *• 
appellabimus , quodque ita habet : si prima ad secu^^dam caiir 

' dem habçt rationem quam tertia ad quaitaip i et aeque multi^ 
plices p^mae et tertiae itixta quamyis multiplicationem ad se- ** 

^çundam et quartam eandem rationem habebunt: et similitei: 
prima et tertia ad aeque muhiplices quasvis secun^ae et quartae 
eandem habebunt rationem. Quod «sodem prorsus modo ac 
ipsa propositio dembnsti'atur , ut facile etiam patet, posita in 
symbolica propositionis expressione, quam supra dedimdsy vel 
p=l, vel q=i. Hoc coroUarium ex Y. 22. demonstrat Cla* 
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Zià ac AB ipsius JT^/; et reliqua igitur £!^ rel^uae 
ZJ aeque multiplex erlt ac multiplex est tota AB to«* 
tius JV/. Si igitur magnitudo etc. 

P R O P O S I T I O yi. (ïig. 316.) 

Si duae magnitùdines duarum magnitudinum aeque 
multiplices sint^» et ablatae quaedam earumdeni sint 
aeque multiplices; et reliquae iisdem vel aequales éunt, 
vel earum aeque multiplices. 

.Duae enim magnitùdines AB » F/i duarum magni- 
tudinum E^ Z aeque sint multiplices ^ et àbUt^e AH, 
rO, earumd^m £, Z aeque sint multiplices ; dicp qt 
reliqùaa HB9 0J ipsis Ej Z vel aequales esse, vel 
aeque multiplices eairum. 

yius y at nQn satis accurate. ' Siimit euim propositlonem C (in 
£xcui'su ad liane libiiun afferendam}, quam non ante deroon- 
auaverat. 

P R O P O S I T I O V. 
lUre obs^BiTat Rob. Simson. , constvuctionem ^ qiiae d«- 
inonstrationi in textii g^acco praemittitar, depravatanv' videii. 
Nompey ut iam Peletarius moniierat, id qirod sunûtur, tit 
JSB fiât aequemultiplex ipsius Flf , ac est jé£ ipsius FZ , «o 
redit y ut ma^nltudo EB in partes aequales 9 quotcunque H- 
buerîty dividatui'y quod nec dé rectis quidem lineis, ncduni 
de aliis magnitudinibus ante VI. 9. docuerat EiLClides. . Nec 
ad exousationem' rei sufHcit, quod Peletarius observât* divisict-. 
nem hanc rectae £B demoustrationis caussa tantum sumi, non 
ad usum alî'quem piiaesentem adhiberi , quippe etiam demon-r 
strationis caussa talia non snmere solet Ëuclides. Accedit, 
quod perfacilis est alia demoastratio , quam iam Campani ex 
arabico facta traductTo^ caeteium i* îiac propusîuone valde vi- 
tiosa, innuit ^ et quam, praeeunie Peîetario et Clavio , qui 
tamen etiam vitiosam illam vulgaveni démonstratlonem iiabetit, 
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"JEoTiû yap TtQoteçov vo HB Tfp JE îaov Xé/m ovi 
ital t6 OJ t^ Z ïoov èavir^ Keia&oi ydç %m Z îoov 

Kcà inçl ladxig i<nl noXXanXàaiov to AH (ùv E 
%aï %o r& Tov Z, ïaov âh to /u^hv UB tm E, %o âh 
KF To» Z* Itmnis dça èari noXXaTtXâatov to AB ipv 
E nal TO K@ %ov Z* 'ladxtg ai iki;6H€izai jroiAa- 
nXdctov va AB tov E, xai to PJ fov Z' hdxtgdQa 
iojï noXXanXdaiov to ^0 iov Z, xal to rjyavZ* 
EtisI ovv émT8Q0V wfJQ K&^, FJ Tov Z iadxtQ iaù 
^noXXanXdaêov* ïaov aça içTÏ to K& tw FJ* Koivov 
ci(pyQ'^Q&ia to /©' Xomov dça t6 KF XomiS t^ &J 
ïaov èGTtVn *AXXd ,tc5 Z to KF loriv hop* uciï to 
&J dça Toi Z ïaov IotIv. kSlçTe ci to jFTB t*ï E 
ïaov iarl, Kal to Q4 ïaov èoTai TtS Z. 

Rob. Sixnson. » praemisso prbpositionis {entinciato his rerbii 
exhibât: .Quam maltiplex est (Fig. 3f5.) A£ ipsius FZ, tam 
multiplex fiât ^H ipsius ZJ» (Hoc vero fieri potest , magni- 
tuiline ZJ sibi ipsi aliquoties addita^ Erit igitur (V. 1.) jiB 
aequemultiplex ipsius FZ , iac i^jET ipsjus TJ; ponitur auteffl 
uiE aequemulriplex ipsius FZ , ac JB ipsius FJi ac prop- 
terea £H ipsi AB aequalis est (Y* Ax. !.)• Comniunis aufe- 
ra^r jiJE ^ reliqua igitui* j4II aequalis est reliquae JSJS» Ita- 
que» quoniam AE aequemultiplex ^st ipsius FZf atque AH 
ipsius ZJf estque AH aequalis EB-; erit AE aequemultiplex, 
jpsius FZ f ac EB ipsius ZA, Aeque multiplex autem ponitur 
AE ipsius FZf ac AB ipsius FAi ergo EB ipsius ZA aeque- 
multiplex est ac \AB ipsius FA* Qnare , si etc. . Symbolice 
propositio ita exprimetur: si sint mA], mBquaectmqueâeqne* 
multipla magniiudinum A^ B, quarum A*^B^ erit etiam mA 
— mfi idem multiplum magnitudinis A—'B^ nempe eiû m^ 
— mBsim . C-r^— JB). 
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Sit enim prîmom (Fis^ 316. a.) HB ipsi E aequa- 
lia; dico et 0J îpsi Z aeqaalem esse. Ponatur enim 
ipsî Z aequalis FK- . ir 

Et quoniam aeque multiplex est AH ipsîus jBac' 
rO ipsius Zf aequalis aut^m HB îpsi JE, KF vero, 
ipsi ^,; aeque igitur multiplex est j^B ip|ius JS ac 
Jï® ipsius ^. Aeqi|e autem multipkx ponitur j4B 
ipsius jB* ac jT^ ipsius. jZ; aeque igitur multiplex est 
K& ipsius Z ac P^ ipsius ^. Et quouiam utraque 
ipsarum K0 $ FJ ipsius J2^ aeque multiplex est; ae- 
qualis igitur est K0 ipsi /z/. (>ommuuis àuferatur 
rOi reliqua igitur KF reliquae OJ aequalis est. Sed 
fLF ipsi Z est aequalis; -et 0/1 igitur ipsi'Z ae- 
qualis est. Qiiare si HB ipsi JE aequalis est, ei 0j 
aequalis erit ipsi \^, 

I 
P R O P O S I T I O VI. 

' Rob. Simsotu observât, ca8u$ postérioris demonstrationem 
oinissani esse in textu graeco , quum tamen in versione Cam- 
pani ex arab. facta utriusque casus deniQnstiatio habeatar. Id 
autem eo faceani arbitratur, qnod in nviitilata Theonis edi- 
tione libri quinti buius oasus nulla occtiirat applicatiq. Eun- 
dem tamen casum adhiberî perfectiori V. Prop. 18.-deiiion- 
strationi, cui soli etiam prior casus et V. 5. .insei'viat. Unde 
ipse et huius posterions çàsus demonstrationem addidit. Ego 
> autem putaverimy omissam esse in textu graeco(y qui caeterum 
^uram posterioii casui inservientem in omnibus editionibus 
tabet y casus posterions demonstrationem eo tautum , quQd 
sit dempnstrationi casus prions siroiljima. Si enim- casu po- 
stenore,' quam multiplex est HB ipsius J?, tam multiplex su* 
matut KF ipsius Zf reHqua prorsus ^odem modo procedunt 
96 in casu priore, adhibita V. 2. Caeterum utriusque casus 
comm'unem demonstrationem hanc tradit Ciavius. Quum ex 
byp. magnitUdines AB^ TJ ipsarum Ej Z sint aequemuiti* 
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*Ofioms âi^ deilo/nsv oui xav nal^aTH^Xiaiov y to 
HB vov E, ToamJtanXâaïQV eo^ai xaï %q Q4 '^^'0 Z% 

nPOTASIS^. 

Td usa UQOQ TO (f^TQ %6v av%ov éjre* Xôyov , 9((4 
TO umo TtQos *Ta ïaa, 

"Eoroi ïaa peyéâ^ %àrAy B, aXXo âé ti o/cVt/xe 
fxiyed-os to jT* "kéyta oti ixaTsçov Tfôv A y B svqos 
TO r ToV avTov èy^i Xoyov, kcù to F tïqos imT€QO^ 

TmV Ay B> 

EiXiç(p&(a yàç tiûv fiiv A, B iadxis noXXcmX^atij^ 
'V« ,J, E, Tov àb F aXXo S irvye noXXanXâaior 

'Enal ovv ladxig iOTÏ ^oXXanXéoiov to J tov A 
xm TO E /TOV Bi ïaov âh to A Ttp B* ïaov «ça xal 
TO J Tw JS. ^AXXo ai eTVx^ '^^' ^ tov- F noXXa- 
fiXtcoiov d aça vneQayei to J tov Z, vneQéyei xaï 
, TO E TOV Z' xal et foov, ïaov xcù d ëXmiTov, èXar- 
^of. ^^ai loTi T« fihv /l y E TÔiv A, B iadxis noX-- 
XanXdatfij to de Z tov F dXXo S eTvye noXXanXa- 
mov" hOTiv âqa ws to A nQos to F, ovTms to JB 
nçfs to i . . 

Aîyw â'î] oTt xal TO F nço^g éxaTcgov Tciv A , JB 
TOV avTov êyu Xoyov. . ' 

plices, erunt in u4B tôt magnitudines aequales ipsi JEf, quoc 
in TJ sunt aequales ipsi Z. Vuùo, si ex numcro aequali 
n)agnitudi^^^1 y quae in uéBy FJ contiueiiriir, deni^tur^ imme* 
TUS aequalis maguiiudinem , ~ quae in ////, FQ sunt; remaûe- 
hit iiu HB nuiiierus magiiittuiinum >psi B aeqiialiuni aeqiialis 
ni]^meL'0 magnitudinum ipsi ^aoqnaliuni , qiiae in 'J9 conti- 
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, Similiter (Fig. 316. b.) ostendemus et si nmltlplfex 
est HB ipsîus ^9 aeqiie mttltlpUcem fore et maguitu- 
^inem Q/J ipsius ^, Si igitiir duaé etc. . 

'PROPOSITIp V|I, (Fîg. 317.) , 

Aequales magnitudines ad eadeni eandem habcnt 
ratiônem ^ et eadem ad aequales, 

Sint aequales magnitudines A, Bi alia àutem quae*» 
libet magnitudo F; dîco utramque ipsaruni j4, Jï ad 
r hàbere eandem rationèm ; et J* ad utramque ipsarum 
A,B. . 

Sumantur enim ipsarum A^ B aeque multiplices * 
^>\B> ipsii^s vero F alia utcunque multiplex Z. 

Quonij^n îgîtur aeque multiplex est ^ ipsîus A ac 
^ ipsiuis By aequalis autem A îpsi B\ aequalis igiUir 
et ^ ipsî E» Alia vero Z ipsius J* utcunque multi- 
plex est; si igitùr ^uperàt ^/ ipsam Z^ superat et E 
îpsam Z\ et si aequalis, aequalis; et si minor> minor. 
Et sunt quideni z/, E ipsarum A , B aeque multipli- ^ 
ces, îpsa vero Z ipsius F alia utcunque multiplex est; 
est igitur ut ^ ad r, ha 5 ad r (V. Def. 5.). 

Dico autem et F ad utramque ipsarum Ay B ean- 
dem habere rationem« 



nentur L e. si IUis=iE ^ erit etiam j9=.Zi siii autem HB sic 
multiplex ipsius E^ erit etiam ^B ae^uemultiplex ipsius Z- 
Symbolice propositio haec tta exliibeiui: t\ sir A=rpT., Bcs 
qL ; et £=pM , F=qM » p» q denotantibus iiumeiOâ iiiiegro 
quoscnnquey quorum prior p maior altero q : erit tam A— B 
=s(p — q}L» qnam £-rF=:(p^q)M , speoiatim tam Ar-B^sL. 



Digitized 



by Google 



108 EK^BMEUTORUM 

lofiçv oTt ÏGov iaf!i To J "ciS E' àXko ai xt to Z' û 
uQa VT^çé^ei vo Z tov z/, vfiBQi)(^ft^ xm tov É' xal 
.«* taovy ÏGOV naï d ëXavrov, Huttop^^ Kdl èazt to 
fûv Z TOV F noXXanXdoiop , rà dh'J, E %iiv A, 
B àXka a ezvxév .laamg 9ioXX(X'nXâam^ êçvi'^ aça ws 
TO r nçàs TO ji, ommg to rxnQog to B. Td îaa 
«ça, «ai vd.éèijs *)• ' 

n P O T J 2 I 2 ^. 

T(Sv dviotûv /ueys&div , to fjieî^ov ngog to «vto 
jielCoy(» Xôyov êyu ilJTieQ Vd ëXarzov* kcA to avro 
inQOQ TO êXocTvov /ivelCovcc Xoyov êyjBi ^tt^ç nçog %o 

"JSijTw oivioa /tieyi'd'fj tc? jiBf F, x«J ëartafiel^ov 
TO AB, aXXo âh êtviB to J' Xéym ofi to AB tiqoç^ 
TO J jtmÇova Xoyov êyei ijneQî to F ngog, to A, xcA 
TO A ^os TO F fiei^pva XoyoV ^jjbi iJTieQ tiqoç to 
AB. 

. ^ETieï^dç fieî^ov èari to AB tov F , H€is'9'(a tw 
F ïaov TO BEy to âri êXaaaov twv AE, EB ttoA- 
XaTcXaGia^ofAevov earm TtoTh tov A fieï^ov. "Earoi 
nQoreçoy to AE êXawqv tov EB , 3««i TcèTioXXanXa^ 
oïdad-va to AE, naï eoTca aVTOV noXXanXdoiov toZU 
fisî^ov ov tov /j , xal ooanXdaiov iori to ZH tov 

1) Codex a. hic addk: Hôoiùfia, ^Eti S»i rovtov <fnitv£ç6v, 
oTi èiv fuylQi] fvà àvàXoyov tj , Mal àvaitàXiv àvakoyov icrra*. 
^Oiteq éSsi êst^at. Al hoc Cforoliarium y quod id^em dicic, 
quod Rob. Simsonis Prop. B. V. minime ex praecedente pro- 
positioni conseqiiitur : iiidicare tameii hanc leciioiiem volui- 
mus. 

quam E— Fs=tM, si fuerit p— q=sl, seu p=:q-|-l. Cf. Pflei- 
4«rer. 1. c. p. 4. 5. Post hano propositionem Kob» Simson. 

V 
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lisdem enim constructis , siipîliter ostendemus'y a«- 
qualem esise A ipsi E\ alla veraquaedam est\2r: si 
îgitur superat Z ipsam z/> superat Z et ip^am £; et 
si aequalis , aequalis; et si minor minor. Et est JZ ' 
qilidem ipsias T multiplex j ipsaeautem à^ JS ipsaruin 
'A^ B alîae utcunque aeque multiplices.; est igitur^ut 
r acî A\ ita r ad 5 (V. Def. 5.). Ae^uales igi- 
tur etc« 

PROPOSITIO VIII. (Fig* 3t8. a. b.) 

Inaequalium magnîtudinum , raaior ad eandem ma- 
iôreni rationem habet (^[uam minor y et eadem ad mi- 
riorem maiprem ratlooem habet quam* ad maiorem. 

Sînt inaequales magnitudiiies AB , JT, et sit maior , 
AB, alîa vero utcùnqu^ ^/; dico aB ad A maiorem f 
rationem habere quam F ad J , et J àà J^ maiorem 
rationem habere quam^ ad AB» 

Quonîam enim maior est AB ipsa J*, ponatur 
ipsi r aequalis JR£ (I. 3.), minor ipsaruna. AEj EB 
hiultiplicata crit aliquando ipBd J maior (V. Def. 4.). 
Sit primum AE mirior ipsa EB9 ft multiplicetur ^£, 
et sit ipsius multiplex ZH màîor^ ipsà J, -2t quam 
multiples^ est ZH ipsius AE 9 tam multiplex Bat let 

addit prepositioiies A, By- C, D, qUa« vide in Excursu ad 
lumc libruxn. ^ ■ 

» . ■ ..." 

/ PROPOSITIO TII* 

Cor. Eodem modo ostepditari'aâqiialia ad a^qualia ean* 
dem rationem h&bere. 
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no CLÈMENTOAUni ' 

jIE, ToaavranXaaiov yeyovtTm %aï %o fihv HS to^ 
EB f to Sk K Tov 1} x«i eiXi^fpd^ ror d (hnXnaioi^ 
fàv to A y TQmkdawv âk to Af, nui i^ijs ivï nXûov 
ihs 0^ ro Xafi'§av6fju€Vùv noXXanXdoiOv /u,hv yeVtjTal 
Tov i/, nçoiTws àh fieî^ov %oi K* JSlXijtp&o}^ «al 
è'&FM t6 N TévçunXéaioif fiivtùvJ, nattas âh fieî" 
ioV TOV JT. 

*E7t€l ovv ro K^ov N nQbii:œg iatlv eXa^rroi^, %é 
K ciQd TOV M ovx ëanP eXct/rzovi Kai^if^eï tadutç 
icti noXXanXuaiov *vo ZH rov j4E Km to H& tov 
EB , iadxiç dga iarl noXXanXaGipv to ZH tov AE 
ftai TO i50 toi AB» *IouKig âé iari TtoXXan^MaibP 
TO Zif TOV AE mi to K Toil /*. 'loâxig dça ^tfri 
noXXanXdmov t6 ZG tov AB, naï t6 K tov 1} tc 
Z0i K tiçct TvSv ABy r loà'Mg iotl nùXXaTrXdaKU 
UâXiv , Inzi. loiing ioTi TioXXan-kdaiOv Vô i/Ô to6 
EB xaï TO K tov r y ÏGov âh to EB tcî F' i^ovà^a 
xai TO K T(p HQ. Ta, âh K, tov M ovx iariv êXa%* 

TOV' OVêf iXQa TO H& TOV M ^l«TToV èOTlV. MbÎ^OV 

âh t6 ZH TOV J* oAo^ ct^a 'fo Z0 ovvafÀ^àtéQ&v 
Twp J, M peïSùv èoTiv^ *AXXd GVPauyùTSQa td J, 
J/ Ttp N êoTty loar iin^iStjnei^ Ta M tçv // TQtnXd" 
oiov ioTt, awafi(pçT€çik âk t« J, M tov A cari T€- 
TçanXdiùKf èoTi âh xcd to N tov J TerçocnXdaiov' 
isovctfKpôtBQa dçc^.Td M^ A tcJ N ïoa ioTtv. *AXXa 

TÔ Z& T(âv A, MfÂEÎ^OV èotiV *)• TO Z& «Ç» TOV N 

•* - ' _• 

i) Qiiae iiiicis inclitàimus è Cod. i* Pejrrardiis addtdir. 
Poieraiit tameii egregie akesse « aut cent saltim usqùe ail vo» 
rero tiT(ja7T?Matov jiliusC^atioms caus^a adiici^ 

PROPOSITIO viii* 
Rob. Simsoné in nou ai hanc propoUtioii«lti primo e^* 
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H6 ipsius EBi îpsa veto iC îp»îus T; cfc sumattir 
ipsjus J dupla' quidem yi, tripla vero M, et deiiîcept 
una maior, quoad sumpta multiplex fiât ipsius J et 
primo maiôr ipsa K- Sumaturj et si N quadrupla 
ipsius z^, et primo maior ipsa K. 



Quoniam igitur iiC primo minor est qtlam iST", non 
'ferit K ipsa M minor. ' Et quoniam aeque multiplex 
est ZH ipsius ^AE ac H& ipsius EB , aeque igitur 
multiplex es( ZH ipsius AE ac ZO ipsius AB (V. 
1.). Aeque autem multiplex est ZH ipsius AE ac 
Ar ipsius J*; aeque igitur multiplex est ZO ipsius 
AB ac K ipsius /*; jipsae ZQ^ K igitur ipsartmi ^4jB, 
r aeque multiplices 6ui^ Rursus , quoniam àeque est 
multiplex HQ ipsius EB ac K ipsiûs P, AS autem 
açqualis /*; aequalis igitur et JT ipsi /?©* Sed ^ 
ipsa M non est minor; non igitur est jffi© minor quam 
M. Maior autem ZH ipsa z/; tota igitur ZQ utris- 
que simul J^,M maior est. Stà utraeque simùl J^ 
Jï ipsi N sunt aequales, (quand'oquidem M ipsius J 
est tripla,^ utraeque autem. simul A ^ M ipsius J sunt 
quadruplae , est vero et iV ipsius A quadrupla , utrae- 
que simul igitur M, A ipsi N aequales stmt. Sed 
ZQ ipsis J , M maior est) ; ZQ igitur ipsam N ôu- 
perat^ K. vero ipsam N non supjîrat. Et sunt ZQ9 

plicaty cur dçinoustratio ia textii gi'aeco obvia non eademcon-. 
ttnrotione pro ptroqiie casu , quem liabety uti potucrit ; iuxe ' 
deinde iliud potissimum ineptum es86 dicit, qnod utroque 
casu magnitudo AT. dernonsuationi inserta sit', quae nuili ali 
rei inserviat y nisi ut demonstratio pcoiixior £dt« Deniijue ad- 
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vnBQi-^Bt, rd SI' K toi N ovy vnepé)[^€U Kai èmi 
tÙ /dv ZQ, K T(Sv AB, T leatug noÙanXdata , %o 
âh A^ Tov A ëXko hv^e noXXanXdaiov t6 AB tiça 
HQOQ To J'/iiel^ova Xoyov eyei fjneg %6, F nçoe *ro A 

Aiyw dfj ôVe %aï ro >J nçqs ^à F fAm^oya Xoycp 
sxei, "^ueQ t6 A nços to AB. ^ 

Tviv yÙQ cwVcJv xaTfaaxevaG^évToav y ofioiwg âslèo^^ 
liÂ^v, oTi TO fihv N'^ov K vn^çéyeiy to âh N iùv 
ZQ oi^^ vneqéyieu Kai iari ,t6 fihv N tùv A noX^ 
XanXdciov^ t<x âh JZÎ0> K twv AB, F ciXXa ikvyjBV 
leduis noXXanXdma* ro A aça nçoç vo F fiei^ova 
Xoyov ey^Uy r^mç to A nços to AB.. 

*AXXà âfj TO AE %ov MB fjuùZov àrrw to âij 
êXatvov %o ÉB fiQXXanXçiaéaCoiLievçv earai novh tov 
A fuî^ov. . HtnoXXanXaamoéja, %ai eorfo t6 H& noX-' 
XanXpLGioif f.vhv %ov EB > /xei^op âh tov A' %&ï ewa- 
TiXdaiov èOTt to H& %ov EB, Tt)Gavta7ii^daioy ye- 
yovètfa wxi TO fihv ZS %ov AE, t^ âh K toû F* 
'O/uoiùig âfj âelèàfi^év mï Td^Z& , E; Tmv AB, F 
iedutg èoTt noXXanXdoiaé Kctl nXi^ipS^m ^ojnoiwg to N 
noXXanXdatov /iiiv to€ A , nçviTwg âh^ fiéi^ov tov ZH' 
mgTeàdXiv TO ZH tov M pi^ MXàoQov elvai, fiéï^ov 
âh TÔ H& TOV A' oXov dça rd ZG t(Sp A., M tov^ 
TtOTi to'ù N'^neçéyei, rd âh jK rov N ovj; weç6)f«. 

aie y esse etiam tertiuiii casuiti specialem-, cuiiîs^ mentio non 
lacta sit in demoùstratioiie , Hempe si ué£ in primo y alit JBB 
in secundo casii maior sit quam J ^ in quo siunendae sint 
quAeVis ipsius A£ et £B aeqiiemultipliceS) Vé c* duplae ipsa-> 
- tam, ^Quiil deest etiam alius adhuc casus generalis» Oasus 
eiiini^ quos gvaecits textus habet^ sunt 1) si jiEK.EB 2) si 
jiE^EB. At potest etiaiti esse 3) AEz=.MB.^ Ex his omni- 
bus Simsou. condudit, Theouem aut alitim geometriae non 
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K ipsarum AB ^ f aequ€ multîpUces , N veto ipsîus 
J alla ^utiuDque multiplex; JlB igitur ad J maioreni 
radonem habét quam' I* acl z/ (V. Def, ?.)• 

Dîco autem et ^ ad T* maiorem ratîonem habere^ 
'qiiam^ J ad J[B^ 

.lisdem eiïim constructfs, sitnlliter ostendeiDUS) iV 
5Uperare K^ ipsam vero ZO non superare. Et est N 
quidem ipsîus J multipiex^ et Z&f JST ïpsarum ^Jff, 
r aliae utcunque aeque multipliées; J igitur ad Jf* 
maiorem ratîonem habet quam /f ad AB (V. Def. t.)* 

Sed sîl AE.m^Hot îpsa ^ÊB; mviot jB5 muftipli* 
cata>*erit aliquando ipsa ^ maior* Multiplicetûrj et 
sit jfif© multiplex Jpsius EB, maior vero ipsa J'i et 
qua>n multiplex est H9 ipsius JSB> tam multiplex 
fiât 'ZH ipsius AE et JST ipsius F. Similitêr osteui 
demus ZQ^ K ipsarum AB^ F aeque multîpiicea 
^se. ^£t sumatur similitêr ^ multiplex ipsius J^ 
primo a^tem maior ipsa ZHi quare rursus i^J? ipsa 
>/* non minor erit, maior autem ^O ipsa i^f. tota 
igitur ZO ipsas J^ if, hoc est JV superat^ JS[^ vero 
ipsam N non superat, quandoquidem ZH quafe maior 
est ipsa HQ9 ^^ûc est ipsa JT» non superal M £t 

iAtis {reiittuâ propositîônem h^n^ vitfii$fe% Quamrifl . aurom 
liaec Simsomt reprehensio satis iusta essd vsdeattir ; et facile 
tsset^ stiperfluam illam magnitodinem JK e demotistVàtioYie eli^ 
Wiîààre, noluirnos tamen e mei'a coniectara textum corrigeie* 
Çaeterum 'Rol>. Simsoais demoiistratio ^ihiplicior omnino est> 
«t oiniies casus fiimuJ «ompleictittir. £a sytnbollce «xpV^ssa 
ita habet: «i A>B> erit A:C>B:C> et.C:li>C:A, Ni-^ipe, 
si magitifudinum (A-*-B) , B, «a: quac non xnai<>t est alieia, 
Eucixd,' ElemOit. P. II.. H 
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' inetâi^;7têQ xal to ZH /hù^ov ov sov HG , rovrioTt 
TO .A*, rov N (yv)[ yneçi^^et. Kaï maaVTCùg xaraxo- 
Xpv'Â^&vvreg xoîg indvta neçalvofiev tTJv inôd^ihv* 
Ttàv açcc àviaœv, xaï tcc éè'^g. 

IIP O TJ S I S &\ 

Ta nçog ro avro t6v avrov Syovtd Xoyov^ ïa» 
àXk^koig iGW xai nQo^ « to avTo top tcvtov èyu 
Xoyov, èxeiva îaa àXki^Xoig èoriv* 

'E)iiTœ yap éxàtteQOV riSv A, B nqog to /'to^ 
avtov Xoyov Xiyct) orc ïaov iarï to A tjî JS* 

*El yccQ (U'tji om dp éxccTeçov TtSv A, B nçog tp 
r top avtop €Ïxe Xôyop* èyei âh* ïaop ciço' iatl tô A 

' \ *Exit(A diq nàXiP to F nçog ixatèçov tmp A, S 
top avtov Xôyov* Xiyio on hop iatl t6 A tm B* 

»it ^C, sùittantutL 2(A— fl), et 2B, ¥«I gciiwalitër ihCÂ— fi)» 

inB : tin autem magnitudinum (A — fi) , B ed , qa^é non mi!* 
ior en altéra » sît <€» sive ea sit (A^B| sîve B; èrit ali- 
^aando aliquod «ius muldplutn m xnaius qiiaxn C ^ hempe vel 
in(A— B>«>C, Tel mB^C. Et qunm multîplum iti eius^'quae 
non major est altéra^ ponamus ^C^ erit iileni.nmitiplum al* 
teiias tanto magis paritcr >C, i. ë. erit semper tana in(A— 
B)>C, quam mB>C« Sit deinde omnibus casibus nC illud 
multiplum magaitudinis C | quod primo maius est quam. mB, 

nempe sit nC>niB, at (n-rl)C~mB, vel . mB'r['(n— 4)Ç» 

-erit, ob m(A— B)>C, xr(A— B)*f»mB>nC i. e. mA>nC 
iQuum itaque mA>nC» at mB<nC, erit ex V. DeE 7., 
A;C>B:C, et C:B>C:A. 
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. aimiliter ut in iid) quae ante diximus» absolvemui df- 
monstralionem» £rgo înaequalium etc. 



P ft O P O S I T 1 O IX. (Flg. 3190 

Quae ad earidem eandem habeot rationem» aequalet 
inter se sunt ; et ad quas eadem eandem habet ratio* 
lieui) illae aequales inter se sunt. 

Habeat enim utraque ipsarum Af B ad J* eandenjt 
mtionem i dico aequalem esse ^ ipsi S* 

Si enlm non» non utraque Ipsarums^, B ad T 
eandem haberet rationem (V. 8»), babet autem ; ae« 
qualis îgiiur est jé ipsi Ik 

Habeat autem rursus F ad utramque ^^ B eandem 
rationem; dico aequalem esse A ipsi B> 

i 

t R O i? O S I T I O IX. 

Magi« explicite banc ptopositionem Rob, Simion.» et ad 
eius exemptuih Playfajr. iu fere demonitrac* 1) Si AtC«at 
BïC, «lit A«B&J3^ Si enim kion fuerit AssB> erit tlterotr» 
eariUB maior aJtera v. e. A>B. At tum» ut in proposititlone 
pneeedente, xluo nuxneri m ^ n posstint inveniri, ita ot m A 
>iiC9 at inB<nC. Quum vero poliatar A : CassB : C , jerit 
.(y. Dèf. 5.), quoties roA>nC» etiam mB>nC. Erit Itaque 
Bimttl inB>iiC9 et xnB<nC, quod lîeii nequit. Neqbit ica- 
qite esse A>Q» et timiliier nec B>A, itaqueAssB. Paritef 
si C^A=:C:Bf Tel simili ratioae immediato deoionstrabitur» 
ut Nr. 1. esse A=.B , quod Rob. Simson. fecit » Tel » ut Play- 
H\x^ docuit^- ope inrersionls ex Frop. B (vid. Exe. ad bunc 
litmun) concludetur A : CasB : C , uade rea tedit ad Nr. t. 
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116 ELEMENTORWll^ ^ 

B Tov avTOV eîye Xoyov* i'yai àh ïaop a^a iavi to A 
Tiû B* Ta ctQa îTQog to amo mi toc é^f^^i ' 

n P O T^A 21 s I. 

T(3v nços TO av<t6 Xiyôv i)[6vtwp, itù rov /tiel^ovd 
Aoyov -ëyiov , izelvo jtieîCov icriv. Ilçog S âh to avto 
fAclCovcc Xoyov i'x^i, ixHVo éXaTTov iCTiv. 

Ëyi%ia yàç to ji nQog to F fi$i^ova Xoyov ^ ijnsQ 

TO B nQOS TO /*• kiyO) bTl flSÎ^OV iOTl TO A tov jB. 

JEf yàç 1^1] ^ i^Toi ÏGov ê(STÏ %à A ti» B , ij êlm- 
aov, "Igov /tihv ovv ovz èoTi to A t^ B , ézdtsQoP 

yuQ ttV %(aV A, B UQOS TO r ToV aVTOV il)^€ XoyoVé ' 

ÛVK a)i$i âh^ ovx Squ ïgov ioTÏ to A tw B. Ovâi 
fji/vlv ëXaaoop èoTi to A tov B , to A ydQ ùv nçoè 
TO jr*.ToV iXdoGOva eïy^e Xoyov ^neç to B hços tù 
Jl C?i/x i)(w Sh, ovK clça èXaaoov iori to A tovB. ^ 
*ESeiydifi ai oTt ovâi ïgov, fxu^o^ aça ioTÏ to A 
TOV B* 

i 'EyiTfù âij naXiv to T nçog to È (Uei^opa XoyoP 
^saq tù T nços to A' Xiya oti êXaoGov iari to B 

TOV A* ' i 

El yùç fÂrj , ij^oi ÏGOV ioTÏv, ij fietCàVi Igov /tiip 
ov^ ovx €GTi> TÔ B Tw A, TO T yciQ clv TIÇOÇ éxaTs-^ , 
qov' Tù)V A, B TOV avTov eïye Xoyo'v* Ovx i^cê ai, 
pvH oiça ÏGOV ioTÏ to A t(S B. Ov ai /Uijv fislSoV 
ioTé to b tov a, to T yàq S.v nçog to B iXdoGova 

PROPOSITIOX. 
Rob. Sii^son. «d hanc propositionem observiC: yyEàf quad 
liutut ptoposttîoiiis demoiisci'atio exhibeiur, in editiombus 
grâ^cit tt latini^ aliisqii# » légitima non est. V«rba enim s 
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Si enim iion^ nan F ad utramqùe ipsaruzn A,B 
4?andem haberet rationem (V. 8,) ; habet autem ; aequa- 
{is i^itUF est.Jf ipsi J3. Quae igitur ad eand!em.etc. 

P R 0>P O S I T I O X. (Fig. 320.) 

Magnitudinum ad eandjém rationem habentîutn, quae 
maiorem ràdonem habet 9 maior est ; ad quam autem 
eadem maiorem rationem habet, minor est* 

Habeat enim ^ ad P maiorem rationem , ' quam B 
ad P; dico maiorem. esse A ipsa JB. 

Si enim non , vel aequalcf est A ipsi 5, vel minor, 
Aeqaalis autem non est A ipsi B, utraque enimipsa- 
rum A 9 B sià JT eandem haberet rationem (V. 7.). 
Uon habet vero; Jion igitur aequalis est A' ipsi B. 
Sed neque minor est A ipsa JB, uam A ad JT mino-^ 
rem haberet rationem quam B ad JT (V. 8.). Non 
habet autem, non igitur minor est A Ipsa B» Ostensa 
Wtem est neque aequalis , maior igitur est A îpsa B. 

Habeat autem rursus r ad B maiorem rationem 
^uam r ad A; dico ninorem esse B ipsa A* 

Si enim noD> vel aequalis est, irel maior. Aequalis 
quidem non est B ipsi A 9 nam JT ad utramqùe ipsa- 
rum Af B eandem haberet' rationem (V. 7..). Non 
habet vcxo » non igitur aequalis * est A ipsi B» Sed 
neque maior est B ipsa Af '^^^ F ad B minorem ra- 

ntaior eacLem stve afiqualis, minor àe magnitudinibus et ratio- 
nibu« diverso prorsus sensu dicuntur , ut ex Def* 5. et 7» hu- 
ius Ubri patet.- Ope igitiu* harum examinemus dexnonsiratio- 
nem piopositioiiis decimae> in qut vi* ratioGinii kaec est s si 
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}18 ELEMENTORUIH 

koyop ëJ-^iV ipieç 71Ç0S t6 A* Ovx è'yu âh, ovx clça 
ikaaaor âça èorl to B tov A. Tiiv a^a nços TO 

n P O TA 2 I 2 ii. 

Oi Tiû «vVw lôyoi oi avToî, nal àXX'^Xoig etaiv 
oi avToL • • 

*' Earoimv yaç cr/ç jtiev ro A 7f Qog t6 B ovrwg to 
r nçog TO J, (ag iè ro F nQÔg ro J ovTwg to E 
nços TO Z' Xèyiû oV* i^\v vig t6 A nçog vd B ov- 
iwg TO E n^og to JZ. ' , 

UXi^(p&(û yàç rwv /niv A, T ^ E laéxig noXXés^' 
nXàata Ta H, & , Ky tmv B , Jy Z aXXa a ërv^èv 
iouYAg noXXanXaGia Ta A, M y N* 

K(à Inû lotiv wg to A nçcg to B ovTwg to F 
nçog TO J, »al aïXipiTat^ roJv fAÏv A , F laà'Mg noX~ 
XanXàaw Ta S, B^ twv âh B, A ë.XXa a ^tv^^p loa-^ 
%tg noXXanXâaia tcJ A,. M'- d dça vneçej^et^ to H 
,. %ov A, vnsQiyu %tà to & tov M' %cù et îirov, ioor 
xal ei ëXarror , è'XarTov. llàXiv , inei iariv log ro F 
nçog TO J ovrwg TO E jrçog to Z, nai eïXfjTwai twv 
jikv F , E laûxig noXXunXâoia tcc ©., K, tcJv de A y 

fuerît A=Bf foret AiV^sz^BiF^ undo ^uintis ipsanim A, B 
quibuscun<|ue acquenitiltiplicibuSi et sumuà c[iiavis miutipliçi 
ipsiu» r t ti multiplex ipsius A maior fiierit miiltiplici ipsius 
F, ciit (V. Def. 5.) multiplex ipsius B maiov eadem multi* 
plici ipiius r. Sed , quoniam ex hypotliesi AiF^Bi ft 
erunt èx V. Def. 7. quaedam ipsactim A^ B aequemultiplices» 
et qiiaedam multiplex ipsius F taies, ut multiplex i|>siu& A 
maior sit mulciDlici ipsius T, at multiplex i(>sit|s B nonmaiot 
•it multiplici'ipHua F: haec autem propositio directe lepugnat 
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LIBER 9UXNTVS. \ 119 

fionem haberet qu9m ad A (V, 8.). Non babet Vero^ 
npn îgîtur maior est B ipsa A. Ostensa autem e«t 
néque aequalis, mipo^r Igîtur e$t J? ipsa A* Ipsarum 
îgîtur 9d caud^m «te, 

P R O' P O S I T I O XL (F^g. 321.) 

Qu^ç eidem isaedeni 3unt ratioiies 9 et inter se sunt 
(saedein. 

Sint enim ut ^ ad JB ita J* ad ^, ut vcrp jT ad 
/^, ita JE ad 2j dico esse ut ^^ ad ii ita £ ad Z. 

Sumantur enim ipsarum A^ F, E acque multi- 
|)Uces if, O, Kf 'ipsarum vero B9 Jj Z aUae ut- 
çunque aeque multipliées A 9 Al^ Np 

Et quoniam est ut ^ ad JB ita F ad /^, et suipptae 
santipsartun A y F aeque multipiices i/, 0| ipsarum 
vero 2?f ^ aliae utcunque aeque multipliées yl, Ali 
31 ^ superat ipsam A 9 superat et ipsam M ; et ai 
aequalis, aequalis» et- si minor, minor (V. Def. 5.)- 
Kursus^ quoniam est ut'P ad J iVà E ad Z9 et sump- 
tae sunt ipsarum P, E aeque multipliées 0, JT^ ipsa- 
rum vero J9 Z aliae ptcunque aeque multipiices M 9 

praecedentî y quare ^ non est aequalis B, Pèrgit^emortstratio 
,,se<l neqiie minor est: A quam B^ Kaberet eiiim j4 àd F mu 
norem raiionom, quam B: atqiii non habet minorem» non 
igitur Jl minora est quam J5.** Hit dicitur: haberet A àà T 
miuorem rationem quam B ad J', sive y quod idem est y ha- * 
béret B ad F i^aiorem ^'ationem quam A ad JT, hoô «st (V. 
Def, 7.) forent quaedam ipsarum B^ A aequemultiplices ^ et 
qtutdam ip«ius V mulfiplex ulis , ut multiplex ipsiu» B niaioi' 
sit, multiplici ipsius F, tt multiplex ipsiu^ ^ non mtior sit 
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Z alXa a Hv^iV îadKig noXXuTiXaoÂt» %à M,N' rf 

N* xai d ioov, îaov* ^aï et iXaoûof^y ëXvLeisor. ^AkÏM 
€i vnsqéyu to Qtov Jf, vneçéyet Taxi ^ro H vov A* 
xal si ÏQoVj, ioùv xaï si ilçcTtov^ sXaTTfiV' Hors %a\ 
el V7i€Qsy€ê 10 H rov jt, vneQtyst xal to* K iov N* 
xai el ïaoVjf îaov* xai et è'Xattbv^ ^Xavror. Km iart 
w (Lvkv H, K T(Sv A, E tudmg jrroAAa^tAaaia^ rà âh 
A, N Tmv Bj Z dXXa a sivyêv tadnig noXXaTiXdam* 
ibrtv dga wg ro A nçog vo B ôvTiag to E tv^oç t^ 
Z' Oi «ça' Tftî aVT(fi , xcd m é^'^g^ * . 

np O TA ZI S i^. 

"JîaV jj onodaovv /itsyé&îj dvdXoyov* ettrai iSg h^ 
\ V(5y ijyovfiévwv nçog fv tmv éno^èvwv, ovrœg dnin^m 
ta rjyovfisva TiQog d^tavra %d éno/H'SVc^» 

"iSoTwaay onoaaovv fisyi&fj dvdXoyov, rd A, B, 
r , J, E, Z , fog To A 9iQog fo B ovtmg t6 F nçog 
to A %{à %à E nçàg to ' Z* Xiyia oVe êarïv wg t6 A 
fiQoç TO B ovtwg Ta A, r, E nçog roî JB> J, Z- 

EiXi^&0 ydç rf)v f-àv A, F, E tady.ig noXXa^ 
nXdaia rd H, &, K, t(Sp â'ç B , J , Z dXXa a €TV^ 
ysv iadmg TKoXXanXdaia %d A-f M, N» 

multiplici i^sius ^f et ostendendum fuit, hoc nunquam eon* 
tingere posse, si sit w^:/'>B:i^; demonsuandum igitur fuitf 
in hoc casu multipliceiti ipsius jf semper superare muttipH- 
cem ipsius X» si ae(|uevnultiplex ipsius B eandem soperet; hoc 
«nini ostensoy manifestum esseC, non posse esse Bi T'^AiP^ 
h. e. non possê esse u4 ••T'^B ' T. Minime autem hoc pstensuQi 
est in demonstiatione propositionis decimae, sed y si dedma 
.' demonstraca esset^ immédiate ex ea dedut:i poss/îi, veruro sine 
cius ope non facile idem ostendétur^ ut demonstrationem ten- 
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JV ; 'si superat ipsam M, superat et K ipsam N; 
et ^31 aequalîs, aequalis; et si roinor, minor (V, Def. 
6.}, Sec^ si superat O ipsam Af , superat et H ipsam 
ji; et si aequalisi aequalis; et si minor, minor; quare 
et si- superat H ipsam A , superat et K ipsam j^; et 
êl aequalis, aeqUalis ; et si minor, minor. Et suot 
HjK ipsarum A 9 .E'aeque multipliées, A^ ^N vero 
ipsarum j3 , Z aliae utcuiîque aeque multiplices ; est • 
îgitur ut ^ ad J? iu JE ad 2 (V. Def, 5.). Ergo 
eidem etc. 



P R O P O S I T I Ô XIL (Fig. a220 

Si sint quotcunque magnitudities proportipn^es, erit 
ut rnia antecedentium ad unam consequentium , ita 
omnes antécédentes ad omnes conséquentes. 

Sint quotcunque magnitudines proportionales A 9 

B,.r^ à y Ey Zy Ml A 2Là B ita T ad à^ et E, ad 

« 

Z\ dico esse ut ^ ad JB ita ^, JT, £ ad ipsas J}, 
Ji,Z. 

Sumantur enim ipsarum ^,.r, J5 aeque multi|5li-. 
i^es Hy Qy K, ipsarum vero B$ J 9 Z aliae utcunqut 
aeque multiplices A», M9 N* 

tanti patebit, Quara denionstratio decimae lej^itima yon Mt. 
Videtuv aiitem is , qui domonstrattonam decimae » quae iam 
liâbetui'y posnit vice élus, quam EucJides vçl Eudoxus dederat, 
deceptus fuisse transferendo id ; quod manifcstum est niagnicu* 
dioibiit ad râcipnes, magnitudinem se* quamvis non poise •!'• 
wnnl maiorem et midorem esse alia» Quae eidem aeqnaiia, et 
imct se sunt aequalia« axioma est maxime evidens» m de 
magnitudinibuB intelligatur ^ Euclides autem eu non iititur ad 
ostendendum 9 raîiones, quae eidem latiom sunt eaedem^ inier<> 
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Kcù bvBÏ icTiv (lis "rd- A 71Q0S to s ovTws T(! r 
nços jà ^J Kaï t6 E viqos to Z, xai nXi/jnTai %(ûv 
fdv A, T, E lad'étis TtoXXcmXdem rd H , 0, K, 
!^(iv dh B, J, Z dXXa S evvyev lodais nolXanXdaia ^ 
%d A, M, ,N* el «ça VTieçixei to H tov A^ V71€Q- 
iyu xal rd Q tov M, nai ro K vov N' xal si ïaov, 
ïoov* Tcal et. iXacaor, SXuaaov. "Jlçt^ ncà d vtvsç^ 
iyei %à H tov yi, vnsçiyet xai ra H, &, K t(Sv 
yi, M^ N* ml ei ÏGQV, ïaa' K<xl èl ëXiXQOpv, iXdaao^a. 
fCai èofi rd lidv H zal Ta ÏI , Q, K roy A naï %^v 
A , r, E iadxis noXXaTiXuGia' meidrjnsq àv y dsib- . 
Giiow fieyédi] OTioaœrovv /iveyed^wv ïomv ro TtXijd^oç^ 
iwarov émoTOV îmvus noXXanXdaia, oaàTiXdùtov èari^ 
i^p TiSr i^ijBye&^iiv évoe , toaavmnXdaia eisTça xal rot' 
!ndvTu Tiûv ndvTwr. /tid w (xv%S âij naï to A xai . 
T« 'A,, Mj N'^ov B xaï Twv B, J, Z iad^^g imï 
noXXanXdaia^ sariv dça wç to A nços to B, omm 
rd A, r^ E 71Ç9Ç Ta B, 4^ Z* 'Edv «pof y 6^0- 
0UOVV, xài T« i^ijsp 

. M P O TA SI S */. 

^JÈldy TtQWTov nços âavreçov %ov avràv e)^ X6yo>¥ 
xai TQhov utQos rhaçTov , tqIvov M nçàg tItoçtov 
fiu^ovd' Xoyov eyfj fjnéQ m/tinTop nços '^'z'^ov Tcal 
ngwTo^ nçog âevTCQov fiet^ova Xôyov e^bi :ijn€ç Tié/Lé" 
7frov nçoç bktoVp 

jjQmov jit^h^ ydg to A ^Qos Ssvtsqov to B Toy 
mjTÔv fyjToi Xoyov xai tqItov to T 7tqo£ tbtccqtov to 
J, Tgk^ âh TO r nços TtTaçTOV to J fiel^ovo;^ Xi- 

$9 çi^sdem esse, sed hoc explicite deiDOnstiTit in V, 1^.'^ HiQC 
Simsoiit aliam Prop. y. 10* demonstraiionem dédit, quam 
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£c quoniam «n ^^ ad ^ ità J* ad ^ €1 JSf ad £^ 

et sumptae sunt ipsailim j^» V ^ E aeqiie muliipUçei 
iîf Of K9 ipsarum vero K, Jf ^ aiîae utcunque 
aequ« mulUplicea ^, JH,, A'; si H supcrat ipsam ji^ 
àuperat et ipsam Mf et K ipsam J>^ (V. Dèf. 5.); 
et si aequali$ , aequalis ; et si niinor j minqr, Quare 
et si superat H ipsam y/ « superani et 7/, 0, jBT ipda* 
AfMy N\ et si^ aequalis 9 aequales ^ e^ si minor» mi- 
nores. Et est U quidam et i/, QfK ipsius ^ et 
ipsarum A^ F^ E aeque multlplices ; quoniam si sint 
quotcunque magnitudines quotcunque niagnitudinum 
aequalium multimdiue, singulae singularum aéque muU 
tiplices» quam multiplex est una magnitudiiiima anius, 
tam muliiplices erunt et ^mnes omnium. Ex eadem 
ratiorie et ji et A, M9 N' ipsius B et ipsarum B 9 
/Ij Z aéque suDt multipliées ; est îgîtur ut A tid B9 
iu A, r, E Bd B, if, ZÇ/. Def. t.). Si Igilur 
aint quotcunque etc. 



PROPOSITIO Xin. (Fig. S23.). 

Si prima ad secundam eandem habeaf rationem 
qnam tertîa ad quart am ; tertia autem ad quartam mi- 
iorem fationem habeat quam quinta ad sextam; et 
prima ad secundam maiorem rationem habtbit quam^ 
quinta ad sextam. 

Prima enim A ad secundam iB eandem habeat ra^ 
tionem quam tertîa F ad quàrtam 2/9 tertia vero F ad 
qiiartam J maiorem rationem habeat quam quinta E- 

eandem esse cum ea, quam Cuclidet vel Eudoxiis d^clerat* 
nullut duBitAt, quum ex ip«a definitione roaiorit ratipuift t'. 



i 
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t2^ BLeMEVToàjpni 

fov lyjkiù ijneQ ni/j^Ttrov^ 7^6 E nços êktov to Z^ 
Xdj^oi Sri xal nçeS^ov to A nQog demeçov to B fiei-^ 
ioê^a koyov ëèei rjneQ néfiTirov to E tvçoç €Xtovto Z* 

^eç' To E nçêç to Z' è'oTi^ %ivà t(Sv fiiv T, E i^tc-^ 
nus noXk(X7ii.a&ia , rœv âh J^ Z aAAçt â hv^sv loi^is 
yioXXanXaaia , nal to fiiv rov F noXXaTiXdoiov vncQ^ 
é^Bi rov Tov J noXXaTtXaalov , ro M toU E noXXa-- 
nXdatop TW.Tov Z noXXanXaatov ùv^ vweqiyu. J5/- 
Xfj(pd'(fi , xai iarœ rôiv /Lihv F, E lodmg noX}.cc7iXaaw 
rà Hy &, riHv dh A y Z dXXa a hvyev taéuts ttoA.- 
%anXama Ta K, Aj dHçre ro fiïv H rov K îÎttc^ 
é%Biv, TO dh @ rov A /litj vit^QtyjBtv* xaï oeanXâcio^ 
fiàv èart rà H rov F, roùavranXdàiov i'cyra) naï to 
M rov A* ocfxnXdoiov âh ro K rov /j^ rooavraTiXd-' 
Oiov sarœ itaï ro N rov S, ^ ^ ' 

Kal ènai ioriv cSç ro A nçog ro B ovtvdq to F 
nçog ro J, %a\ dXr^Tirai rwv /u^hv A, F ledutç tioA* 
wanXdoia rà Jf , H, rœv âh Bj A àXXtXi d èrv^év 
ladmg noXXanXdoia rà N'y K* bI aQfz vneçéxei ro M 
rov Np V7f eQtyei Ttal to H rov K' ual ei ïaov^ ïùov, 
9ial bI êXç^aùov , êXaofjov. ^TneQéyu Se ro H rov K* 

7. breviter et directe ostendatiiir. Ita autem habet: si' Ai F 
>JB:r« est ^>B paritoi-que si ViB^FiAy crit B<A* 
Bit enim 1) AiT^-Bi Ti erant^ue (V. Def. t.) «juacdam 
ip^riun Ay G aequemulciplîces , et ipsius J" quaedam xnulti» 
plex» ita ut multiplex quidem ipsihs A superet multiplicem 
ipsius Py multiplex verb B noii superet eandem^ Sumantur, 
et sint Ipsarum A^ B aequemultiplices m^, lii^, ipsius vet'o 

r multiplex sit nT, îu ut ni^>nr, at mB^viF*^ Estigitui 

in^>mB, adcoqtie A>É (V. Ax. 4.). Sit 2) riB>riA, 
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àà sèxtam. Z ; dico et prîmam j4 ad secundam S ma- 
iorenx rationem babîturam esse quan: quintam E ad 
•extam Z^ ^ 

Quoniam enim F ^à J maiorem rationeni habet 
quam JS ad Zi saut quaedam ipsarum JT, E mttlti- 
plîces , ipsarum veto J y Z aliaè utcunque aeque mul<* 
tîplices; ita ut ipsius T multiplex ipsius J m\iltipli« 
cem superet, ipsius vero E multiplex ipsius Z muU 
tiplicem non superet. Sumahtur 9 et sint ipsahiip' J^^ , 
E aeque multiplices Hy &\ ipsarum vero At Z aliae 
utcunque aeque multiplices Ky yf.i ita ut // quidem 
ipsam K superet , ipsa veço & ipsam A non superet ; 
et quam multiplex est H ipsius Fy lan> multiplex sit 
et M ipsius A; quam vero multiplex jBl* ipsius J, tam 
multiplex sit et N ipsius B* 

Et quoûiam est ut ^ ad 5 ita F ad z/, et sumptaa 
sunt ipsarum A^ F aeque multiplices Mj Hy i{5sariim 
vero B 9 J aliae utctmque aeque multiplices jV» Kl 
ai superat Jfcf npsam * JVT, supecat et H ipsam iC; et si 
aequalis^^ aequalis ; et si miiv>r, minor (V. ^Def. 5.)« 
Superat antem H ipsam jBTt superat igitur et M ipsam 

erii B^ji. Eiunt enim (Y. I^et 7.) quacdanuiT, mBy m A 

talia, ut nr>niB, at rïT~mA, adeoque erit nLB<iii^, et 

BKA (V. Axè 4;)i Atque km, demotistrata V. lOi, ut pocro 
observât Kob. Simson. , facile demonstrabitur ea proposition 
qnae in vulgaii eius démonstratiohe tacite supponitur. Nempé^ 
ti jê^V^BiFt «t sumantur utcunque ro^, mB, nP, sitqud 
xnB>nr, crit etiam roif>ar» Nam ob w^;r>B:r, erit 
(ex V* 100 ji^B, adeoque mJ^mSy uade, si niJi>âir» 
tante ni^agis eût m^>nr. 
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vntçix^i «ça ual to M %oé N.. T6 âh rov ^A ov^ 
fhcBçîx^^' »«* ioTt Tcc fjuhv M, O tdiv A, JS ladxts 
noXXanXaaict , ra âh Nj A twv By Z aÂAa ^ ëivxe^ 
taamç noXXttnXâata* to «ça A nçôg tS B fisi^o'va 
Xoyoff i'x€t i^neQ ro E tiqos to Z* \Edv aça nataTov, 
%aï Tc^ llijs^ 

n P O TA S I S^. lâf. 

Mav nçfÛTOv nçog Semeçov tov avrov iyfj Xoyov 
ital tQitov nços rèraçTov, to âh t^qiqtov %ov tqitov 
fisï^ov ji* YMi TO âavT^hqov tov tsTaçTov fiel^ov Sgtoi' 
MÛv ïaov, ÏGOV* zàv êXauaov, êXaaaor. 

IlQmùV yàç to A nços âevregov ro B tov ai- 
roV i^^» Xoyov «foi rçhov to F tiqoq TtTaQTOv tS 
/f, fieïCov âh SoTtû TO A tov P Xiyia mi xai to* B 
TOV J /u/et^ov èoTtv* ^ , \ . 

Eneï yaQ [xbÏ^ov èort to A tov f, aXXo âh S ^vyje ^ 
fUyB^oQ TO B* Ta A «ça nços tô B fiei^ova Xoyov 
tx^t ijneç to F nçog to B, "Jlç âh to A tiços tÙ 
JB, oikois TO T nçoç to J* nal to F aça nços toJ 
fj^elCova Xoyov è'xêt ^niç to F nços ^à Bé JIços $ 
êh TO avrà jimS^ova Xoyov ex^i) iitcîvo i^aTto^ èartv^ 
iXoflPfOV aça %o J tov B' ^kte fieîCoV iati Ta B 
TOV /f. 

prÔpositio XII. 

Pat«t, hano 'propositioiiem tum lAltim loeum baberei si 
maenkudines , à% qoibns serxno en , omnes «int eiusdem ge^ 
nerit. * 



PROPOSITIO Xîlh 

^ersione latina, monente Roi 
posuimus, ut in graecp textu est^ ,,et i^ultipiex T sup«i'At 



Obs. Tk versione latina, monente Rob. Sinisoii.| nos 
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^. Ipsà vero G ipsâm A non «uperat; et sunt'Jrf, 
& îp.sarum j4 9 E aeque multiplices, ipsae vero ,Vf 
A ipsanim B <, Z alia^ utcunque acque mulrîplices ; 
ergo A ^à B maiorem rationem habet quam E arl 2j 
(y\ Pef. 7.). . Si igîtur prima etc. 



PROPOSITIO XIV. (Fig. 3M.) 

Si prima ad secundam eaodem liabeat rationem 
ijuam tertia ad'quariam» prima vero tertia maior sit, 
et secunda tertia maior erit; et si aequalis^ aequalis; ' 
et si minojr» minor. 

Prima enim A ad secundam B eandem habeat rt- 
tionem quam tertia V ad quartam J^ maior autem ait 
A ipsa JT; dico et B ipsa ^maiorem esse. 

Quoriiam enim maioi* tst A ipsa jT, alia lutem ut^ 
cunque magnitudo B ; ergo A àà B maiorem rationem 
tiabet quam /* ad S (V. 8.). Ut autem ^ ad S, ita 
ï" ,ad //; et T* igitur ad J maiorem rationem habet 
quam P ad J5 (V. 13.). Ad quam autem cadem ma« / 
iûrem rationem habet» illa minor est (V. 10.) ; minor 
Igitur J ipsa Bl quare maior est B ipsa J. , 



mtiltipliceni ipsiu» J 0tc. seci id rem^ dccommodatius t Ira, ut 
tuperet etc. Caeterum Simson hoc addit 

Cor. Et si prima ad secundam maiorem rationein ha-> 
beat y quam teitia ad quartam ; tertia autenl ad quartam ean-^ 
dem rationem habeat ^ quam qiiitita adaextam: similîtor oâten* 
detur, primam ad secundam maiorem rationem haberé quam 
quintam ad sextam* (Ad hoc corollarium faciU ilind redu« 
«itar» quod Clavius hic haBtt: ilA:B«sC:D, kl C:D<k*»F, 
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îaov earai «ai «rrf 5 t« //• xav ilaaaop y ro -4 rov 
P, i'kaaeov è'a^ai , xal to B tov ^^/» '£kxv âfa Tiçi-^ 

n PO TA 2 I 2 U. 

Ta fiéçT] zoîg waaik(pg noXXanXccumg ;roV aviôp 
IJt** Xoyov, Xr^rpd'ivta xatdXXijla* 

"jBotc» yccQ iaixTug noXXanXdaeov to AB tov T «al . 
TO JE Tov Z' Xéyta oti iariv wg to T nQog to Z 
^rmg to AB ngog to ^jE 

*jB7i«i ydç iodxtg iozl iioXXaTiXdatov to jiB Totf 
JP seal TO " JE rov Z\ oaa dça èuvïv iv tw AB /is-- 
yédTj ïca %fi T, Toaavia «ai Iv ttS JE ïca tw Z^ 
JiyQijad'fo TO fihv AB eig rd ih» F /it'eyi'd'rj îaa, tcî 
Aff, lie, eB,t6M JE dgtd Tip Z îaa. Ta JK 
K^l^ AE* 'dorai dfj ïoov to ffiX^S-og rœv AH, Hé, 
ÔB %ip nXfj'&^t. TiSv JKf KAp AE. JSTai Inei faa 
^ori Ta* AH, H0, SB dXXrjXoig, iarc 9h %aï toc JK^ 
KA, AE ïaa dXXi^Xoig' b'gtiv dça tîg to AH nçif 
, ^o JK oUtx^g T<} HO nçog to KA, ««ai to SB nçog 
90 AE* ëavai dga wû iig iv tcov fjyov/névtnp nçog 
IV T(Sy imxfiiviAV oikwg dnavra Ta ^yov/Âf€va nços 
jUTmvTU td énofveva* iàriv dça tog to AJJ nçog to 
AK ovimg to AB nçog to JE* "loov di lo/ihvAH 

ttit %t A:B<Ë:F. Aliud a.utfiny quocl Clavius aiàh, coroU 
laTiiun non hue pextintt. Habdtur illud inCra in appendica 
Prop. 60 * 

tkopositio xm 

Cafus daos postenorea cxpreasis veibis ita ^«nibnstrit RoK 
Si jÉTBsssrid^ mqvLû JUs^F^ «rit AiB=^iJ (V% 



..}Jà 



Digitized 



by Google 



tthjm QuikTus. 129 

SimiUteir i»8leiidemas et si «equaUs «it ji ipsi Tf 
aequalon fore et J5*ipsi J; et si minor sit jé ipaa JT» 
miiiorem fore et B ipsa J^ Si igitur prima etc. 

PKOP O SinO XV. (iFig. 325.) 

t^artes inter se comparatae eaktdem habem rationem 
qiiam earum aeque nmltiplices* 

SU enim aeque multiplex jiB ipsius i^ac ^^É ipsius 
Zl dieo esse jut JT ad j2^ ita jiB ad ^J?» 

tÇuoniam enim aeque multiplex est ^B ipsius JT 
av //£ ipsius 2^; quot vaAB sunt maguitudines ae- 
qoales ipsi. T, tôt sunt et in JE aequales ipsi Z. 
Dîyidatut AB in magnitudines ipsi T aequales AHf 
HSf ©J?, JE vera in JKy KA f AE ipsi Z ae-. 
^uales; erit aequalis multitudo ipsarum AHf H&y SB 
multitudini ipsarum JKfKAjAE. Et quonîam ae- 
qiiales sunt AHf H^f BB inter sè^ sunt autem et 
iÂK% KAi AE aequales inter se; est igitur ut AH ^ 
ad ^JS: ita H& ad KAy et G^ ad AE (V. 7.); erit 
igimr et ut'unaantecedentium ad unam consequentium» 
ita ^vsiaktt antécédentes ad omnes conséquentes (V;. 12.}i 
est igitur ut AH ad JK ita AB ad AE. Aequalis 



^.)t ajeoque ^ssj (V. 9.). Sit poïto Ai BssPiJf ci sit A 
<r> erit r>^ylct, qaoniim r-, Js=:A'£f exil J^H ^vc 
caium prixnuniy qui est in texta giaeco. ' 

G or. Ciavius hoc addit corollaniun: si AiB=r=r'.Jy <it- 
qwo i>c=5<^, erit et u^>:i?<r. Qùod breyiter ita de^ 
lh<mstrhn potest. Si AiBs^riJ^ erit et inversé (Piop.Ji. in 
Eoeiid. Elément. P. U* 1^ 
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^ • 

IIP O TjiSJ 2 is. 

*Eàv tiacaça fieyéâ-f] fivdXoyov y , vtaï ipaXXdi 
àvaXoyov ia%ut. 

'Earm i:iaaaQa fieyéd^ avdXoyov, ta A, B , T p 
J , (jSç to a nçog to, B ovtiog to F nçoc to* J^ 
Xiytû 9ti naï ivaXXàl dvdXoyov iariv , mg to A nçog 
TO r wjtfog TO B nçog to J. 

EiXij(p&(0 ydq twv [jàv A y B hdzig noXXaTtXdma 
Ta E, Zê, TfSv âh Fj A dXXa £ hvjfjBV iadùg jroi- 
XanXdma tcJ H, &• 

Kaï ènel iadieig latï noXXanXdaiùP to E tov A 
xaï to Z TOiî B f Ta dh fviqfj roîg Moavrmg noXXa-^ 
nXaaloig tov amov i^ei Xoyov X^cp&h^Ta '/aTuXXijXay 
e'GTtp dça [eig tê A nQog to B ovrtèg to E nçog to 
Z. *Jlg âh to A nçog to B ovtmg to T nqog to /!• 
^ ptuï wg âça to F nçog to J ovTcog to E nçog to Z* 
ïldXi/p , inù Ta //, Q twv F ^ J iad^tg iari vmXXa-^ 
nXdaia' iartp dça (fïg to F ^qoS to J oVTwg to H 
yiQog TO ©• 'Jlg ai to F nçog to J oikta^ to E 

Excurta ad hune libmm) BiA=:JiT^ undo ex V« 14« con- 
stat proposituin. 

P R O P O S I T I O XV. 

Obs. Per partes in hac propositioiie intelliguntur partes 
aliqnotâe (cf. dicta ad V. Def. 2*). Asserit itaque liâet pro- 

positîo, esse AsBsspArpB, rel A:-^B«=A:B.. Addi antem 

potesty quod habet Pûeideter. (Exjiosit. et Dilucid, libri V' 
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antem AH ii^^i T, ^K yero ipsi Z\ est igitUi- ùt T 
aci Z iU, j£B ad ^£« Ergo partes etc. 



PftOtOSttlO XVL . (Fig. 326.) 

. Si quatuor tnagiiitudikies proportionales sint^ et aU 
terne proportioiiaied erunt; 

Sint quatuor magnitudinés proportionales A ^ ,Bi 
Fi Ji ut A zà B itâ r ad /i\ dico et alterne pro* 
portionales ^st , ut ^ ad 1^ ita B au J. 

SumantUr enîm ipsai-um Ai B aeque multiplices 
Ei Z^ ipsarum veto r$ 4 aliae utcuoque aeque muU 
tiplices Hf^ 0. 

£t quoniatn aeque hiUltiplex est E ipslus ^ ac j^ 
ipfiius B 9 partes autem iiiter se cotnparatae eaodem ha^ 
betit ratâonem, quam earum aeque multiplices (V.J 5.)» 
ergo ttt ^ ^d ^ ita £ ad Z* Ut autem ^ àd jB lia 
I %A A\ ergt) ut r ad ii ito £ ad Z (V» lh)v Rur- 
Sas 9 quouiam H^ ipsarum F^ J aeqoe multiplices 
•ùnti est igitur ut T ad ^ ita jï ad © (V. 15*). Ut 
Aitem r àd J it2L JE ad Zi ergo ut JS ad ^ ita /f 
ad (V» 11.)» Si autem quatuor magnitudinés pro- 

$. 45.) f etiaiti partes te^tiealiquatiU* éàhietû raiiot^em liaberfe, 
qU m magnitudinés ipsàs. Sit nempe p k Rt=±A , p . Sc=3 ^ sen 

R=-Aj S==>-B, erit (ex V. 16.) R : Ô=^pR : pS » vel KiS^ 

P P . :. - . 

A:^; paiitcique (ex V* 15.) Il : 53=:ihll«jpaS» Mu ïkiSam 

~A:5^B, «nde (V. 11.) 2ÎAsÎ?B=A:B. 
^ P P P 

Î»ROPOSITIO XVI. 

. ..pbs* App.lieari potest haec ptopositio untum ^ ubi ovn* 
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nçog 70 Z^ %al wg aça to E nçoç %d Z ovrmé ^o JB 
vtçoQ TÔ ©. 'JEcir èh liifaa^. /neyéd^ civiXaff^ ^ to 
ih nÇwTOV toi) t^kov fisl^ov ^^ xal ro âeltf^eçov %o6 
terdftov fjtfêl^ov i'arcU* %oiv ïaùv, ïaoifi ««^ êXaaaoP, 
t)Maaor0 Et «ça vn€qi%ei ^o E tov jj^ viie^iyu xâl to 
Z %ùv €h %aï et ïaov, ïùov* %aï $î èla^tov, iXctvfOV. S^çtl ' 
ieti va fiky E^ Ztwp A, S. ladite noXXanXaGia, 
Td âh H, Tiav r, J «AAa « ëviq^BV ladiig noAAa- ' 
nXdaia* ioTiV dqa t^g i%o A nço^ to F omwg t4 B 
nqès, To J* *Edv dqa. réaQaQa ml Ta iè^s* 

tlPO T A 2 I S li. 

lEàv fsvptalfJifBVa fieyéd^. dvdXùyov ^ ,.na\ iicU^s^ 
&èv%a dvdXoyov MoTau . ^ • 

"jBffTw avjntei/u^sra fieyéS-^ dmXoyop td AË, SE,' 
rj,AZ, wg t6 AB nçoç %6 BE ovrmg to TJ Ti^foç 
vo àZ* Xéym om naï diaiçe&ivxa dvdXoyov ear^u^ 906 
t6 AE ^qoq tù EB oVT(ag to TZ siqos t0 ZJ. 

ElX^rpê^fâ: ydç TiSv fihv AE, EB, TZ, ZJl^d-t 
^tg noXXaTildam %a HQ, &K, AM, MN* tmv ai 
EB^ Zà dXXa d ^w^çv h^xig noXXamXdaia, Td KSf 

Kal h^el iaamg iatï noXXanXdatov to MQ Tiyu 
AE mï tQ &J^ Tov EB* hdxig dça èatï noXkanXd- ^ 
ciov to HQ tov AE nal to HK toi AB. 'Jodxig 
ià é<m no.Aankdtiov ro H& tov AE xai xd AM 

aei quatuor magnîtuditiAs tunt eiusdexti gcneii». Deéôrollano 
« ful^o a^iecto yidd ad Prop» A* in Bxcul'su ad lum<^ libvt|XD« 

PRO^OSITIO XVII* . 

Âlittx haec proposido ita effèni potesti si quatuor niagnî- 
tadinea propoiXioiialea aint, pt prinia eanun maior ^t, qaam 
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pordODâlea sfait^ ptîma autem maior ait tertiaf et se- 
conda maiûr erit quarta; et si aequalîsy aequalis; et si* 
mînor , minor (V. 14.). Si igitur superat E ipsam Hf 
^aperat et Z ipsam 0; et si aequalis» aequaiis; et si 
minor f minor. £t sunt JE f Z ipsarum Af B aeque 
multipliées 9 H^ & vero ipsarum F , A aliae utcunque 
aeque multîplices; est igitur ut ^ ad J* ita J5 ad ^ 
(Vf Htï^ 5.). S^ igitur quatuor etc, 



P R O P O S I T I O XVIL (Fig. 327.) 

^.Si composiiae magnltudines proportionales sint^ et 
divisae proportionales erunt. 

Siot compositae magnitudines proportionales AB% 
BEf rj, 2fZ3 ut AB ad BE ita FJ ad JZ; dico 
et divisas proportionales fore» ut AE ad EB ita FZ 
ad ZJ. ^ » 

- Sumantur enim ipsarum AE, EB9 FZf ZJ ae- 
qub multipliées HO, OK9 AMf MNi ipsarum vero 
EBf ZJ aliae utcunque aeque multipliées KSf NU* 

£t quoniam àequè multiplex est Jïd ipsius .^^ aé 
GK ipsius EB ; aeque igîhir multiplex est H0 ipsius 
AE ac HK ipsius AB (V. 1.). Aeque autem muld-' 
plex est HQ ipsius AE ac AM ipsius rZ\ aeque 

seeunda» adèoque edam (Prop. A. inExoursn ad liunc libriun) 
tertia maior ^uam^ qifarta: erit etiain excassus primas super 
sectindam ad secandam» ut e^cessus teitiae super quirtam ad 
quartam. Cf. Pâeiderer. 1. c. p. 21. s 

Cor. 1* Si quatuor magoitudinum A^ B , C, D, binae 
fuerint in eadem ratione, et prima A minor quam secujvdA 
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Tov rZ' iadxiQ aça èa%l nqXXç^frldotov ?© tiK "^W 
AB %at To AM %ov TZ> lldXiv, inel iaccHig èa%l 
noXXanXdaïQV v6 AM ^ov FZ mi to MN jav Z^. 
louuiô açu io'^l iioXXanXdotov to ylj^t TPt? r,^ nvil %à 
AN rov rjf 'iGumg^ âh /^v i[^qX}.ç^7^XçIo$ov 'ÇQ -^M, 
%ov rZ ^a\ To HK %ov aB' im^iQ dga hf$ nai^a^ 
nXdçtQP VQ ffK %ov AB xai W AN ^ov JV* w{ 
HK^ AN dga wv AB^ r4 îodi^is i(f'fi noXXixnXdo^a^ 
ïldXiv, inel hd^ç (o^i noXXç^Xdoioy vo QK toi? 
MB (Xai To MN nov ZA ^ éOT« Sk Ncei %q JSÇS' tov 
EB lodHis noXXanXdotov ml to Nil rov ZA' nvù 
ovP'ié'd'hv To OS ^o^ ^B iodicis ào^l noXXanXdotov 
mi TQ Mil 'sov Z4* -Jï^i *yif«' ioTtv ios %q AB ^ços 
to BJE ovTifis "Fo FA n^oç fo AZ , ml ^Ur^mui tojv 
filv AB, FA todms^ noXXunXda$a rd H^ 3, AN, 
T(5v ai £!Bj, ^A dXXçc c? Htvx^v lod^ts noXXdf^Xd'^ 
Gia %d ^S» MU" '€i «ça VTisçéx^i TO MK fov QS^ 
vn^çéxei nç^l tq AN tôt; Mil' xcti ^i ïaov , ïoov^ xal. 
d iXix>fTov , i%i)^%rov. 'Tn^^exi^on d^ To HK 'fov QSl^ 
^ Koivov cfyaeçe^eVTOfi %ov 0K, v^eqéyu dq^ ^«i 
To' flQ tov KS'^ *AXX' d vn€çix^i To HK tov ©S, 
vncQéxei ml fà AN %ov Mit' vn$qé%€t dçç^ xalToAN 
fov MU, ml %oivov d(paf^$^év%QS fov MN 'ù^e^ix^t 
naï TO AM xov NU' (Hè^^ d vneçéx^i t6 QH tov 
K3, vne^iyu mi %6 A M '^ov NJL '0/tioi4a$ Srj Sei^ 
èo/iHr ott %dv ïaçv lS '^^ //© Tçj K!S> ïçov èoTm mai 
%6 AM T^ Nil' mv ^Xax%ov , HXa%%ov^ Kai lc%i %d 

B ) ftdçQqn»; etiam (Pi*op. A in Exoursii) tertia C jnhioi' quam 
^UAitA D : eirit çtiam inverse (i'iap, B in ^xcura i) B : A= 
D:C, ubi iam B>A, et D>C, adeoque B— A : A^^D— C: C- 
Cf. Plleidercn 1, c. p. 23. 
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fgîtur muldplex e$t HK ipsîus JB ac AM ^sîus PJZ 
{V. H.)* Rursus, quoniam aequc multiplex e^t AM 
ipsius rH ic MN ips'ms ZJ; a^que igituir mtild{)lex 
^t uiM ipsiui rZ ac yiN^' ipsius T^ (V. 1.). Aeque 
antem multiplex erat A M ips^ius J!Z ac jEWT ipsîus 
^B; aeque, igitur est multiplex HK ipsiiis AB ac 
y/iV ipsius rj (V. 11.); ipsae ^iSCf ^iiV igitur ipsa- 
rum ABf'rj aeque sunt multipliées. Rursus, quo- 
uwm aeque multiplex est OK ipsius EB ac JMN ipsius 
^Tif ; est autem et K3 ipsius EB aeque multiplex ae 
A^/I ipsius ZJ; et composita ©5' ipsius EB aeque 
«st multiplex aq M/I ipsius ZJ (V. 2.). Et quôniam 
est ut AB acl BE ita TJ ad JZj et sumptae surit 
Ipjiarum AB, FJ ^eque multipUces HK, ANt ipsa- 
rum veto EBj ZJ aliae utcunque aeque multipliées 
SSy Mil r si super,at ifiT ipsara 0S^ superat et ylN 
ipsam JWil; et si aequalis, aequalis; et si minor, mi,- 
nor (V. Def. 5.). Superet autem HK ipsam QS^ et 
commuai ablata QKi superat igitur et H0 ipsam KS^ 
Sed si superat HK ipsam 05'» superat et AN tpsan^ 
Jll/i; supfrat igitur et ^iNT ipsam MH; et communi 
MN ablau f superat et AM ipsam NH; quare si su- 
perat jî© ipsam K3f BU]^t et ylM ipsam JVjfJ. Si- 
militer. ostendemus et si ae^alis sit HB ipsi KSy àe»- 
qualem fore et AM ipsi NÎI; et si minor , raînorem. 
El sunt HOf AM ipsarum^ AE^ TZ aeque multipli- 
ces, KE^ NH vero ipsarum ÉBi ZJ aliae utcunque 

Cox. 2. Geneiadm igitur, »i duae magnitudine» inae- 
quales A et B candem mutuo babeant ratipuem jj quart aliae 
duae iiiaequales C et D: differentia quoque duarum priorum 
erit ad earuadem minoiem » "ti differentia duarum poaterio- 
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w âk KS, NJI wv EB, ZJ £XXa a ivuxav ladmQ 
noXXçcnXaQut' ierêv açct aSg t6 AE nçoç fo EB o^ 
ims »o rZ va^os Vo Z4> *Eàv aqa ev^eifisva, wxl 

JI P^ O T A S I S iv^ 

^i^TO, iviXoyov l'eraêé 

"Eavta âtjiQfjfiéi^a peyédij dvdXoyov, Ta AE, EP^ 

rZ,^ ZJr dg t6 AE TBQOS «O EB OVTaÇ TO FZ 

y^og To ZJ' Xèyiû oTi xal av$^€&évTa dvdXoyov êara^ 
wV t6 AB nqos to J5?JS ovtios to FJ TtQog %o Z/t* ' 

TSl ynç fi/Vj ioTiv wV t9 AB nQùs to BE ov^mg 
«o FJ nQog . %6 ZJ^ UoTai lùg to AB nqàg to BE 
ovvwg TO FJf iJTOi nqog eXaeoov %i %ov 4Z,. ^ n^o^ 

!'EofV€i nçoreçov nç^g è'Xaaaov t6 AH. Kal inU 
iativ fàg TO AB nçôg to BE ovTo^g t6 F// nçog vè 
JH, ovyKsifiera (À^yéd^rj àvdXoyov ior^v igre %fA 
diaïQS'^évTa dvdXoyov èarar eoTfv ctça offf to AE 
nQog to EB, ovTtag to FH nçog to HJ. *jRrrox6<-. 
T«,p àh Tcal œg to AE nçàs^To EB ovTfag to FZnçog 
TO ZJ* jUtai dig éça to . FH nçog to HJ ovT(»g rê 

rum ad ipsam minorem ; vèl «tiaxn inveue (Prop. B in Ex« 
cursii), minor duarum priorum eric àd ipsaium difTerendanif 
uti minor duacam posteiiorum ad earund«m difTereutiam. Bre- 
viter, «ï A:B=C:D, erit etiam dividendo 
vcl divisiin A— B : B=C--D ; D , seu B : A--B=D ; C-D 
vel B— A : A=D— C : C , «eu A : B-»A=C : D-^C. 
Cf. Pfleiderer. 1. c . 
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aaque nmlHpiice^; est igitur ut AE ad EB iu JTZad 
^^ (V. D«fc S,). Si îgttur compo^tM «t^ 



PROPOSITtO XVIIL (Fîg. 238.) 
• Si divisae magnitudines propordonales sint, et corn* 
posîtae proportionales erunt. 

Sint divisae magnitudines proportlonales JIE9 EBf 
TZr Zà Ut AE ad EB iu TZ ad Z^; dico et com. 
posîtas propoitionales fore » ut ^J5 âd BE ita JTJ 
âd Zz/. 

Si enira non est ut AB ad BE ita JW ad ZJ\ 
^rît ut ^5 ad BE ita jT^, vel ad minorem ipsa JZf 
vèl ail inaiorem. 

Sit. primtun ad minorem ^H^ Et quoniam est ut 
AB ad BE ita TA ad ^/f, compositae magnitudines 
proportionales sunt; qu'are et divisae propordonales 
erunt (V. 17.); est igitur ut AE ad EB ità TU ad 
jEL/. Ponitur autem et ut AE ad EB ita TJ^ ad ZiiJ 
ut igitur TH ad if^ ita JiZ. ad Z^/ (V. 11.). Maior 
iutem prima TU tertia TZ\ maior igitcur et secunda 

PROPOSITIO XVIII. 
Obs. Ita sàœ satis bieviter demonstraretur V. 18. duiHe- 
modo sumere liceat propositis tribus magnitudinibus , quarum 
daàe salum sint eiusdem generis^ ^uartam semper exi&tere ipsift 
proportioiialein. Verum eitim vero , quaravis Claviiu id ^ro 
axiomace sumi poss« censeret, dudum tamen Sacclierius in 
Euclide ab omni naevo vindicato p. 111. sq. indocorum liui« 
assuiDto naevuin inetse cûnfessus ©se, cui quidem medcrî iilc, 
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rZ uQos vo ZJ. MhiQovx âèrà 7iQiâ%ov %o F H toi 
%qi%ov Tov rZ'^ fiBî^ov dfA itaï:To Sbvtbçov *c6 HJ 

ddvvuTOV' ot/x c?ça ' itnlv dg ro AB nçoç t6 BJE ov- 
%faQ vo r4 ^çog êkaaaov tov Z4* 'OfJtolas ât} àei-^ 
io/uev, p%i ovâè Ttços' /iieî^oy ^qos aïko aça* ^Sdv 

nPOTASIS i^\ 

^ ^Eàv y mg oXov nQog oXov oikoDg arpoiQBd'lv nçog 
dfpatQfid'lv , Kçù %o Xomov nqog %6 Xoinov earut Hg 
oXov iiQog oXov. 

**Eiit(a ydq vig oXqv tq AB 3iQog oXov %6 TA ov- 
%iag ucpaiçeê-hv to AJE nçog dipaïQ^d-tv %o FZ' Xiyià 
o%t xui Xoinov to EB nQog AoiyroV to Zj^ ëoTaidç 
oXov To AB TiQog ,oXov to FJ. 

'JEiwi ycLQ èoTiv wg to AB TiQog to FJ ov'fipg '^à 
AE nçog %o FZ* nai ivaXXds (t>g to BA viQog t6 
AE WTiag TO AF nçog to FZ* Kal met avy^eiftevf» 
fiayéS-^ àvdXoyov iatt, Tcal âiatQsd^év^a dvàXoyov 
êGzar (lig uqu t6 BE nçog to Eyl ovtmg to JZ nçog 
TO ZF, zal ivaXXàè , (ùg to BE 7iQ6g t& JZ ovio}g 

àt ex Kob. Simsonû et Pâeidereri iudicib irriio prorsus co-'' 
natu teutavit. ,In eo autem cum Saccherio ponsei^tit Koh* 
Siniboti. ^ iiaiid legitiniam esse , et a geuio Ëuclidis abiionicrey 
^uae vuIgQ Id Eloineutis liabetur ^ -propositionis liuius deniou- 
striitiutcenu ' Nuuquani eiiiiii Euclidem ali(^uiJ in demoustia- 
tioiic pi'aposilionis sumere, quoJ iiou piius osteuderit, saitim 
quod existere posse non psrspicuum sit; ope enim proposi- 
tiouif ii^ccrcae couciùsioiiem certam çlici nQ;i posse. Aiiam 
itaqae dcnionsiraiioiiem substituic Simsoii. , quam, quaiuvis 
prolixiotem y legitimam et Ëticlidis geiiio inagis confôrmem 
têho iiidc uiaxifiie . coiicludit ^ qiiod , paritev a« Fcop. 17. de- 
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ffJ^^ttà Z4 (V* t4.)* Sedf et mînprt q«io4 fiçd 
peqait ; noq . igUar çsi ut ^J3 ad "BE ita P-^ ad xoXn 
ngrem ipsa ^2/. Similiter utique QStendemus neque 

ad maiorem; ad ipsam iglçurt Si igltur divisao eic, 



>ROPOSITIO XIX. (Fîg, 329,) 

8i sit jit tota ad totam ita ablata ad ablatam, ^t 
relTqua ad reliquam erit ut tôta ad totam. \ 

Sit enfm ut tota AB ad totam TJ ita abiata AE 
ad ablatam TZ\ dico et reliquam JiB tid reliqtum 
Z4 fore ut toto AB ad totam TA. 

Quonîam enim est ut AB ad FA ita AE ad P^; 
et alterne erit ut BA ad 4E ita ^P ad ^Zi^. 16.). 
£t quoniam compositae magnitudines proportiotiaiea 
sunt, et divisae proportionales erunt (V. 17.); ut igi- 
tùr BE ad EA ita JZ ad ZP; et alterne (V, IGOt 
Ut JBjÈ ad àZ iu £^ ad ^P. Ut autem AE ad 

BKHispratut ope Prop. 1. et 2. huius libri , iu in tua hac de» 
moustratione Proposiilonis 18. tum Prôp. 5, tum uieique casus 
y. Piop* 6. aJhibeancur, quae quidem propositioms convdrsae 
sint pviiiiae ec secùndae , neque ulii piopositiuni huius iibri , 
Ut eiun nuuc habenius , demonsci'andae iusçt'viâiu , quin iiulJi 
piaetéiquaih Iiuic 18. iuset'viie poisiuu Sinisonis d^nionltratio» 
quant brevilatis caussa syntbolice' expreisani liiu si^tixnuSy haeo 
est. Si fuevit A : B.;^C : D , eiit etiani componendo A»-f-B 2 B 
icG-^^D : D. Sumantur enim aeque multipla quaocunqu^ ma* 
gnitudiuum B, D, pariterque.magnitudinum (A-f-B), (C-f-I^), 
V. c. inB> inD> ni(A-|-B), m(G-f-I^)> paviieique aiiae quae» 
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%ô ÈA nçoç To Zr. '"Jle ai to jiE ngSs 'fo TZ] 
oikmç vnoxeiTttî oXor no AB nçoç oXov ta FJ* imH 
Xomèv uça fà JEB nçoç Xomov JZ èarat wg oXop 
To AB TiQoç oXov %i rj. *Edv oiça y mi^ %à ièijg* 

no F I S M A. 

Km ènBÏ iâslx&fj aig no AB nçog no FA oSnmg 
To EB nqog no ZJ* xai èvaïldl wg ro AB Tiçog ni 
BE ovntag no FJ nçâg no Zà" ovyxeifiev<» clça fie^ 
yé&f] dvdXoyov loniv* 'E^eiji^d'fi ai qjg no AB nQOQ 
ne AE ovnoaè to JF .nçog no FZ, Kai ianiv «Va- 
nnqi^avivt. *E^ âfj novnov (paveqov, 'oni èdv ovy^ai^ 
fteva fi^pyé'^f] dvdXoyov y, xal dvaançi^avni drdXo^ 
yov ëançiP *). "Otvsq edsi âeîècii* 

1) Ita hune iocum habent edd* Oxon. et Basil», euro qui* 
bus teste Peyrardo "consentit Cod, a. Peyrardus ex in^eaïo, 
ut videtur, locum ex Gicgorii ^iioque sententia conuptûii* 
mum nec op^ veterum exemplarium^ restituendum ita muta- 
- vit c 9uxl tnsi oU TO AB nçoi to FJ ol'rwf ro AB Ttços ro TZ' 
naX ivaXXàS (»9 to AB yrçoç ro AB ovtcjç to VA nçoc ro Fît' 
Gvyxsifieva aça ueyé^fj • àvuloyâv iariv, 'BSeîz^V ^^ ^^ to AB 
nçèç TO BB ovTtiàÇ TO Af nçoç to ZAf 9iai tOTiV dvaoTçiipàvtt 
K. r. A* Quamvis auteni fateamur, leeiionem receptam. ritio- 
sani esae et omnino coroliarium hoc non hue pertinore, noc 
eius âemonstrationem y qua ad Y, 16. recurrîtur legitixnam 
esse, quoniam ita conta, ao res est, hâec propositio tautum 
ad quatuor magnhudines «iusdem geneiispertinerevideL'etur (Cf. 
Clavius, Rob. Simson. > Pâeiderei'. ad hune locum) noluimus 
tamtfn Peyrardi lectiones , nulla nisoptorum aUctoritate nixaif 
in texiujin recipeiey praesertim quum viiia vulgaris lectiouii 
hac rariouê non tollautur. Caeteruito £dit. Basil eensis aliud 
adhuc' hic .additamentum habet, quod, cum prorsus non hue 
pettineaty nec omnino ullius^ monienti sit, cum ^àà* Oxon*- 
et Paris. omisimuSé 

cunque aequemultiplicea magnitudinum B> D v. c. rB» rD| 
erîtque vel r>m, vel r==m, vel r<m. Sit 1) i m , adeo- 
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rZ ita posiu est tou jiB ad totam FJ^ et reliqna 
igitur JSB ad reliquain JZ etit ut (ota jiB ad toiam 
rj (V. 11,). SI igitur ait fetc. 



■ COROLLARIUM. 

£t qnoniam ostensum est ut jéB ad FJ itâ JEB 
ad ZJ; et attéme (V. 16.) Ut ^5 ad BE^^ FJ ad 
Z^; compositae igitur magnitudines {>h)poî'tionaIes 
SQDt. Osteusum autem est^ ut jiB aà jiE ità JF^zà. 
FZf et est |>er conversionem. £x hoc manifestum 
est y si compositae magnitudines proportionales aint» et 
pçr conversionem (iroportionalea fore. Quod erat de^ 
monstrandum. 



^è tB mB, »t rD^mD* Qttum igitut m(A4*fi)^itiB' (V« 

Ax. 31)^ erit etiaihy vol tante, magis in(A-f-B)>rBy èoàem* 
^ae modo ni(C-*|-D)>rï> , adeoque A+B : Bas=G.fJ> : D (Y. 
Def. S.)- Sit autem 2} i>my adeoque TB>mB, rD >mp^ 
et, n ab aequemultiplis magnitudinum A-^-^B^ 0«f-I)y nenip* 
a m(Â4-B)y mCC*f-D) aufdranturaequèmultipla magnitudinum 
B, D, nempe mB, xnD, relinquencur a«queitiultipla mA» 
mC magnitudinum A^ B (V. 5.}. Si autem a rB aufentur 
mB, parîterque a iD auferatur toD , rèlinquentur (r— m)Bt 
(r— m)D , eritqùe Tel (t— ni)B=dB , et simul (i^iai)J}ssD ; 
▼el (r— m)BacuiB , et simul (r— m)Dis=:nD (V. 6^). Sit t^) . 
(i~m)B=B, et (i— ro)D=D. Quoniam igi|ur A:B=C:D» 
dit edam V* 4. Cor. a. mA :B=imC:D i. e. mA : (i— m)Bs=s 
inC:(r— m)D. Hinc, si mA>=<(r-^m)B/erit etiam iuC 
>'=^<I(r-^ni}D (Prop. Ai in Excursu ad hune libninu) Sit. 
autem b) (i— m)B=nB , adeo^e etiam (u— -ni)I>=nD. Quo^ 
niam igitur A3B=sC:D9 erit, qnotdés roA>s=<nSy etijmi 
^p>sss^<nD i. e. iunctim iam ei^mtift caiibut a et b^ auoti^s 
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lîJPOTjiSIZn. 

*Ëoiv 17 Tçia fiByi&^fiy itai aXXa amoîè ïaa to nX'^ 
&06, avvâvo lafi^fiaro/iAeva Iv r(S avTiS Xoyui , âtïoov 
âh to nçditùv Tov rçkov ftsî^ov y* «ai to %èvaçTov 
rov' éxTov fieiÇiov Sotar lioà idv iaov, tao¥' itui iùv 
«Aacrffor, êXaoaov* 

'^Éarco TQia fieyédij rà j4, B, JT, xcu dXXà tcv- 
TOÎs i'cya tonXijd^àç %à /f^ E^ Z^ cW(h/o Xa^^i^avo^' 
fiBifa iv Tto «VTw Aoyw> wg fthv to ^ n^jog j;ô B 
ovTiKTQ TO J nçog TO E, wg âh to B nçog ro F ot/- 
t'iog TO E nçog To 2, âiïocv âk fiû^ov eato) to A 
toi; f • Af;'co oti xai to A tov Z (.lel^op eatai* %Sv 
laov, ïaop* mv iXaoo^ov , eXçcacoVé 
, ^Eneï ^cIq fieî^ov iari to j4 tov T, âXXo âé ti 

TO B, TO âh /leî^ov nçog to avTO fid^ova Xoyov. à)r8i 
fJ9t€Q tÔ iXuTTOP' TO A Mça TTQog tô B fisl^ova Xo^ov 
i'yiBi ijnsQ to F nqog to B. 'AXXd wg /tikv to A 
nçog TO B ovtwg to J nçog To E, (àg âh to F nçog 
TO S dvdnaXip oiiTwg to Z nçog to E' mi to A 
âÇf» nçog €0 E fiei^ova Xiyoif êyeï ^Vreç to Z nçàg 
To E. Tmv âh nçog to avTo Xoyov èyjôwviV, to ièv 
fmiôva Xoyov êypv /lelj^ov iatr ful^ov dçec to 4 tov 
ji. *OfA0mg âfj âél^oftev, oti XaV. ïaoV ^ to A toT 
Ty ïoov i'oTat ml TO J Tjî Z* %civ iXatTOV^ êXatTOPé . 
Euv uça y %aï td élijgé 

ItP O TA'SJX W. 

*Edv y Tçla /tieyiê-fj, %ai dXXa avToIg ïùa to nX'^^ 
S-og wvâtfo Xufipav6fiÉVa %ai lif tw avrtf Xoym, y âk 

iitA>a2:^<fT— tti)B, ctiaiti itC>=;<(r-«-ii})D, adeoque quo- 
tits m^-|-niB>=i.<rB, êtiam fnC-f-mD>=<iD,\v*l, cjuo- 
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P R O PO S I T 1 O XX. (Fig. â3Q.) . 

' Si sirit très magnitudines ^ et aliae îpsid aeqnales 
niultitudine^ binaê sumptae in eadem ratione, ex aequo 
aUtem prima tertia maior slt , et quarta sextà maior 
erit; et si aieqiialiis, aequaiis ; et si rainor^ mihor. 

^ Stnt très niagnitudines A 9 J5 ♦ J* ♦ et aliae ipsis 
aequales multitudine J^ E9 Z9 biQae sumptae in ea- 
dem ratione, ut ^ ad ^ iU J Sià hi ut vero B ad 
F ixk E 2ià Z , ex aequo autem maior sît ^ ipsa JT; 
dico et J ipsa ^ maiorem fore; et si aequalis^ ae« 
qualem ; et si minor , mlnoremé 

Quoniam enim maior est j4 ipsa jT^ alia aiiteih 
qttaedam B, maior vero ad eandem maiorem rationeiki 
habet quam minor (V. 8.) ; liabebit ji ad B maiorem 
rationem quam P ad J5. Sed ut ^ ad 5 ita // ad 
JE , ut vero jT ad B per inversionem ita ^ ad ' £ 
et /l igitur ad E maierem habet rationem quam Z ad 
JE (V. 13.). Ad eandem autem rationem habentium, 
maioTeu» rationem habens maior est (V. 1()«}; m!aior 
igluir est J ipsa .Z» Sîmîliter ostendemiis^ et si ^ 
aequalis sit ipsi /*, aequalem fore et J ipsi Zi et si 
minor, minorem. Si igitur ^int etc. 

P R O P O S I T I O XXL (Fig. 331.) 

Si sint ires magnitudine9> et aliae ipsis aequales 
niukitudinèy binae sumptae et in eadem ratione^ sit 

tie9 m(A-f-B)>«=^<rB, eiitetiam in(C-f-J!))>3:.'<i'l>, adeoque 
'e(i»in casjLi '2. em A«f-B : Bs=.D-Hl^ < 1^. > £aiieai modo de- 
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. tetaQayfjUvfj avnSy ij avaXoyia, <Sttoov ôi ro TrÇcSfrof^ 

' "JEarm TÇia fisyé&T]. ta A, S, F, xal âkXa avroH 
ïtm to n\fjê^oç %d J^ E, Z cwàvo 'ka^payo(imfa xai 
hf T» cM/Tto koyùi, saTm âh Tstaçayjuévfj avrwp ^cc^a-* 
Xoyia, me fÂv to A nçog t6 B ovihùq to j^ nçèô to 
Z, co<? dh %d B nqos %è F ovrms to d ngos Td jB> 
iitao'ù âh To A %ov T fieî^dv èoTuy^ Xéym ott xai to 

*É9i€l yàç fieï^op iori to A rov T, «Aia Se %i 
tè J&* To A aça nços w B fisi^ova Xoyov ^ei ^sre^ 
%o r 7€ç6s ^ B. *AXX' w$ fûv To' A nçoQ ro B 
ovnoff *tf E n^6e ro Z, (og âk ro. F nçog t6 B aW* 
naXip ùVTtùe ro E nços r6 A* xal zo E uQa nçèç rà 
Z^'p^Bi^oifu Xoyov ^si , ^Wç rè E *rtQoe rà A JTçoç 
o ik ro amo /j^eiS^va Xôyov êysi, i^sïvo iXaeifop 
ionv' iloGOov aça, èàri ro Z rov J' jisî^ov èari aça 
90 J rqv Zé 'OfÂ^oms Srj Seièojuev on xup laor ^ 
to A rà F, ïaùy i'arai %ai ro J ta ZSy %av jKlaa- 
ciiv ^ iXciaçov. 'Eàv «'ça jy rçiç^ xal rd 6'Sç^. 

J/i* O^TA SI S x^.^ 

^Eàv 9j onooaovv fieyéd-rj, xcù ciXXu avtotg ïatù^rù 
^nXijâ'OS ovrSvo Xapfiavo/Lieya iv tçu avrai Xoyp*^ itcth 
iitaov èy tfS twr^ Xoyip ëattU* 

1) Etctiat ita e Coâ. ai legit ifeyrai*du8, qnum iti edit* 
Oxon. ot Basil, habeatur: oftoim ô?) Siièt>/isv , on x^v i^Of>y„ ' 
taoV êTfkopori k$v ïaov y to A %î^ Ty ïoov taxât Kkl to ^ «4» j2^. 

monatratur ^ èsse etiain A4«B ^ A=iOhD : C ^ unde V» Pi'opi 
18* ^entraliiù ûa ^nunoiari petestt si quataoK magtiitudîtiev 
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aatem perturbala «arum proportio, ex aequo auiem 
pxima tercia maior ait, et <]uarta sexta maîor enC| et 
A aequalisy ^equalis ; et ^ minor^ mtnor* 

Smt très magnlmdines ^, B,^, et aKaeipsis aè* 
quales multitiidîne ^> :Ej Z 9 binae timiptae et inea« 
dem tatione^ ait <a?tftem pertturbata earum proponiov 
^^ A ad ^5 îta £ ad ^ , ut vero £ ad jT i|a ^^ ad 
£, ex aequo autem A îpsa JT maior sit; dico et J 
ipsa Z maiorem^ fore; <et ai aequatis^ aéqualem ; et al 
imoor, mkiorem. 

'Qao&îatti enim malor est ^ ipsà. Ty alk vero qùae» 
dam J3>; ^ ^ 13 maîoreiâ rationem habet quam V ad 
S (Vw 8.). Sed ut A ad 5 îta JS ad Z^ ut vero T 
^ B par itiversioDeai iia j^ ad ^ (Prop. fi^)-; qùavo 
et £ «d jZ maior em^ rationem liabet quam E 9A J 
(V. 13.}. Ad quam auifem eadem fnaiorem rationem 
habet, îHa minor est (V. 4Q.)> mmor igitur est Z 
ipsa J\ m^or est igitur J ipaa ^v . SûaûUter osten* 
demus et si aequalis mt A ipsi J*, aequa^exii fore et 
d ipsi jZ; et si minor » minorem. Si igV:iar ^x«»«tc^ 



ï> R O P t> S I T I O XXH. <Fig. :3î2.) 

Si sint quotcunque magnitudines 5 et aliaé îpsis aé* 
quales multitudîne> binae suïnptae in eadem radotieç^ 
et ex aequo in eadem ratione ettïntv 

firèritit pVopottiùttaJes, Vtttntaa qaoqtte doatlim J^riôriim errt (ni 
àUfltutratti «atam, Qti fumma âiiarutn posteriorum etit ad eam 
iiafiirin, qH«e piioii iiH plopordonii a«8tifiitad 'ordiife ^'espOAdcf^ 
Cf. Pâeiderer. I. c. p. 26» 

Euçiid. Eléments P. H^ K 
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i4tf âLtKSNTOKUV 

v6fi€va iv Tçî wv%ii Xoyw , tàg fjbhv *vè A nçog ro B 
wvmç ta J Ti^os^o JE, mg âh ro JB nçàg to F ùv* 
%mg %o JE TTçSg to Z' Xiyto oti hccI âitaoy Iv t^ ixmf 
ioym iatfu, wg to ji nçog to F ovrmg %6 J nçog 
^oZ.. ' . . 

JEiXijq)d-m yclç tmv fièv A, // laùnig noXXanXi^iâ 
%d H , & , tiiif ai B^ E aXXaâ ë^v^^lf laàmig «oA- 
XmiXdaia vci K, A, xai j^i viSp F, Z uXXa£ i%v- 
XW iaautg noXXanXdaia ta M, N* 

Kctl ènsi [lOTiv (og to A 'siçàg to B oHtmg to J 
nf/og to E^ xai slXtintai tmv fiiv A, A ïadiug Ttoi- 
XanXdoia ta H, O, tmv Sh B , E aXXa S ëtvxëV 
tadxig TioXXanXuaia ta K, A* Sotiv àqa pSg to B 
nçog to K oCtaig to nçog to A. Aià td a/vtaâi^ 
naï êig ta Knqog to M oiiv^g to A nçog to N<. 
*Eml ovv tqia fieyéS^ iùtï tfi H, K, M, ntai àXXa 
ameîg ïaa ta ni^d'og O, A, N ovvâvo Xafifiavo^ 
fkara nal iv tf aitm Xoyat* âu'oov àqa et vnBçiyjBt tè 
H t06 M y vn)BQéxBi xal to O tov iV- xai el îoov, 

PROPOSITIO XIX. 
SyxnboHce iu : si A : Bt=A— C : B-— ï) ^ crit etiam- A > B 
■«c£C:D| ubi patetj eiusdem generis esse ma^itadines A, B^ 
C, Dv Addic lue Rob. Simson. sequeni Coré a. Si iacrit» 
ut tota ad totam, ita ablata ad ablatam: eiit «t reliqua ad re*' 
li^uam ut ablata ad ablatam, lioc eiiim in ips4 demûnstrâtioiie 
est«nfum est. Illud autem Cpvolianujii, quod-Tulgo huic prp- 
potitioni adiungitur/ quodque, ne qiiid textui déesse TÎde- 
retur, 'et nos in textu posuimus, non bue pertinere, iam in 
variantibus lectionibus diximus. Légitime autem iliud de^ 
monstratum est infra in Excuriu ad hune librum Prop. E. 
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Sint (jttotclUiqne magnitudities A^ S^ V^ fk «iiae 
ipsis aequàles muUitudi^e J^ Ei Z% binae jmmptuç 
in eadeni ratione, ut ^ ad JB ita" z/ ad j&» ut JB vero 
ad 1^ ita £ ad £^; di co et ex aequo in eadem rationd 
fore * ut ^ ad F £ta <J^ ad JZk 



Sumàntùr enim tpdarùrti A^ J aequie |ttnUipliceâ 
ft^i ©i ipsarutn vero B, Ê aliae utcuiique arqife mitl- 
tiplices Kj A y et insuper ipsatum J^> ^ aliae utcuJa» 
que aeque jtnultiplices M^ iV". 

Et quoiiiam est ut ^ ad JB |ta J ad M\ et 5um- 
J)tae sunt ipsarum Ai J aeque multipliées j?» 0, ip^ii- 
mm veto Bf i! aliae utcunque aeque multipliées ^> 
A\ est îgitur ut H ad K ita ad ^ (V. 4.). Ex ea- 
dem ràtione et ut K zà M ita A ad JVl Et quoniam 
très magnitudines suAt Hi K9 M> et aliae ipsis ^e-^ 
quales multitudine B9 A, N binae sumptae in eadem- 
tationel ex aeqiio igitur si superat H ipsam 31» su- 
perat et S ipsam N^ et ei aequalis> aequalis^ et si 
ihioor» minor (Vv 20,). . ^t sunt JT> ipsarura A^ 

tROPOSlTlO XX* 

JPtopùtixidrns huias demon^trationëm magis explicitaliî dt» 
dit Rob. Siinson. , qua« ita hab«t: »i ait A:B=ap:Ê, et 
B:C=:£:F> sit autem' A>=s<C, etit «x aequo D>=:^<F. 
Sitflliiirt 1) A>C^ içitque A:B>C:B (V. 8.), «deoqiitt, cO» 
As^îstbîE, #m etiam D;E>GtB (V. 15.). At F-Èsa 
CiB (Pi-opw BO, adeoque etiam DCE>'F:E (V. 13.) , "nd# 
D>F (V. 10.). Sit ?) At=C) eritet JD=:=Fv Nâin ob A=;^C> 
«Ht À:B=C:B (V. 1). Est autem A,:B=JD:E, et CîB 
s^PtE (Propk B.), unde l):Ê=F:E (V. 11.)» adeici-la D 
,=.r (V.29,). Sit 3) A<C, e^it et D<F. Nam ob,A<C> 
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148 ^L£WENTORUM 

ïaov, xcfl et i'Xmtov , eXawov* Kai itni ra fihv H, 
& zvHv A, é loditig noXkanXdaia, ra âh My.^ %iù^ 
Tf Z dXkct a èrvj^ev. tacimg noXXanhiaia' êoiiv aça 
ttîg %o A Tcçog 4 ùVTias t6 J tiçoq ?o ^Z* *£ldv aQt^ 
^ onoaaovv, uaï ra éè'^S^ ' 

Il P O TA 21 S ^y. 

'JBaV y TQia fxeyéd'Tj, xal c?AAa avToîg ïàà ro nXi/j-^ 
'd'og, Gvvdvo Xafi^avofieva Iv t6 amiS Xoyfp , y âk 
Tti^agay/iiivf] aVrdiv ^ «VaAoy/a* xai âitaov iv rw at;- 
TOI Aoyw ^Qrau 

!'JEaT(o tqIcc fieyéd-f] tcf A, B , T, naï aXXa ol/- 
%oîg ÏGçc t6 nk'^'&og, tsvvSvo XafJi^avô^ava iv %iâ av- 
TW Xôyta Tcc A y JE, Z y €aT(a âh lataqay fUvri av%mv 
» iy dvaXoyia, vig [Av to A nqôg to B ovtœg to E 
ftçog TQ Z, (og âh to B nçog to F oihmg to z/ tiçoç 
ro É* Xéyœ on èariv wg to A 9içog io F oij^ws ^o 
A nQog TO Zé 

ElXij(p&-(a TiSv fihv A, B, J îadxig noXXanXdaia 
Ta H, 0, K, T(ûv âh r, E, Z aXXi» a eTVXev lad-- 
^ig noXXwnXdom tcc A,, M, N* 

Kaï Ineï ladiAig ioTi noXXcmXaaia Ta 'H, Q t£v 
A y B, Td âh fiéçri Toîg waavTmg noXXanXaaioig %ov 
avTov ij^si Xoyov' è'oriv ciça âg to A nçôg to B ov- 
t(ûg TO H nqog to 0. Jid t» wuTd âij xaï wg tS 
E nçfog to Z owwg to M nçog to N* xai ioTiv ws ■ 
TO A nfàg to B oikwg tô E nçog to Z' xdï mg aça 

trit G>A. lam vero (Prop. B.) est C:BxssFiE, et B: ==- 
E;D, unde, ob C>A, erit F>D (6as. 1.) vel D<P, Ea 
dtm £4W^têtiauù rem Olaviut demonstrat, iiisi quod casuar 
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tlBSâ QUINTUS. Ï49 

J acque multiplices, et itf, JV îpsarum T, Z aliae 
ntcanque aequ« multipliées; est igitur ut A 2Là T ita 
^ ^à Z (V, Pef. 5,^, Si igitur ^uotcunque etc. 



P a O P O 8 I T I O XXIII. (Fig. 333.) , 

Si sînt très maguituclines , et aliae ipsis aequales 
*muititudinc, binae auniptae iji eadem ratione, ait au^ 
tem perturbata earum propo|-tio; et e3ç aeqijo in eaderà 
ratidhe erunt. 

Sint très œagnitudines At J?, JT, et aliae ipsis ae^ 
quales multitudinef binae sumptae in e^dein ratione //, 
jFf [Z^ sit aûtenï perturbatk earum proportio, ut A 
^ J? ita iS ad Z, et ut B ad P iu 2:/ ad jB; dico 
iBfise vii A ^d r ità J ad Z^ 



6amantur ipsarum A9 B9 // aeque multîpîîces if^ 
09 Kf ipsarum vero F , Ef Z aliae utcunque aeque 
multiplices A$ Mp Nf 

£t*quoniam aèque multiplices si;nt H 9 ipsarum 
A9B9 partes vero eandem habent rationem quam ea- 
rum aeque mulMpUces (V. 15.);^ erit ut ^ ad jB ita 
JH ad 0. Ex eadem ratione ut j& ad Z ita Jlf ad jVj 
et est ut ^ ad 5 ita E ad Z; itaque ut Jf/ ad ita 
M aà N (V. ll.)« Et quoniam est ut j5 ad J* ita ^ 

tcrtium non ad primum xêàucit, 8«d j)ariter immédiate ad« 
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ie^êP wV '^« 5 TTjQff To r -ovTfag vo -4 yrçcJg t© jB^ 

w ©, ^, Twy de JT, jF («AAa, c? ^Tt^*y kanis^ yïoA- 
Aa^Aaaia tçc A^ M' io%tv aça fis fo & n^og t6 A, 
ovTwff %o K 31Q0S '^o M^ *ESûi^ Sï, mi las to H 
nços fo &, iyDnws^ %o M TfQQÇ m N^ inei eJy TQÎa 
f&eyi'dtis ioTi ^ Ta H^ ^^ A y xalaXXa amolg }to,a i^i 

i(m(â. Aoj/ç)^, Kai iariv ff/v%fav vëTaQayfiivfji^ ài^aloyiç^' 
Û4ÏGÙV uça et in^é'iu %o H iot? A^ vnsç£)[€i xcfi 
TO K Tov N^ xo^i al ÏGQV, ïeov mt d ëlaTTOV^ é'Ac^- . 
tov* KcU ioTi iàlÂ/hv H y K %(âv A, 4 ioçcms yçoA-» 
XanXâaia, t« âè yl , N t(Sv P, Z ciXXa^ a ë^v^e^i^^ 
himg noXXaTfXàaiia'^y aouiv aça wg ro A v^çog %6 J* 
ë>Sroig vo 4 ^çoç %à Z* *'Em t?ç5» j r^Vc** uçà W 
iè^g* 

t) Loca «orum , <|uae hio habentur , Peyr^rdas e Coâd^. 
s. c. d. loQ^e proiixius çt manifeste erronée denspn^ti;^!; «sse, 
Ut B ad ^; itâ Jt ad M, Némt>e ei êo, qàod B: F^JiJS 
doncludit, esse alteine BiJ::^PiM (V\ 16.)^ At B':J=i9iK 
(V. 15.), adeoque rxE^Û'K (V. 11 ) ; i}C uiiM==riM 
rV. .16.), adooq[ue e:K:=^'-M (Y» 11.) et iterum ^Itetrrà 
^:^=^:M^ ïtA veiô propositia locum tantum ivaheue vide-*, 
i'ètur, si magnitudines jt\ \B y P, et relicjuae ^, ^, Z fue^ 
rint omaes eiusdeql geneiis, quod iboige secus eâu , Res|i|ùi-r 
mus itaqiie locun^y ut est in éd. Oxoniensi. Çd, Biisileensis 
in loco, de qùb di^puiâmus , càm Oxoniensi consentit^ Po- 
#tea autem absurde et^dem addit,^uae vix e Peyrardcl «ttu<^ 
Jîmus ' 

2) '^..^fiUoi, a iTv%ev, iaâxàÇ voklaTtXdaia^ Haec vcrfca, 4**** 
' tooftêiité, R;6l>. Sirid^oîi. ontniuo ùecessaria sûnt , çiiam sind 
Codd, auctoïitate addidimus, 

PROPO Sl.T 10 XXI. 

Hnius guoque propositionis demonstrationcm roagiv è^' 
plidtain dedei'e Ciavius ei: Rob^ 3inison. ^ siniiJeih prorsus ei, 
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êà jEf tt sixm^ftste sont ipsaruin B, J aequemulUpIicei 
0f K9 Ip^rom r, JE autçm aliae utcunque aequemul» 
tipliçes Jl> Mi erit, n^ jàd^ jt, ita K ^d M (V. 4.). 
Ostensmn autem est» et, nt H ad 0» ita esse M ad 
Ni quôniam Igiuir très magiûtudines sunt !Hf 0^ A9 
«t aliae ipsîs aequale^ multitutllhe Kf M^ N9 bînae 
9iiinptae in eadem iratione, et est earum pertu^bata 
proportio; ex ^equo (V. 21.) si II superat jis supc- 
rat et JST ipsam iV; et ai aequalis, aequaiis; et si mi* 
nôr, minor. Et sunt ffj K ipsarum A 9 J acque 
inuitiplices, y/, JV rcro ipsarum Pf Z\ alla utcuuque 
^aequé muitiplici^ ; est igtlur u^ ^ ad JT ita ^ ad 2 
(Vf' Df^ &.)r Si igîtur sint très etc. 



qutm in propotitiofid praeeedexite Tidimusg .nndo Cicil» ilU 
dçrivabitBT, 

PROPOS IT 10 XXII, 
£3(pref9is quidam verbis in te^ttt graeco baec propositio 
demonstrata cantum est eo çasu , quo sunt très magnitudines , 
0t aliae ipsis nninero aequales, Eandem «utem valere gttnd- 
raliter, ut in enunda^o propositionîs asseritur, eadem ratiooe 
d^monstran potest> ut monuemnt C^mpfnus,^ CUviui^ Rob. 
Simson» aliique. Nempe si sint quatuor magnitudines A , B» 
C, D9 aliaeque ipsis numéro aequales E, F, G, H, sitque 
A;B==î;tF> B:C:=:F:G, C:D = G;H, erit A : D=E : H. 
Quum enim ,pro tiibus maguitudinibus^ iam demonstr&tum tit» 
esse A:C==J3:G, et ia|Xi dçnuo sit C;,Dr;rGtH» res pariter 
redit ad très magnitudines. A , 0, D, et totidem alias E^ G» 
H. Atque ita semj^ery si res dem'onstrata fuerit pro m ma- 
gnitudînibus» iode demonstrabicor pro (m^*!) magnittadini* 
buS) À^oque demonstratio est geaerali«« , s*: 
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t$2 £ th MEKTORU» 

IIJPO Tj4 2 I s %^. 

»a^ evv%B'9'hif n^téit Mai m/*n%ov ^qos àeine^ofi^ %w 
Z* byéjKOr âh nal mfiTPPOV to BM ^Qog â^mêQoy ^J 

P TOI/ Ûi)toV Ao^Q;^ Mtxi êkxOV tO JEQ 1IQ0$ véTa^T91f 

1F0 AH ^çèg deùasQov *i?o F tov amàr €%ai layov «ai 
tçhov-xai ikTOV t6 AO siqoq "péTaQtap ro Z^ 

EQ nqèg w Z' dvccuaXtv aça œg to P nçèg to BII 
emœg^ to Z ffQog vo E&. *EnBÏ ovv èotiv mg W 
AB nçog ro F ovTtag to JE Ttçèg *so Zy, (ig ih to 
F nqàg to BjS ovmog to Z nçèg to EQ* SiÏ'gqv àqtA 
iciW (àg TO AB uQog %è Bit ovTœg to JE nçog t^ 
E0. Kal ènéï âtgjQfjfiéva, (AsjfiS'fj dvdXoyov èoTi, «eti 
evwB'Stévm dvdko^ov «Wa^» eoT/y aça wV ^o AU ViQ^ 

Cof» Sponto ind^ fluil:^ ratioaum ae^^lmm daplieataSy 
ftripHcatas elc* . etîàm aequales esse (BaerninnnO- Nempe, si 
A:B=dBîCt et P:Q=.QîR, sitqu© A:B=P:Q» ent et (V. 
Ik) B:C;=:=QtR^.uiide A;.C=P;.R, et similitei* de uiplicata 
ratioœ ' etc.^ reê demonstrabitur. (Canverâam huius vide în 
Excursu ad Prop. ita,y 

. .P R O P O S I T I o xxiir. 

Hanc quoque propositionem valere de quotcunque magnir 
tudlhibus» quamvis iii te^tu graeco non tant generaliter enim- 
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PROPOSiriO XXIV. (Fig. mO 

Si prima ad secundam eandem habeat rationem 
quam tertia ad quartam;. babeat autem et quinta ad 
secundam eandem rationem quam sexta ad quartam; 
«t simul sumptae prima et quinta ad secundam eandem 
rationem habebunt quam tertia et sexta ad quartam. 

Prima enim u4B ad secundam F eandem habeat 
rationem quam tertia JE ad quartam Z ; habeat vero 
et quinta BH ad secundam F eandem rationem quam 
fiexta JE& âd quartam Zl dico et simul sumptas pi^l- 
. znam et quintam jiH ad secundum F eandem habi« 
taras esse rationem quam tertia et sexta JQ adquar* . 
tam Z* 

Quoniam enim est ùt BH ad F ita EO ad Zi 
per inversionem erit (Prop. B.) ut F ad BH ita Z ' 
ad JS(9. Et quoniam est ut AB ad F ita àE ad Z^ 
ut autem F ad BH ita Z ad EQ\ ex aequo igiturest 
ut AB ad BH ita JE ad EQ (V. 22.). Et quoniam 
^divisae magnitudines proporrionales sunt^ et compo- 
sîtae proportionale^ erunt (V. 18.); ut igitur u^JH ad , 
BH ita y© ad 0jB. Est autem et ut BH ad rjta 

ciata sity similique ac pvaecedentem radone (]emoiistrairi> nio« 
nuerunt Campanus, Clavius, Rob. Simsbn. aliique* 

pROPOsiTio xxiy. 

Huic propodixoni Rob. Simdon. sequencia addit corollaria : 

Cor. 1. Manente hyporhesi propositlonis , erit exceisuf 

primai' et quintae ad secundam» ut excessus tertiae et sextae 

. id quartam. Demonstratio eadem est cum demonstratione pro- 

positioiiis, dumroôdo vice componendo utamur dividendoi 
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%6 BH ovTtag 'to JO nçog %6 &JS. "J^ari di xai «nV 
%o BH nQog %o r ov%(ûs ^0 jB® nços t6 Z' âi'tcov 
«^ à^viv «V ^0^ -dH nçog to F ov^mg tÛ 4Q nçog 
#0 Z' *Eàv «ça MQmov, %al w éiijg^ 

n PO TAS I s xé. 

'Eclv vsûaaça fieyéd-î] dvàXoyov ^, to /usyiarov xàl 
vè iXaiiinov âvo Ttôv Xommv fiei^ovd èativ. 

'*E'n(a réaaaQa fAsyid-T] dvdloyov , rà AB , FJ, 
E , Zj wg %6 \4B nçog vo FJ ovvwg ro E nçdg ta 
Z, eoTta âh fiiyi(nov fûv avrwv t6 AB, èXaytarov ai 
rà Z' Xiyoi oti r« j4B, Z ti5v FJ, È fiei^ova iariir. 

Keia&m yaQ r^ fÀv E ïaov to jiH , tcî Sh Z 
ïaov To Fd. 

\En€i iyôy ioriv wg ro AB nçog t6 FJ wh^g 
ici E nqog %o Z y ïaov Sh T(p fihv E to AH^ téJ dh 
Z TO F&' €GTiv dça wg to AB nçog to FJ ovT(&g 
TO AH nçog TQ FQ, Km ènei Iotiv oh okov tol 
AB nçog okov to FJ avTwg d(paiQ€&hv to AH uçog 
dq)<xiQe3ip to F0' mi komov dça to HB nçog koi-^ 
nov TO'&J ëorat cSg okov to AB nçog okov to FA. 
Mà^ov âh TO AB Tov FJ' //Ltel^ov dça xaï to HB 
Tov &J, Kal insl ïaov iarl to fûv AH Tui JB, rd 
û)s F0 reî Z' tÙ dça AH, Z ïaa èoTl Toîg FG, E? 
JSuBJ inti, iclv dfiaoïg ïaa nçogT&ây , Tçt oka^ aviaa 

^Cott 2f Ipst autem propositîo vera est de quotcuu^ue 
magilitudinibuSf quarum piiores ad comnnuiieni secuudam eas- 
" dem habenc ratîoneS| quae liabent reliquae ad coxnmuntm quar* 
imi y , singulae scw pviorum *d secundaim , eandeni , qu^im siti* 
gu]a« c^liquai^ni ad'qaartain; ut patet. (Nempe, si A:M==: 
FîN, B:>I==G:N, €;M^s=H;N, D : M^I:N etc. erit 
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JE9'Sià Z; èx aequo igîtur est (V: 72.) ut JH êd F 
iia //0 ad \^, Si ijgHur. prima et!c. 



ÎP R O P O S I T I O XXV. (Fig. 33/5.) 
Si quatuor rMagnitudmes proportionales sint, maxima 
et lùlnima cIuaLus reliquis maiores sunt. 

Sifit quatuor magnitudines proportionales jiS9 F/tf 
E% Zj tit JIB ad F/l ita E ad Z\ sitautem maxima 
. quldem ipsarum AB 9 minima vero Z\ dico ^^AB y Z 
ipsis rjf E maiores esse, 

Poriatur cnim ipsi E aequalis AH ipsî vero Z ae» 

qùaii^ re. ^ 

Quouiam îgîtur e^t ut AB ad Fd ita E ad Z$ 
aequalis autem E ipsi AH, Z vero ipsi /•©; est igi- 
cur ut AB ad' FJ ita A II ad FQ. Et quoniam est 
ut tota AB ad cotam FA ita atlata AH ad ablatam 
F&9 et reliqua HB aà reliquam QJ erit ut tota AB 
ad totam FJ (V. 19.). Maior autem^^^ îpsa FJ\ 
maior igitur et HB ipsa OJ (Prop. A.). Et quoniam 
aequalis est AH ipsi E, FQ vero ipsi Z\ crantAH^ 
Z aequales ipsis FO, jE. Et quoniam si îuaequalibus 
aequalia addantur^^ tota inaequalia. sunt (I, Ax. 4.^ ; 
cum igimr HB, &J inaequalia 3int, sitque maiôr 

etiam A;f-B4-C-+-D etc. ; M^^F-f-G^-rH-f^I etc. :N, vel 
edam excessus quarmidam priorum super reliquas pciorps a<i 
secandaiU} ut similis excessus veliquarum ad quartam T, 0* ' 
A-f.B-1-C-D : lVl=F-f-G-hH-I :N , V«l A+B-G— D :Mss 
F-|.G-H-I;N etc.) 
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imriV* Id^ Hqc^ ié¥ HB, &4 àvia^M^ oy%av, %aï /i^'- - 
(ovas vov HB, %^ [AÏv HB nçog^sdy w AH, Z9 
^' âh GJ nçoQT€&y tcI TQ, E, evi^dyevai Ta AB, 
Z fieiiinfa %Aif T/i, E. *Edv aça riaaç^ayxm rd 

PROPOSITîO XXVt 
Obttnrâiite Rob. Simsone» si lumitur, primam quatuor^ 
magnituclittum propordoiulium miximam este omnioiiiv sponte. \ 
Inde finit op« Prop« A. et Y* i^ quartam esse omnium mi* 
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UB9 cui addantur AH^ -Z> îpsi rero QJ addantur 
r&j Ef fient ABf Z maiores îpsis FJ, £1 Si igi- 
tur quatuor etc. 



ilimani. Caetçmm ibb fiiitni liiîiut ^hti *Aob. SimtoiL ijtutuôt 
adhuc addit propos^tîones . F » G, H» K, quti noa «xhibemat 
in Excurin ad librum VL ($. 9. 10. 15. 
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fwvias ïff(X'Q ByjBt xaTcc fiiav , xcci Toïff nsQi ^ccg ïûag 
. /foviag nXevçàg àvdXoyov. ' 

^h 'jérrmenovS'oTa âh GyrjiLiatâ iùriv , otav ia^a-* 
Teçw T(ûv OfrjfÀdTwv i^yovfievoi t^ xal éTiofievoi Ao^ 

t - ^ ■ 

1) Êditiô Basil, et cum ea plures'Életnéûtoraiti editioiieS| 
qaae toxtum graecum definitionem et enunciatoriun prc^positio^ 
nufti habenty noxninaiim Orontii Fineii, loàch. Camerarii^ 
Scheubelliy Peletarii, Dasy podii liabcnt Aoj'oe. Eadem lecciô 
est etiam in excerpti» ix*tojv rov * ffçiovoG neçl riav tfit ysûtf^s-^ 
Tçlai ovo/idrcDV a Dasypodio editis Argent. 1570. Edb Oxon. 
legit oçoty quani vocem etian) Petr» Ramus ponendam puta- 
. verat. Confei'ftntur tamen, quae ad V* De£n. 9* de sei-iore usu 
vocis oçot dicta 8ùnt. Candalia iam suspicatus erat, legetidunt 
esse Xoywv ^ quam lectionem Peyrai'dùs e Cod. a* eruii^ et in 
éd. Paris* posuiti Quod ex Canda^Uàe sententia ita interpire- 
tai^dum erit, utramqne figutam binaruxn rationitm antecedens. 
. et consequeos comprebendere ;' scilicet antecedens primae et 
cotisequens secundae ad priorem > cbnsequens vei'O primae et 
antecedens secundae rationis ad posteriorém figuram pe^ineire 
debent. Pfltidorer. Schol. in L. Vfi Elem. $. Î27— lb2. Forte 
legehda fjieiît utraque rox: k6yo)P (>fo«^ aur potius: f}yûvfie^d 
'tt Mal ênùfMfa kiyukpi ^ 1 ' * 
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E L E M E N T O R U M 

LIBER S E X T U S. 



DEFINITIONES. 

Q 
|« Oitrfil^s figurée fectilinea^ stint, quàt et singulof 

angulos singulis aequaies ^abent» et drca aéqualea aa* 

gtilos latera proportionalia. 

2. Recipro^ae *aatem figurae sunt, qnando in utra^ue 

figtirarum antécédentes et conséquentes ratiotium sunt» 



DEFI N. h 

Au9tm. contra hane dejSnitipnem i^ioiiet^ a<m statim p^ 
tere, an sixxiul consistere possit m duabai figuiis rectilinc^ 
maCua aequalitas angulorum , et propomonalitas laterum ciYç|i 
^aequaies angulos* Atque ita haec definitio ponenda aiic âahim 
epqplicanda foret detnum post VI. 4é At^ quum in Rà^vi» re,- 
gularibusj qxïus liber quartus describere docet» mutua iJla ae- 
qualitas angulorum » et proportionalit&s latarum loeum habèAt, 
si figurée istaé euiidem nitmerum latei'iiiki haoéiinti excmplui^ 
certe eiusmodi figurarum prosut^ nec quisquam generaliter «#<* 
' lerere poterit^ essé ista duvatata. Et, qaod.Pâeidereré obser* 
vat, (Schol. ad Libr. VI. Elem. Euclid. Tub, 1800. aqi)é §. 
397. Ia«a nempe scholia non ititegra , sed sàltim ad $« 238. 
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y. "Atiqov %aï fiiaoi^ Xoyov evd^eîa rsr/iu'jad-ai Xe- 
yerai, OTav y wg rj oit] nQog ta fieî^ov Tfi^/U4t ov- 
Ttog tS fi€îCov nçog rrf sXaaoov. 

& ^Tipog èarl ndvTog oyrjfiaTog y oItio rijg xoçvtpys 
inl Ti^r ^daiv ita&sTog dyo/tiivf], 

llioem pabiicam vidciunt, intégra tamen in scriniis suis ela«^. 
boTAta habirit beatùs auctor ei bénévole mecum çommunica*'' 
vit 9 uode, ipso permittente « nonuulla in nostrum usum con> 
vertimus) Euclidea rectilineorum similium de£nitio ipsam coin* 
tnunem similitudinis notioneni (qiiae lineamentoruro simileni 
aitum ac proportionalitatem tequirir} ad illa àdplicatam et ac-» 
curate detenninatam sistit. Et Euclides, eodem monente, de» 
nominationem similium tiiangulis. in VI. 8. demum applioit» 
postquam in VI. 4 — 7. aéqualicatem angulonim ac pi'Oportip*- 
nalitatera laterum circa angùlos aequales- non solum gencraliter 
coexistere poste » sed sub quibus conditionibus xeapse coexi*- 
itant f ostenderat : f tum l'ectilinea univetsim , quae iuxta soam 
deimitionem similia dici possint » in VI. 18. describere docet, 
antequam ad pi'opnctates eorum discutiendas progrediatun Cf. 
Phil. mathem. Abhandl. Ton KUstnei' und Kiuo;eL Hall« 1807. 
p. 16. sqq. Ipse Austiu. contra similia triangula ea esse dicit» 
in quibus anguli unius aequales lunt respective angulis alte» 
riuss Similes autem rectilineas figuras plurium quam tdum 1a* 
terum éas esse dicit, quae dividi possint in aequalem numetum 
triangulorum similium, similiter positorum^ Circa bas Austini 
definitionet PAeiderer. K c observât, definitionem tiiangnlorum 
similium comknunem iigurarum similium nodondm non exhaii- 
ïire, «t demum adiecta propositioue VI* 4^ ean^ exhaariti. Ca«« 
terorum vero rectilineorum deHnitionem Aastinianam, cunn et 
xnultifiiriam ea possint in triangula dividi, et^ quid 'similis 
triangulorum situB involvat» ab auctore non declaretur^ vagam 
«t ambiguam esse. Pi^aeter necessitat«m igitor , nec sSfld îii<- 
commodo ^ uni definitioni duM snbstitui* . • 
D Ê ï^ I N. il. 
Rob. Stmion.' observât y d«finitionem 2w aott videil EuclK 
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3. Secundtim extremam tt mediam radonem. recta 
8ec£a e$se dicitur» <j^ando eat ut tola ad xnaius segnien- 
mm ita maius ad minué. 

2. Altitudo est omnis figurae a vertlce ad basin 
peipendtculariâ <Iif€ta« 

<lik esse, t^â cmusdam iniperiti, qaai^ Aulla figiiralum leoi- 
proÊamm Hientia fiât ab Eûdide, nec à qtmquam alio geo« 
metray et definicio praeterea obscure enanciata Bit. 'Ipse au- 
%om Simsou^ elânus eam ita exhibuU: „recipi'ocae^ figurae, 
uiangula se. et jtaTaUelogramma sunt, quaudo circa duos au* 
gidos latent ka fUBt proportionalia , ut latus piimae sic ad la* 
tus Bécundae , ut reliqnum secundae latus ad latus rcliquum 
piimae.** In adîeccîs deinde notis alian> generaliorem vice eius 
posait, ûempe ,,dtiaè magnitudines dicuntur reciproce propov*- 
tionales duobus aliis, quando altcra' priorum est ad aiteram po-^ 
stetioruiiiy ut teliqàa posterionun ad i^liquam -priorùm.** Sim- 
soiiis iudiciuni de Def. 2. confirmât Ffieideier. ôcho]> adXibc» 
VI. EienK $• 132., dutn ob^çrvat, ftop. VI, 14., VI. 15., XI» 
3^ -etc. non'àiceie^'^VTiCTS^ov&éTa parallelogramma , triangula 
etc. sed : wv àvttTtaTCOvùfMtv al nXsvgaï «e. r. A. , quarUirt for» 
mulatuxn sensûs praeterea in âingularunà propositionum enuii"^ 
ciatione VI. 14., Vï. 15. etc. diserte indicetuï. Caeteram Pfiei» 
âerer, monet, R.ob. Simsonis definitionem , perse ad quatuctf 
homogeneas magnitudines restrictam, ad solas libfi VI* pro^ 
p^tiones <|uadrare>. 

V \ V Dé F ÏN. ïV. - '' 

I^âeiderer. in Scliol. $. 1. observât, banc deÈnilionem ncïi^ 
genainam esse videri , - cnm in parallelogramma, pavaUelepi^ 
peda, 4>risinata, cylindros, quorum altiiudiâes iû elementi» 
conuneraorentur, non quadret. ^ Praeterea eam déesse ia vei> 
âone Campaniy fiec Produm ad I. 38. eius rationem habeïti» 
i^empe altitQiJfj^ in figura rectilinéa non absolute dicitur, sed 
sempeu ^fertur ad aiiquod £gur^e latus^ q.uod. pro feasi sumi- 
'«ii;,* et signyjcat maximi^m perpendioulum, quod a pnwcto 
Ettcli*. Elément. P^U. L , 
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€. Çdoyos êx'Aoywy -mfyxeîaS-ai XiyB%at, otap al 

noimai %iva ^). 

i 

n P O TÀ2 1$ à. 

Jî\» TQiyiopa wxl Ta naQaXXriXoyQÇififif^ , Ta vno t6 
avTÔ vtpqs o^ta, nçoQ àXXTjka^ èfsniv mg al fidaeig. 

. ^Eatia TQiyiûva fih^ tel ABF, ATJy naqaXXy(ko^ 
f^l»^ âh fà EF, rZf inà rà amo vtpoç opva, 
%'^v «Wo Tov A èfà vfjv BJ ttad-erop àyofiévT^v* Xéyùê 
ott èiSTÏv mg 1^ BF fidois Tiçàs Tijv FJ fidaip ovtcdq 
%6 ABF TQiywvov nQog to AFJ TQiyiavov , xat 
TÔ EF nàqaXXriXoyqafjLfXQV ^og^rd FZ naqaXXfjXo- 
yçafifiov. 

'EitfiefiX'^a'd'ia ydç i^ BJ i(p ind%€^a rd. jtU^tj, inl 
wd 9, As ufjitieîa, naï Keiaê'wimv rij /tiy BF§da^i 
ïoai^ oGaidr^mo^ow ai BH, H&, Ty dh FJ /îdoei ïeat 
oaaiâfjnoTovv al AK, KA, xal ivie^evx'd'œaav al AH, 
AQy AK, AA. 

Kai insi ïaai eîaïv al FB, BH, HQ dXX'^Xais, 
ïaa iarl, nai vd^ AOH, AHB, ABF Tqîy(ova dXX^^ 

1) Hane definitionem quintaixi, qaae apad Peyrarduni de- 
est y at ipso teste in omnibus codicibus (quaiiquam in God. a. 
tantum in margine) reperitur (nisi quod pro nvci legunt fi«» 
vâç) ex ed* Oxen. hue reposuimus, non quod ipsam genui- 
nam esse putaremus, sed quo nielius ea, quae viii docti de 
VI. 5. De£ disputant^ inteiligi possint^ Campanus hanc defi- 
nitioneni non habet. £d«. Basil, pro Tiviif quod Dxon* habec, 
l^it rtpdç. Vide caeterum j^curs. ad finem huius libri. , 

àliquo figoxae In hoc latns demitti potest* lam vero y«1 unum 
«liquod figurae punctum ab hac basi magis distat, quam ré- 
liqua £garae pun^a quaecunque, et tiun perpeiidicnlmn ah hoc 
piincto in basiv demissum altitude figurae , quànsnus ad hanc 
basiu referturi Tocaturs vel plura ilgurae punôa imam ean* * 
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(S. Ratio ex ratîonibus cômponi cUcitur, qiisndo 
rationam qttantitates inter se multiplicaue iUiut Facîuot 
'quattdtatem.) 

PROPOSITIO I. <Fig. 373,) 

TriaDgttta et parallelogramma , quae eandem iihim- 
'dinem habent) inteir se sunt ut bases. 

Sint triangola ABF^ AFJj parallelognunma vero 
EV^ rZf quae-eandem altitudinem habent^ nempe 
perpendiciilarem ab A ad BJ ductam; dko» ^^e ut 
basîs BV ad TJ baain ita trlangulum ABF ad trîan. 
gtdum ATà^ et paralielogrammum ET ad parallelo- ^ 
gramtnum TS!^ 

Prodocatur enim ÈJ tsa utraque parte ad^puncta 
6» ^f et ponantur basi BT aequales quotciinque BH^ 
. £ri9 y basi yero TJ aeqaales quotcanque *dK^ KA% 
et iongantur AHj AQ^ AKi AA* 

£t ^uoniam aequales sunt TB , BHy B& inter se, 
âequalifl sunt et AOH^ AHB^ ABF triangula inter 

demque ittttt se a basi disttntiam habsnt, adeoque I. 34. Cpr. 
4é ût T«cta basi parallela sita sunt, «a ipsa disuntia a basi 
autem maior est quovis perp«ndiculo ex alic^ quocunque figurae 
ptmcto in hanc basin demisso, tum iterum communis illa pun* 
ctotuiQ a basi distantia Vel pei'pendiculum maius quov^is alio 
& reliquis figurae punctis non in reeta ista bàsi paralleia sitis 
demissa altitudo figurae ad hanc basin relata Tocatûr. Itaque 
in triang^ulo quidem peip^diculum a vertice in oppositam ba^ 
sin demissum» in parallelogianiilio autem perpendiculum • 
* pu9Cto quoeunqne rectae basi parallelae in basin demiséum 
fxxt altitudo figurae» quatenus ea ad hanc basin refeitui*. ^uum 
igUur ditae figurae inter éasdem paralielas constitutae sint. 
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XoiS* oadnkceatwv ciça ioTiv i^ 0P ^aaig TÎjg Brfiâ^ 
aemSy roaa/VTanXdaiov èari %ai to AQ V ^çifiavai^ vov- 
ABF f^ç^yvi^&v. Jià %d avrd âij oaaTtXcMjiojv iavïv if- 
TA ^daig TÎjs- rj fidaewg , ToaavTanXdmov i&vi tcuï 

, Ta AAr tQiywvôv rov APJ Tçiyoiro'y* nal èî îafi 
èùfàv 17 or §dms ry FA ^dau^f ïaov imi xai fcî 
AOr rqiyoivov Ttp A AT rgiyd^oi* mi\ cl vm^ijci 1} 
&r fidatg T^g FA fidoefag, V7i€çi)[€i nçâ t6 A&FTQi- 
yiûvov Toy AAF TQiywvov* «ai el ëXaoùmv, ëXaGaàv» 
Teamçmv. drj ovrav peye^dSv, âvo /tihv ^dcevav Tmv 
BF, FJ, Svo âh TQiy civoyy %6v ABF , AFJ , ce- 
AiyTi^a^- îadnig nQXXaTtXdoia TTJg./uhp BF /Sdaeosg xcd 
TGV ABF,TQiy(jivoVf ijts QF ^daig icai tô A&F^tçi- 
yœvQP* T'^g âh FJ fidasting zal tov AFJ rçiywyov 
aXXa â UxvyjEV iadmg neXXaTiXdaïc^ ijze FA /Sdatg xai 

^ là AAF %çiyfûVov' w»l déôshiat me el vn^qi-j/^u ij 
&F ^daig t^ FA /Sda^wg^ vusçéyei «ai va A&F 
nqlymvov tov AAF TQiydvov mai èi ïgtj , taov xai ^i 
jsXatuwv, è'XaTTOV eariv dça œg 7J BF^dùtg nçog 
Tip^ FJ fidàiv ovTcag to ABF %Qiy(ûVQV ngog to AFA 

TQly(OVOV» . 

JSTai iTcsl iov fûv ABF tçiyiavqv SmXdaiov tort 
%o EF ncAQaXXaXoyQa/L^oVy tov âh AFJ TQiycivov 
âiftXdoiov èoTi TO ZF naQaXXi^XoyqaiiifJiov f %d ai 

eandem altitudinem habent , ' et vice yersa Cor. ,3, et I. 34. 
Cor. 4. / . , 

DEFIN. V. 
De haO definitione vide Excursum sub'£uem huii^s libti. 

PROPOSItlO. I. 

Obs. 1. Demonstratio partis prioris supponit eorollari^m 
IBX I. 38. dedùctiun simile corollario 2. ex Prop. 36. deductot 
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Bt (L ^.).^ quam multiplex -igîtur e$t basîs ©Fîpsius 
BF hàsiSf tam multiplex ^st et triaogulum jé&r ipsius 
jiÈP trian^iili. £x eadem ratione quam multiplex est 
basîs FA ipsius FJ basis, tam inultiplex est et trlan- ^ 
gulum v^^r ipsius AFJ triangulif et (I. 38.) si ae- 
qualîs est basis QF ipsi basi Jl^i; aequale est et tri- 
jingulura AQF ipsi tri^ngulo AAF; et ^i superat ba- 
sis QF. ipsam bàsin FA% superat et triangulum A&F . 
ipsum triangulum AAF; et si minor» minus. Qua- 
tuor igitur existentibus magnitudinibus, duabus quidam 
basibus BFj FJ, duobus vera triangulis ABF, AFJ, * 
sumpta sunt aeqiie muliiplicia basis BF et trianguli, 
ABF, ipsa basis QF et triangulum A&F 9 basis .vero 
FJl et trianguli AF4 alia utcunqué aeque mùltiplicia, 
feasis FA et triangulum AAF> Et ostensum est si 
saperat basis QF ipsam FA basin , superare et ^ian- 
gulum AQF ipsum triangulum AAF_,; et si aequalis, 
aequale,' et si minor, minus; est igitur, (V. Def. 5.) 
ut basis BF ad basin Jz/ita triangulum ABF ad tri- 
angulum AFJ. . . 

Et quoniam trianguli ABF duplum est parallelo- 
grammum EF (I. '41.), ipsius vero trianguli .^/*^ 
duplum est parallelQgrammum ZF^ partes autem ean^ém 

qnod pariter locum habere^iximus ad I. 58., némpe *trîangula 
in iisdem parallelis £on$tituta, ^ed super baaibiu inaéqualiBiis'y . 
inaeqiialia «sse, maint netnpe illud, ciiius-.basis maior sit. Cf. 
Meidercr. 1. c. j. 4. ^ ^ ' 

Obs. 2. Quamris autem enuûciatunr propositionîs et ex- 
positio supponat triàngula et parallelogramma invicem con- 
tigûâ, 'super basibus in directum iacentibus constituta, et qui- 
âein ' in adiecto scbemate ad oppositas partes lateris communis 
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fifQfj '¥ots waavtmg noXXanXcmoig tov c«;toV èj^a Ao-- • 
yov ^'oTi^ «ça «Jff ro ^5 P TQiywvor nços ^6 ATÂ 

Zr ^ctQaXX^jXôyçafifit^y. 'JSnal oiv iielyd^, œô-^ 

fihv Sr §fXeig TIQOQ T^V T/î Q^XiHg TO ABT Tç/yiè— 

Vfyv nQùs TO AFJ ^çlyw^ov, dg M to ABT rçiytavoi^ 
npog TO -^F^/ tçl/wvor ovriog to £P 9ïaçc»AAi;Ao/ça|M«^ 
fiov wQogTO Zr ^naçaXX^XoyQctfifiov' «ai «c «ç« ij^ 
SJT /îaaiff TTçog tt^i/ JT/i /îa'oii/ otÎTWg to' ET naçaX-^ 
XTjXoyQafifiov ^Qog to ZF naQaXXT^loyQafifvov. Ta 
aça TQiymvcc, xaï Ta é^^g* 

n P O TA 2 I 2 ^. 

]Eàv nQiydvov naQ(i fiiav t(Sv nXêvçdSp cl)[&fj Ttg 
€vâ^îa Oj dvdXoyov Te/Lieî Tag tov TQiyowov nXevQag* 
xoi iàv ai TOV TQiyœvov nXevQal clvdXoyov r/i/tjd'iaGtr, 
ij èni Tccg TOfxàg èni^evyfLvèvrj svd'eîa Traça TiyV Aoi* 
nrjv iotat tov '^Qiywvov nXeVQOLV. 

, 1) Edd. Basil, et Oxon. hic et sub finem proppiitiooit 
addunt naçâXhfXoc , quaxn Vocem^ quum' in na^ iam conri» 
neatur, ex Âde Cod« a. cum Peyiardo omisimus. 

delineata» demonstratip tamen aeque çerûnet ad triangula. et 
parallelograinma aequalium altitudinum: quibus ita dispositis^ 

, ut bases illorum sint in eadem recta liaea ^ et £gurae ip^ae ad 
easdem huius xectae partes recta per vertices (triapgulorijnn 
du«u eiy in qiui bases sunt» fit^parallela (I. 2S. I. 33.j;.pa* 
rallelogrammoruni yero latera basibus oppo^ita in eandem in- 
cidiint rectana, ei» in qua bases sunt, parallelam (T. 28. I. 35,). 
Quare trianguja etiam et parallelogramma aequealta* sunt uti 
bases. (Pâeiderer. 1, c JJ. 5—8. Rob. Simson. Cor. ad VI. 
1. Cf. demonstratio et figura Clavii, et expositio Proçli ad 

J. 3S. y qui ita habet: to avro v^ffoç ovèlv <8ia(péçe^' { év tous 
OLvzaîç slvat naçalk^làic, Hâvra yàg %à iv taXs avtaXtl' ^vra 
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faabent rationem qnam eamm aeqne multipliera (V. 15.) ; 
est igitar ut triangulum j/BF ad triangulum ^ jéT/t 
ita paraUdogranmum SJ7 ad parallelogramjjûum ZF. 
Qttoniam igitur oatensum est» ut basis BF ad basin 
1^4 îta triangulum jlBF ad triaogulum AFJ'l ut 
aulem triangulum ABF ad triangulum AFJ ita pa« 
ralldogrammu^ MF ad parallelogrammum ZFt^ igitur 
(V* llv) basis BF ad basin FJ ita parallelogrammum * 
BF ^ parallelogrammum ZF. Ergo triangula etc. 



PROPOSITIO IL (Fig. 338.) 
Si uni laterum trîanguli parallela ducatur qua^d^m 
recta 9 illa proportionaliter secabit trîanguli latera; et 
si trianguli latera proportionaliter secta fuerint, recta 
sectiones conîungens reliquo trianguli lateri parallela 
erit 

fra^aXXyXotÇ vno ri avto ioxfv vfoç, nud^àvanaJuv» "Ttpoç ydg 

Obf. 3f PropositionM I. 35— 38* tlieoremate VI. 1. qui* 
âem comprehenduatur» sed, cum huius demoustratio illis ni- 
tatur, non simid ciun boc ui^à stabiliri demonstratione dici 
posaunty quanivis Frocliu I. c* contraxiiini asserat. Pâeideren 
L c $. 10. 

O b !• 4* Farallelog]»iniba et triaagnla rettan^ula , quao 
umun latns circa anguliùn rectum commune , vel aequale hâ« 
benty esse ut altéra ipsonim. latera circa angulum rectum» M* 
serto genarali Vl« 1. etObs. 2» continetur» Hinc parallelo'^ 
gramma et triangula^ primum rectangula, tum (î% 35. I^ 37.) 
quaelibet super eadem Irel aèquaiibus basibni consQtuu» sunt 
uti altitudines. Quod ipsuro Clavius simili modo infert. Corn* 
«nandinus p oiixius, a^rc légitime dedilok*' Ffleiderer. L e» 
JJ. IL 12. 
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nXéifçm^ Tf]^ BT ijX'^^ .V 4^* ^h^ ^'^^ ètnlp ws iy 

BJ nçêç r»/V JA oviv)S ^ FE 9iç6ç r^y EA. . 

'Ens^ev'i-dvimtv fàç^ ai BE, F/t. 

''Jaov drj èari tû BJE TQiyi^vov tw FJE Tçtydvm, 

' étï yccQ 'tfjs aVT^g fitiuêvis io^t '^ijs ^E %aê iv taig. 

av^iûQ nttQaXk^koiQ %aîs JE, BF. 'AkXo âé zi vi 

AAE T^i'yiovoy Ta âh ïaa nQ»ç rà amo n^ov «wôv 

^Bi Xoyov^ êèviv aqa cis w BJE, TQiy(ai>ov n^og w 

AJE tqiyiûvov ovvwg to FJÉ rglyatrov ^çog ro 

A JE TQi'y^'yov. ^AiX vis /*«^ '^o BJE Tçlyo^VOV 

0ç6g TÔ A JE ovTws Q] BJ nqos% l'^v JA' "Onà yÙQ 

G Us. -S» £a> quae Obs. 4»-ad iuitit^n dicta sunt^ coin- 
plectijoiiir Lemmata £Jem. libro X. vulgo insertâ, nenipe ante 
X. 25. X. 52c Lf mm. 2. ante X. 54. et Lemm. 5« ^nte X. 54. 
Pfleiderer 1. c. j. 15. ' 

Obs. 6. Pev dediictionem ad împossîbile •imilem eî^ 
quae demonstrandis I. 59. I. 40. adliibetur, facile demonnraii- 
tiir VI Prop. 1. et' Obs. 2. et Ob«. 4. convei'safi : nemp^ tri- 
angiila 'et paLalJelograninia , ^uae sunt inter se^ ut bases, ae- 
qiiales liabere altitudities , vel eaiidem ; et ^iia^ sunt inter se, 
lit altitiidineLS, aeqiitles habere bases ^ si unam et eandem non 
kabeant. Cf. Pûeiderer. 1. c. $. 14. ClaviuS| aUique» 

P R O P O S I T I O II. 

Obs. 1.. In Prop» 2. sumitui*^ rectam , quae basi triati* 
gali p^raUeJa dS^^itur, necessarîo convenive cum reliques ui- 
• «nguli , latei'ibua ipsis aut producUs , quod quidem ueceseaiio^ 
.fioi'i patet ex I. %9. Cor. 5. Cf. Pfleiderer. U c. J. 15. r 

O bs. j2. flx VI. Prop. 2. quod nempe sit BJ.JA^ssTBi 
•J?^, sequitur etiam > esse inverse JAiB^rs^JEAiTE (Prop. 
B in Exciusu ad Libc V. Elem.) et componendo (V, 18.>^0 : . 

C^^^'^^^'C^f}» *' *^^**"'* (VI. 16.) BjtrM^jA:£Jt 
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TmnguU enim ARF uni iaterum BF pdraUela di». 
catûf JE\ dico esse vl% BJ ad JA îu FE Jàd^^A* 

liuîgantur enim BE y P-^- 

Aequale îgitur est trlangulum S JE triangtllo F JE 
(I. 37.)» in eadem enim ba$i sunt JE et intra easdem 
parallelas JE 9 BF. Aliud autem qaoddam triangu- 
iumest A JE y aequalia vero ad idem eandéin babe.it 
ratiouem (V' 7.); est igitur nt triangutum JS^^lË ad 
triangulum A JE 9 ita triangulum F JE ad triangulum 
A JE. Sed ut triangulum J5z/E âd A JE ita jB^ ad 
AA '^ nam cum sub eadem altitudine tkit^ nempe ^ub 

cr JB:uir^JJ:j4E^=JiJ:Er, Cf. Pfleideter; 1. c. JJ. 16i 
17. 22. » • - ■ 

Obs. 3. Paiiter earum propositionum omnium ^ quao 
Obs. 2. continentur, conversae eodem mocio locum liab«nty 
ac in pai'tç altéra VI. Piop. 2. Con-vreusa partis |i(i-iom d«- 

monstrattir. Nempe ex suppositiooilms AB i ( . ^j^asA Ft 

C vr j dividende (V> 17.)> pariterque ex auppositione BJi FM 

^==JA:EA alterne (V.16.) consequitur, esse BJiJAssJ^BiEA^ 
unde ex parte altéra V* Prop. 2. consequitur, omnibus his ea- 
sibas ^se rectam JE parallelam basi. Cf. Pâeiderer» 1. c« 
55.20.21.22. 

Obs. 4. Quae in VI. Prop. 2. similiterque ea} .quae in 
Obs. 2. et 3. continentur, pariter locum habent, si recta JB 
ita ducatur (Fig. 339. 340.) , ut non, ipsis trianguli ABF latfl^ 
ri bus, sed sahim iis Ve' ultra verticem Ai vçl ultra hMÏn Bt 
productis occurrat, quod Facile eodem modo probatur. Cf* 
P£eiderer. I. c. jj. -23. 24. Unde et Rob. Simson. et Playv 
fair. rem ita enmieiant : si uni laterom trianguli parallèle quae- 
dam recta linea ducta fuerit , prbportionaliter secabit reliqua' 
trian^uli latera, yel latera. produçta: et, si latera trianguli, rel 
latera produçta pvpportionaliter secta fuerint, quae éectiones 
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rè otf/ro tf^fi* ovto^ ti^ dno wù E hà ^v AB nd-^ 
&svo9f dyofiipfjv , nços aXXfjXd bîviv we ctl pdaêtç. 
Aid %d ctvrd drj eSg to F JE Tçiymfov tvqôs to A JE 
ovTmg 1] TE nços, t'^v EA' luû 'tog «ça 97 BA nçoç 
%vjf¥' JA WTwg 17 FE TtQog T7JV ÈA. 

*AXXd âfj' al tov ABP rQiywvov nXèVQal rxl AB, 
AT dvdXofofi TeT/jMja&œaàp xard rd J, E ûfjin^îa, 
wg ij BJ ftçog T'^P A A ovTwg ij TE, nçog tr^v EA, 
mï h^Bisiyijd'io 12 JE* Xiyia on naçdXXfjXog èariv 17 

. JE v'S BT. 

7\Sif ydç avTWV xaraoKevua&êwwi^ , inei èariv-mg 
rj BJ nqog Trjv JA ovtœg 1^ TE ngig ti^y EA, 
dXX* wg fjàv ç BJ nçog T'fjy JA omœg rà BJE tç/- 
ytovov nQog To AJE TçlymvoVf mg âh TE nQog ti^v 

; EA ovtmg to TJE Tçlytovov nçog tS AJE rçlym- 
Vor* nm dg dça t6 BJE %QiY(avov nqàg rà AJE tç/- 
ywvop ovrmg ro TJE Tçlyayyôr yrçdff to' AJE tç/- 
fn^op. ^Enariqov dça t(Sp BJE, TJE vQiywvmp 
nçSg ro AJE vQiywvor toV owîtoV ^x^i Xoyov. "laov 
âça i&à To BJE rQiyiavov tcî TJE TQiydvoi* xài 

' côniungit reçu lînea reliquo trianguli lateri parallela erit» Dm* 
nia, ètiam ea, qiiae in observatiombus 2— â dicta suiu/ sic 
etiam licet cohiplecti : quae ab cruribus eiusdem anguli, vel 
tittoruin angulorum ad vevdcem oppositoruni per diras rectas 
paiallelai tam verticem inter et alteram earum , quam ipsat 
Inter patallelas abscinduntur tegmenta, sic proportionalla suiit, 
ut y quam ratiotaenfi mutuo habent duo segmenta uniits cruris, 
éandèin invioem liabeant duo segmenta homologa , seu simi- 
ISéër' tita cruris altetius ; et ut siugula unius cruris segmenta 
ad segmenta ' hôniolôga eruris alteiius sint in eadem ratione. > 
Vicissim pai'aIM<te sunt rectac, quae ab cruribus eiu<deni ân« 
gûli^ Tel duoi'uin aiigulohim ad v'drticem oppodtorumi seg> 
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perpendicukrl ab JB ad AB ducta, înter se sunt ut 
bases (Vï. 1.). Ex eadem ratione ut triangulum F JE 
ad A JE îta TE ad Ed\ ut igltut S J ad ^/^ itâ 
Jlfi s«l iS^ (V. 11.)- 

Sed trianguU ABF latera AB 9 ^P proportîona. 
liter aecU sint ib punctis ^^^ £r ut BJ^d JA ita 
JTë ad jE?:/df 9 et iuàgantur i^£; dico parallelam esse 
AE ipsi BF. , 

^ , '- ' • 

lisdem ehim constructisy quonîam «st ut BJ âd 
^^ iU^ JE ad EAj sed ut JSz/ ad JA ita trian- 
gulum BJE ad triangulum AJE^ ut FJS vero î^d 
JS^ ita triangulum F JE ad triangulum ^z:/fî (VI. 1.) J . 
erit (V. 11.) ut triangulum jSz/jB ad triangulum A JE 
it^ triangulum F JE ad triangulum A JE. Utmmqiie 
igîtur triangulorum BJEf FJE^àà trisaigalvan'AJE 
eandem habet rationenu Âequale igitur è^t, (V. 9.> 
triangulum BJE trïangulo F JE 9 et sunt super eadem 
bas! JE* Aequalia autem triangulà 3^per eadem basi 

, ■ , ' ' ■ . • \ 

niehu alterutro ordine iadicato proportipn^lia ?\>$tinàwau Cf. 

Ffleiderer. 1. c. $. 25. JDenique observai! potest, similet pro* 

poTtione» locum habere» si noa duae tantum,' sed plureib 1»- 

'Ctae parallelae a criuibus anguli» vel duorum angutoram ad 

verticem oppositorum segmenta abscindant, et vice versa. Cf. . 

Tacquet. VI. 2. Cor. 1. 

Obs. 5. Fatiter duas roctas non contigHas, duabus in- 
tercepus parallelis, paiiter ab t^rtia bis pàrallela propoptiotui- 
liter seoari, et vicissim, facile probatur, et ad segmenta etiam 
pliuibusy quam tribus re6tis intet se parallelis absoissâ extenâi 
*^.potesc. Cf. Pfleiderçr. 1. jc. $$% 29. 30; 31. et, qnae ibi eiun- 
4tu: , demonsti^tiones Euclidii in VI. 10c et Xf« 17. «dhibitté. 
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• fiava, im t^îs avr^^g pdaetog 6v%a, xal èp -raïg awaïg 
mxçaXXi^kotg iavîv. JlaQaXXfjXog ic^çcf èarïv fj 4E %y 
Br. Edv (ÎQa f^iydrov, «ai id êèy$» 

n p o T A :s I S y. 

'*JEdv TQiyti^ov ywricù âix» «^t^^r ^ âh vé/tipowic^ 
Hfjv y(apiav avS-sta téfÂVy xai t?/^ ^miv „ va vijg fia- 
CBmg T/ii'^fiaTa TO'^ at/VoV é%sc Xoyov iaîg XoimAig tùv 
T^iyfjivov nXevçaîg' naï Idv %d Dijg fiaGetag vf^iTj/LioiTa 
mv amov êitjXôyov iaîg Xptnaîg tov Tçiydvov TtXeV" 
çàîg, ^ «Vto T7]g KOQvq)fjg inï tr^v rofiTJp iTn^evyvv- 

PRO P O S IT I o m. 
Propositio jiaec valet de triangulis aequicruris paviter ac 
. non aequicruris. Et de aequicruris <)uid«ni pars prior pro^<>- 
ftitionis iam ex I. 4. pars posterior e>c I. 8. patét. Ct I. 26. 
Cor. 1. 2 Quod triajiguk npn aequicrura attxnet, illud ante 
omiiia f^iicile^ostendetur,. rectam,. quae angulum ad yeiticenl 
bifariam secat, basin ad angulos obliques (in aequicruris an- 
gulj iîunt récti) et in paites inaequales secare , sic, ut minus* 
segmentuin adiàceat cruri minori, àtque is angulus acutus sit;» 
iquî cruri minori opponitur. Nempe, si (Fig. 342.) u^P>^J5, 
et ^J fngulum BAT bifariam dividit, ob angulum B'^JT 
(T. 18.), sunt anguli ff-^jAB^r^jAr ^ îdeoque (I. 32.) 
AJIT^AJB. Et, ab AT abscissa AE=:ÂB y et juncta recta 
ABj sunt (1. 4.)yi?.=^B,'et ang. AEJ^ABA» Quare, pro* 
ducta'^B versus Z, est ang. y/BZ^r^^r <I. 13.). At ABZ 
>r (ï. 16.), ergo ^Ef> T, ideoque JT^JE (I. 19.J i. e. 
Ar>J^. Pfleiderer. 1. c. Jj. 52. 33. 

. Obs. î?.. Quac igituç trianguli non aequicruri bàsin J3T* 
lyafaîriahi secat ex vertice triai^guli A ducta recta AH in Iiuius 
segmentiim J F mcïàïty proinde in inaequales dividi£angulii^ni' 
ad i.yçlticem BAF., sic, ut maior sit angulus BAH, qui mi* 
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coiistituta et intru easd^m paralklas atint (L 29«). Pa- 
rallela igitùr ^st /Œ ipai BT. Si igitur trianguU etc. 



PROPOSITIO III. (Fig. 341.). . 
Sî trianguli angnius bifariam secetur^ secans anteni 
angulum recta secet et basîn; segmenta ba^s.eandem 
babebùnt rationem quam relique triàoguli latera; et si 
segmenta basis eandenv habéant rationera quam reliqua 
triafiguii latera^ réct^ a vertice ad sectionem ducta \À* 
farlam secat triangtdi angulum. f ^ 

noti cvuii AB adiacet: eademqu^ AR obliqua est basiy,ob an- 
gulum AHr> obtoso Ajr^ et AHB< ^«uo AJB (L 16.), , 
quae poiterior pars etiam . ex I. 25. coiisequi|:ur. Cf. PAeidé* 
rer. 1. c. Jj. 34. 35. • 

Obs. 3. In denionstratione VI. Prop. 3«, quae complet 
ea, quae Obs. 1. 2. dicta sunç» ostendendum est ante omnia, 
rectain'ri^ (Fig, 341.) convenir» cum producta^^, qaod fo- 
cile ope.I. 29. Cor. 3. £et, vel simili modo, quo in demoh- - 
' stratione VI. 4. - res ad I. Ax, 11. vel I. Post. 5, reddcitur* 
Potcrat autem constructio etiam ita abiolvi, m a producta JB^ 
absctndei^etur segmentum AEz^zAF ^ ubi tum facile ex parte 
postenore VI. Prop. 2. ostenderetur^ iunctam Tj^ parsllelam 
eszQ rectae JE, Et forte liaec ipsa applicatio partis pôsterioris 
yi' 2. indicaverity *hanc eonstructipnem ^ et^ quae inde fluit, 
demonsti'utionem genuinam potius esse, quam quae nune in 
elemeutis exstant, quae^ nisi suppleantur^ quae initio huiua 
observationis diximus, q^odammodo manca videri possitè Cf* 
Pfteiâerer. 1. c. $J. 37-40. 

Obs. 4. Rectae AZy BB ^ FE (Fig. 343.) bifariam sé- 
cantes angulos cuiuslibet trianguli» et ad latera usque oppo* 
sûa prodnctae» ita se mutuo in ptiUcto sectionis càmm^i A 
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Bj^r y(o^ia Sij[a viti rijs Aé êvd-emg* Xéym ôVe iavlp 
wg 1^ BJ TiQos t'tjp jr omwg ^ SA nçog Tiyr AF. 

"JE^jf^w yàç âid \toû F ny à A 7iaçdXX7]Xog iq FE, 
%aï âiax^^laa i] BA av/iiTimTévio a/ùxfj ii(x^à to E» 

Kaï ineï eîg mxQaXXijXovè Tclg AJy EF svd-éi» 
Mneaav. ^ AF , y àça vno AFE.ymPia ï<nj ityd ry 
mè^FAJé *AXX' i^ vno FA^i Ty vnù BAA vnô^ 
mei^pai ïo^' acà i} vnè BAJ dça tj/ vtzq AFE iKPctv 
firç. UaXiv , inel elg naçixXX^Xovg %âg AJ, EF ev- 
t&éia ipmeaev fj BAE, i^ èxTog yœvia ^ vno BAA 
h^ èfnt Ty ivTog ry 'ôno AEF. 'Eâsl^^ âh xcti ^ 

(Obs. 2. ad ,IV. 4. Cf. Pfleidercr. jj. 41. 42.) dividunt, ut 
coiuftHbet begmehtum adiacens angulo trianguli^ sit ad éiu3 seg- 
nieiltuni tdiacens lateri opposiio trianguli» ut sumnia laten^zn 
triaiiguli ooxnpi'eheadentiux^ illiim angulum ^st ad Ii^tus^ hoc 
ei opposi^um ; tota autem recta sit ad segmentum ipsi^s adk 

iacena f Y'S' ) triangiili , uti perimeter vtrianguli pst ad 

(summam latemm circa kunc ansuloinX -kt^^^. ^^ m n 

•*"-*'*'*=Wr:/!2^, ob a4. AVJ^s^rjJ 
s=:uiÈ+Ar.Br (Y. 12.) 

H hmc AZi(^^^r^JiB+4r+BTi (f^^"^^^ (VT* 18.). 

Eodem^ue modo ostonditur, esse « 

BniBJi/in=:AB'^BF+AriAÉ^ÈriAr 
rSiFJi ji^Jr-hBF'hAB : AF-^BP: AB. 
'Nominatizn itaque in trîangulo aequilateto suiii 

AZiAJiAZ\ 

BBiBAiAff\=^*ii2iU 

IB'rjiJB) 

Pfleidçwt. 1. fe. Jj. 43. 44. 
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Sît' tnangiijuin ABF ^ et, s^petur ângt^os BAT 
hifariam ab îpsa A/î recta ; dico es«6 ut J?ii/ ad JF 
iu B^ ad 4r. 

Ducatur enim per F ipsi JA parallela FE (!• 3l.)> 
et productif Jî^ conveniat cum ipsa it^ JE* -* • 

£t quoniam in parallelas AJ9 £P recta ilicidit AFf 
ergo angulus ^/*jB aequalis est angulo* P^^ (I. 2!:V), 
Sed FAJ ipsi BA^d ponitur aequalis; ergo et BAJ 
ipsi AFE est aequalis. Rursus , quoniam in paralle- 
las AJj EF reçu incidit BAE9 angulua exterior BAà 
aequalis est interiori AEF (I. 29.). Ostensus auteni 
est et AFE .ipsi BAJ aequalis ; ergo angulus AFE 

y 

O b t. 5. Vicisskn , si recta JZ trianguli perimetro ter* 
sninata, et aliquem Wus angulum bifaHam ^ividens ita seca* 
tarin puncto Jy ut sit jiJi^Z=zjiB+ATiBr\ caetedie' <Stiam 
reçue per punctum hiiius sectionis J ex verdoibus tngulomm 
trianguli ductae bifariam hos angolos divident* Non enim bi^ 
fariam dividant angulos B^ F rectae Bj y /!</» 3ed BB^^TB 
XObs. 2. ad IV. 4.): itaque iToret (Obi. 40 JiBi9Z^=:zBA^m 
AFiBr (Obs. 4.): ideoque AB.BZz=:zAJiJZ (V. 11.), AZx 
BZ^s^ZxàZ (I. 18.) et BZ=JZ (V. 9.) contra I. Ax. 9 
Simili modo entwciantur , et Tel immédiate aimiliter démon- 
strantur» vel ad proxime -praecedemem casum ope Y. 17. rc* 
ducnntur convenae reliquarmn partiàm Obs* 4. Pfleiderer. !• 
c. $f. 45. 46. ' î 

Obs. 6. Quodsi iam recta ducatur , quae bifariam diri- 

dat angulum exteriorem ad verticem trianguli> recta ita du^ta 

1^ in triangulo aequicruro ABT Ç^i^ «^^4.) parallela eiit baai 

ZAB B-^r 
BFi Nam, quum ex supp. angulus ZAQ=^ABssi ^ '^tî 

CI. 32.) s=J&=:r,(I. 5é), adeoque 9A parallela reçue BF 
(I. 27.)* Et conversa quoque, nempey si BA parallela sit re* 
ctae j^, fore angulum ZAB ad BA bisectum, ope I. 29. et 
I» 5. £icile ostendetur. 2) In triangulo autem non aequicruro 
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févià tyvni AEF iavïp ïa^* tS^^s ical ^Xbvqû ^ 
AE nUvçéi Ty AF ioili/ ïofj. Kccl èneï TQiyùivoy 
cotr SFE yiaçà fjUav t(Sp nXsvQâv t^p ET '^Kxai rj 
AJ' ai^dXoyop âça iariv œ^ rj. BJ tiqoq t^v JF ov- 
v(a^ 17 BA nçog Tf]v AE. "Iot] âk ç AE ry AF* 
mç ttQa ij BJ Ttçog ttjv JF omiag 7/ BA nços xr^v 

aP. < 

'AXXà Sfj ioTo) nSg ^ BJ nçog rijv //F ovzws 1^ - 
SA Ttçog %i^v AF, Kal kie^evy&o) r] AJ* Xiyw ovi 
iiy)x T^ft4p;ai y vno BAF yiavia vno xijg AJ eiî- 

Tmv yàq avrdSp xataoxevaaS'ivTwv , iueî èariv ms 
^ BJ TiQog T^jv JF omiag ^* BA nçog rijv AF^, 
vXk^ xai o?ff îy BJ nçog %i^v JF ovi;(iigèG%ïv tJ BA 
nQog T^V AE' Tçiycorov yàç rov BFE ifmçd fiiav 
vwv T^Xevçwv Ti]V EF yxzai îj AJ* tcuI œg ciça ^ BA 

-(Fig. 345.) , si angulus exterior ZAB bi^ecetui* recta u^B, h^ec 
îpta re'ctâ cam basi £r product^ a4 eam partem» ad quam est 
crut miaus uiB, conciirret in pjuucto aliquo ^. Nam , ^q^uuipi 
«ngultts ZABsMJT^jâBr (J. 32.), at u4£r>r.(I. 18,) erit 

ZJÉ<ijÈr, adeoqu^ e^fiz=-^<^5r, et êAB-^-ABB: 

<ABr^'ABR<2 vécu (I. 13.) undo BA y BH ûk hac parte 
concurrent (U Post. 5.). Pfleideier. Jj. il. 48, 

-Obs» 7i Recta A9f quae angulum externam ZAB uian- 
guli non aequicruri bisecat> cunt basi ad partem cruris mino- 
YiS* proJucSm concuiTct (Obs. 6.) et ita quidem, ot segmenta 
in ipaa inCev punctum hoc concursus et terminos basis abscissa 
BJfff PÊt eatfdèm liabueânt ratioiiem, quanT triangnli cruraB^,. 
T-r^quibui adiacont. Abscindatùr eniàfi ah AF recta AE==AB^ 
et iungatùr BE, eritque angulus ZAB^ABE^AEB (I. 32.) 
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ipsî j4Er est aequalis ; quare et latus ^JE lateri j^F 
est a«qtïai« (I. 6.). Et quoniam uni laierum trianguli 
BFË nehipe JBJT parallçla ductà est j4J; erit (VI. 2.) 
ut B^ ad Jl^ ita 5^ ad ^JË. Aequalis autem est 
JE ipsi JF; ut îgitui: 5J ad ^P ita i?^ ad ^r. 



Sed sit m BJ ad JfP ita Bj4 ad ^P; et îupgatnr 
AJ; dko bîfariam rectum esse anguium Bj4F ab ^^ 
recta* s 

Iisdem enim constmctia , quotii am est ut BJ sid 
JF ita BA ad Jï , sed et ut B^ ad ^r ita est BJ 
ad AE (Vï. 2.); trianguli ciiim BFE uni jlateri EF 
parallèla ducta "est AJi erit igitur BA ad ^jT ita BA 
ad j/^£; aequalia igitur AF ipsi ^£ (V. 9.); quare 

2 "^ ^ JJBE^ et ÀH p«* 

rallela rectac BE (Iv 27.)» adeoquc BHirH=-AErAr (Obs. 
2. ad Vr. 2.) =ABiJ[r (V. lt> Vicissim, si aB^: r^==5 
^.^ : .<^, ' iuiicta ^^ anguium ^^17 l)i8ecabit>i Rursus enîni, . 
facta AE=AB^ iunctaquc BÈ, erit BH: rW^AEiAF (V^ 
11.), adeoque rectae AH^ BÉ parallelae (VI. 2. Obs. 3.), 
proiadc angiilas 9ABz=^^BE (I. 29.), et ZA9=AE3 (L 
29.), adepque, ob ABEz=^A'EB Çl, 5.)» eiiam 0AB=^ZAÔi=s 

ZAB 

2 . Cf. Pfleiderer. 1. c. $. 48. 

Obs. 8. Potei^at' autem lub^ri, ut >hecta BJff rectae u^& 
pâtalidà agatiir , et den^onatratio eodeni modo absoivi ac in 
lextu elementorum VI. 3., atque bac^iatione rem efJQciiint 
Rob. Simson. in^Propf A. postVI« 3. insena, quae idem enuu- 
ciat, quod praeced.ens Obs. 7., ac Playfair. £t Simson. qui. 
littclid. Elément. P. U. M 



Digitized 



by Google 



178 ' - ELKÎWF. NTOKUfl 

nQoç; Tfjif AT ovtwç i^ BA tiqoq trjv AÊ* ht] aça 
' Tj AT tij AEy (jiçTs Ticcï ywvla 97 vno AEF yiovla 
%ij vno AFÈ icrlv ïar^, *AX^ 17 iiïv vno AEF vg 
invos T^ V7V0 BAJ ïarj, 4 <^i >^ai V '^^ AFE ry 
ivaXXàS Tfj ^nù TAA iarlv îai]' uul ^ vno BAA âqa 
tij vno TAJ Imiv ïgt]. 'H dça vnà BAF ytavla 
Sijia %éTfM]%ai Vno t'^s Aà sv&eias. 'Eàv aça rgie- 
ydvov xal t» é^ijç. ^ 

n P T A S I 2 J. 

Tdiy laoywviœv VQiyiaviJDV dvdXoyov eioiv al yriev- 
çal al nsQÏ vàg îoae yiavlas , xur ôfiôXoyot ai vnà 
Tas îoag yiûvlaQ vnoTeiyovaac nXeVQaL , 

Û€m monet : . ^^casus secundus , qui habctui* in Pirop. À ^ pari- 
,teL* iitilif ac primus, tettiae propositiotii additus est^ videlicet 
if, quo anguluf trianguli exterior bifariam secatur recta linea. 
Demonstratio eius simillima est demonstratioiii primi^casus, et 
" ob hano forsam causam tuAi ea, tum enunciario casus, omisaa 
tst ab imperitô quodam editore. Pappns certe hac tanquam 
propotitione elementari (simu] cum ipsa VJ. 3.) utitur ia 
yil. Prop. 39. Collect. Matbem/* Utramque etiam proposi- 
tion^m» nempe VI. 3. et alteram ei similem Obs. 7. allatam 
uno enuociato coniplecti licet, quod et Playfair. notât. Cf. 
PAeiderer. 1. c. $$. 49. 50. 

Obs. 9. Quodsi simul atigulus tiianguli non aeqiâcruri 
Bj^r (Fig. 346.) reçu jiJ^ et anguli externi Bj^Z recta B9 bi- 
>secetar, angulus JAB^ quem rectae AJ^ AB ef£ciunt, rectus 
•rit. Nam, quum BAZ-^BAr==2 Rect. (I. 13. crit &AJ==. 

(BAZ BAT \- ^ ,. , .^ . T.„ .. , 

^ ■ ! ■ ^. = 1 Recto. .Quodsi super eadem basi BT altua 

triangulum aBF constitutum sit , cuius crura eandem inter se 
rationem habent, quam crura trianguli ABF ^ ita , ut sit aB t 
arsszABiAFf et bisecetur etiam Luius trianguli angulus'ad ver- 
ticem J9a/\et qui ei deinceps est, ÇteB^ rectae hos angulos bitecan- 
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et anguliis j4Er anguïo jérjS est aequaîis (ï. 5.) Sed- 
^Ef exteriori Bj^J aeqixalis (l. 29.) ; y^VH vero al- 
terno FjiJ e«t aeqtialîs ; ^ angulus !B^^ igitur anguïo 
TAJ €Sl aequalîs. Itaque angiilus BAV bîFariam se* 
ctus €st db ^2/ recta» Si igitur trianguli etc. 



P R O PO S I T r O IV, (Fig- 3^47.) 

Àequiangulorum triangulonim proportionalia sutit la- 
tera circa aeqitales angiilos; et homologa> quae aequa* 
les ^Dgulos subtendunty latera. 

tes ad -eadem puncta Jf, H baseos ipsiui et productae vergent, 
ad quae rectae AJ^ AB^ quae angulos BÂV^ 2AJ bifanam 
teoanu Si «uim fieri potest, recta v. c., quae angulum BaV 
bifariam «ecat, secet basin in puncto AT, quod a J diversum^ 
ait, eritque €x VI. 3. BK\TK=.ëa\Ta=^BA\rA (supp.) ' 
z==B^x TA (VI. 3.) , adeoque eiit BP-, rKt=:iBrx TJ (V. 18.), 
et VK^^rj (V% 9.), quod est absurdum. £t eodem modo 
ifes de recta, quae angulum i^aB bifariafn secat, probatur. 

O b s. 10^ Quum rectae Ha , Aa pariter inter te rectum 
angalam efficlant, idemque obtineat in omnibus triangulis non . 
aequiéruris auper eadem basi 9T coostitutis, quorum entra 
'^«andem inter se rationem babent, vertices omnium eius'roodi, 
triangulorum^ eiunt in semicirculo super HA deacripto , sive 
iste semicirculus erit locus geometiicus verticum omnium tri- 
anguloruxn , quorum basis est BT^ et quorum crura eandem 
ioter se rationem babei^t , qîiam babet AB ad AT (III. 31. 
Cor. 2.). Cf. Apollon. Loc. Plan. II. Loc. 2. De triaugulis 
aequicruris vide L 26r Cor. 6. 

Obs. IK Quum sit (Obs. 7.) BHiTHtszzABiAT vel 
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tyipvva. %7jV filv vno BAT ymviof t^ vno FJEf jfjV 
âh vno ATB ry vno JEF , naï «Vi Ti?V vno ABT 
%fj vno JFE-^ Uffa oTi Tôip ABF, JFE Tqiytivfav 
dvâ'koyov eioiv al nk^VQuï al neqï %dg ïaasyiaviae, 
vtaï ofioXoyqi at vno T<iô Yoccg y<avlaQ vnoteivovGai 
nleVgat. , ^ , 

Kelq^fo yàç ifi evS'eiaç 17 BF %ij FE. Éal inel 
ai vno ABF, AFB yeavlai ôvo OQd^dv iXioGOvis fic- 
Giv y ïafi 9h 'tj ino AFB Tjf vn^ JEF , al açt» vno 
ABF, JEF âvo oQ^wv èXdaaovig eioiv cû BA, EA 
aça ix^aXXoncevai ovjÂrneoovviai. ^EnfisfiXrjo^muav p 
%al ov/inintéioiGap xaT« va Z* ^ * . 

erunt bannonke continue propoitionales. Cf* dicta ad Libr. 
V. Defin. 8, Et conversa quoque facile dcmonstrabitiir, nenipe^ 
' si sit HBvHTdz^BJirjy ioxe ttïnm jiBiAF^z^BJi F J= 
HB^.IIf, et v^ctam jtj angulum Buir pariterque rectani JH 
anguliim Z^H bisecare. 

PROPOSltlOîV. 

O b 8. i* Ti'iangula, qualia in liac propositione occuiTukity 
Tel (T. 3Z Cor. 3.) quorum duo salt^m anguli unius duobus 
alleî-iuSy singuli singulis aequales sunt, iuxta VJ. £)ef 1. si- 
hiilia dicUntur. Propositiones itaque IV. 3. et TV. 3. doçenc 
circulo dato iHscribere et circumscribere triangulura simite 
dato. Cf. l^ûeiderer, J. ç. $$• 54. 59. Quum autem iu trian- 
gulis in bac propositione occun'entibus latera^ quae angulos 
aequales ' subtendunt , bomologa dicuntur, id ex V. Dcf. 12« 
dicere ^ult, esse ABi BFz^jri TB, et B F : u4 T^lPE : JE , 
et ABi AFz=JFiJE,^m\àc et alterne sequitur, ABiJF^* 
BFirE=:AP:JB\ vel , quam rationem babeant dùo duotum 
trianguloruni- aequiangulorum latera, aequalibus angulit, op- 
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\ ' . ^ ' . 

Sint aequiangola triangula jiBFf JFJBf âequalem 
habeotia angulum RAF angtilo FJEp angulum vero 
jiFB angulo JEFj et praeterea angulum jiBF an- 
.gulo JFE; dico triaoguiornm ABF » JFE propor- 
tionalia esse latera curca aequales angulos ; et homo- 
loga, quae aequalea angulos subtendunt^ latera. 

Fonatur enîm BF in directum ipsi FE Et quo- 
niam anguli ABF ^ AFB daobus rectis mmores sunt 
(I. n»)f aequalis autem AFB ipsi JEFj anguli igi- 
tur ABF , JEF dnobus rectis minores sunt; rectae 
igitur BAf EJ productae convenient (L Fost. 5.)* 
Froducantur, et conveniant in Z- 

posita, eandtm babere bina illorum reliqua latera aequ^bua 
aogulis opposita» et (V. 12.) ^erimetros^utriusque trianguli 
Cf. PEeiderer. 1. c. jj. 51. 52. 

Obs. 2. Recta, quae in criangulo parallela dudtur uni 
eius laterîy abscindic (I. 39>) triangulum aihiile \toti (Pflei- 
derer. 1. c, $. 60. Claviut VI. Cor. 4. alii. ). Recta haec 
se babet ad latus trianguli , cui est parallela , uti segmentum 
alterutâus reliquorum nianguli latemm ipsam inter et verii. 
cem anguli oppositi coixlprebensum est ad boc latus (PAeiderèr* 
1« cV $• 61.)* Eadem per rectas ex vertice tiianguli opposito 
ductas in eadem ratione secatnc , ac basis trianguli , seu latus 
eius, cui est parallela (PAeiderer. 1. c. $• 62* Clavius'pi Scbol. 
ad IV. 'SI. Tbeor. 0.). Quod idem valet, si recta trianguli la- 
teri parallela secat eius reliqua latera producta (Pfleiderer. 1. c 
* 'j. 65. sq.). Denique , si trianguli alicuiùs lateri plures rectae 
parallelae 4wcuntur, quae cum reliquis lateribus trianguli cota- 
veniunt, crunt bae omnes inter se, ut bomologa crUra trian- ' 
gulorum a par^Ielis his abscissorunu 

Obs. 3. Praemissa IV. 4. Prop., quae non pcndet a VT. t^. Ta 
cile etiam VI. 3. et quae ei adiectn fuit similis propo-sitir- V?.? 
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Kai èneï ïor^ Icriv ^ vno JTE ytorla t^ vno^ 
ABr, nàçdikhiXoQ aça ,èa3^lv fj BZ trjrj. i/oAi^^ 
hteï ht] iariv fj vtio jiFB i^ij vno JET , yrapaAAfly— 
AoV èfsniv fj Ar T0 '7jE* naçaXkTjXoy^a/niLKyp aça èari to 
ZJrj^ ïafj âça ri fihv ZA <tij JF, f (^« AF %y ZJ. 
Kai tnei TQéydf^ov tov ZBEnu^à jtUav tAv fiïéVQ^v t^v 
^ ZE ij'Avai r] A F, eariv clça (fis /J^ BA nçog Tfjv AZ 
ijmt)^ 7] BF 71Q0S yTJV FE. ^larj âh fj AZ %fj FA* 
wg cIqcc fj BA 7(çôs Tfjv F 4 ovnas ^ BF nços i^ijV 
FÉf mï ivaUàè (lis ^' AB nçoç r^ff BF QVT(as rj 
JF TTQog T^v FE. ndhv , ineï naQdlXîjXos icriy 
ri FJ T// BZ, B(STif^ aça ok 7/ BF ttços tiçv FE 
ovTtos ^ ZJ yr^oV Tfjv JE. "lafj ai i^ ZJ Tjj AF\ 
dSs cIqk 1^ BF ftQàg Tijv FE oik(Bs fj AF tvqos Tfjv 
EJy èvaXXù^ clça vis' 'ij BF nçog Tfjv FA ovTtiig if 

Obs. 7. ita probarx potest. Si rocta J^^ (Fig. 348.) bîfariam dividat 
aiigulum Byér triangoli non aequicruri AÉV^ erit j^B: JFsssz 
BJ : iV. Demittantur eiiim ex Bf F in A4 perpendicula B^, 
rOr enint{jiie triangiila BAJ^ 104 aequiangiila , pariterquc 
tiiangula BAA^ VOA ^ unde erit BA\Ar^BAirO=.B4\r4 
CVI. 4.). lïa rem demonstrat Thoni. Simpson, (£!em. of 
Geom. IV, i 8.). Et similitcr res do recta, quae angulum ex- 
ternum bîfariam secat, demoiistr^tui', « 

Obs. 4. Si CFig. 349.) laiera BV^ AV trianguli ABV 
bifariam secantur per rectas A4^ BB .ex verticibus angnloriim 
oppositorum A, B dûctas ; recta qiioque TZ ex tertii anguli /* 
vercice ducta per pui^cLum sectionis G duarum A4f BE bifariam 
[ secat tertiiim tiianguli latus AB. Quippe. oh B4js^4rf BA^^Br^ 
utiumque triangulitm ABj^ BAB din^idiiim est trîanguli BAI^ 
(T. 38. vel VI. lOî igii:iu- triang. AB4^== trianj». B4Bf dèmtor 
que commimi triang. ABQ y erit triang. B4G'== triang. ABE^ . 
pariterque 2 triajig. B4Q:=^*X triang. AQE^ h. e. ob B4-4ry 
et ^^=Jïr, triang. rB,Qz=, tiiang. FQA (I. 38. vel. VI. 1.). 
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Et qponUm âe(]ualis est angulus JFE angolojéBrf 
parallela^'igitiir est BZ ipsi FJ (l. 28.). Rursus, quo- 
lûam aequalis est jiFB ipsi JEF j parallela est AF 
qïsi ZE't parallelogrammum igitur est Z^AFJ\ die» 
qu^Iis igitur ZA ipsi JF (I. 34.) , AF vero ipsi ^/t* 
Et quoniam uni laterum triariguli ZBE nempe ZjE 
ductH est parallela AF , est ut BA^ ad AZ ita BF 
^d F El- (VI. 2.). Aequalis autem AZ ipsi FJ\ ut 
igitur i^^ ad Jz/ itâ ^r ad T^ (V. 7.), et. alterne 
(V. 16.) ut ^fi ad Br ita JF ad rjB. Rursus, 
quûuian\ parallela est FJ ipsi BZ^ est igitur ut BF 
34 rjB ita Z^ ad JE (VI. 2.). Aequalis aut^m Z/J 
ipsi ^r; ut igitur BF ad T^ ita ^P ad JBJ'(V. 
7.), alterne igitur (V, lô.) ut B F ad FA ita PB ad 
JB4' Et quaniau) ostensum est, ut AB quidem ad 

^qVam triang? rSAniian^ TAlJ^^^''^ (VI. L). Ergo 
(V. !!•) ttiang. rB9 ; triang. /'JiZ-= triang. TBAi t^iang. FAZ^ 
et hinc (V. 14.) triang. rBZ^ triang. F^Z, ac (I. 38. conv.> 
pT;— yg. Cf, Pûeiderer. 1. c. $, 66, 

Obs. 5. Très reciae^ qiia« ek singuloriun tnanguli eu- 
iuscunque ABV angtdorum vorticibus A^ B^ V (Fig. 350.) 
ducuntur ad puncta 4^ By Z^ laterum oppositorum , ubi haoc 
bifariam dividuntur, ^a eodem intra triangulum pimcto se se- 
caQt, Duas ênim Ad t BB^ quae se in puncto Q sécant » tra- 
iiciat, si fierî potest, tertia TZ in punctis Ky H> Per puncta 
r% 9 agatur recta TBA* Cum haec bifariam secet latus AL 
in puQcto A y ubi ei^occunit (Obs. 4«), atque hoc non coin- 
cidere possit cum puncto Z (I. Post, 6.): foret AB bifariam 
secta in duobus punctis Zy A, quod fieri nequit (I. 9. I. 7. 
Ax.). Cf. Pfleiderer. 1. c. % 67. 

Obs. 6. Eaedem très recta è (Fig. 349.) iu se in puncto 
Gommuni ^ sécant, ut segmentum icuiuslibet iidiacens lateri 
tnanguli/ eiusdemqne segmentum adiacens vertici anguli op- 
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î ■ - • 

TE noos '^'rjv EJ. Kal èTiel èdsryd^ij'ijiç fikv ^j AB 
nQos tfjv BP ovvjaç 7} JP nços t^v FJS^ (us âh iq 
BF TiQog TiyV FA ot/Vwff t] FB ftQog tijv ÈJ' u»l 
âuaov ctoa ms ^ B^ "tiqos tjjv A F ovtcds y FA fiçoç 
f^v zdE» ZW a^a ioQyojvmv Kal toc é^fjs* 

n P/DTA SI S é, 

Edv Svo TQt'}fojVii vas nXevQdg dvdXoj^ov e^/f^; foo- 

v(p tiç al ofiôloyoi nXsvQccl vnoTeivovaiv, 

"EàTVD &V0 TQiymva %ii ABP , JEZ idg ivXsvçds 
dvdXbyov eyoviay wg /ithv Tijv AB UQog %7iv BP ovr, 
Tiog TTjv éEf vroog Tïjr EZ).ok d^h T7jv BPnQog itjv 
PA ovvwg Ti]v EZ 7[Q6g t^jV /^A, nal èri wg Tt^v BA 
TiQog Tr^v AF ovvoig %i)v EJ nqog ^^v AZ' Idyta on 
iooyiàviov l9%i To ABP %^iy(avov tw àEZ TQiyvivm^ 

positif ac tota recta sîut ivti 1:2:3; triangulnm vero in sex 
H'iatiguJa ae<]^iialia^ <}ividunt ; ad puiictum auteiïi sectionîs com* 
munis usqiie tatitiim ductae triaugiiliim dividunt in trift ae^ 
qiialiiu Nempo 1) ob BJ: jr=J^B: lîP^BZ: Jz (siip]^, et 
y. 5. Def.;, ^unt Jn et AU ^ JZ et ^r parallelae (VI. 2.).. 
Q.iare (I. 15. et I. 29.) iiianguLi j^E et ^©Jî, 4QZ et 49i^ 
sunt aeqiûaiigiila, adeoque JSi0A'=^ 

V 921 : ^r^àZ : AP :^Bdi BrJ ^^'- *' ^ ^^'^'^ =* 

lî2et J^:&AijAi=z0Bi9B:BEzz^eZi9riZr^ii1i^ (V. 
18.). V K^B/h=^lSA9E (Obs. 4; D«ni.) t=±Bjr^èRT (1. 

58.;ettliang. (^§^;^g)=©J»:9r (VI. t) ^1 :îi (nr. i.) 

ir.nn- iezB=:9rB=.^èjB ^^ ^ .^^,. eZB=:^0^B' 
«aquo *j^ZA=,0rAs=^9AE' *' ^^^^^ 0ZA=^9AE\ 

3) A^Br=^9 AT. (Obs. 4. bemO'et A®^^= (^^f^^ 
n. 38)«^d^J^ /nr. '}.\ Cr. Pfleiderer. 1. c. §. 68. / 
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BF ita jr, ad FE; ut- veto BF ad FA ita FB ad 
J&/J; et ex aequo igîtur (V. 2%.) ut EA ad ^JT ifcq 
J"//, ad JLE* Aequiangulorum îgitur etc. 



PROPOSITIO V. (Fig. 351.) 

Si duo trîangula btera proportionalia habaant, ae« 
quiangula erunt trîangula ; et àequales habebunt angu^ 
los 9 quos homolaga latera sdbtendunt. 

Sint duo trîangula ABF y JEZ latera proportion ' 
tionalia habentîa^ sitqué ut AB quidem ad BF ità 
AE ad EZy ut BF vero ad FA ita EZ ad Zà\ et 
adhuc ut BA ad AF ita EJ ad dZ \ dîco aequian- ' 
gulum esse trlanguluœ ABF trîaogulo AEZ% et ae- 
quales habere augulos» quos homaloga latera sobteu* 

Obs;. 7.. Cil m in triangulis aequilateri» rectM l>>fanam ^ 
dividentes an^^ os bifariam quoqiie seceiit latera opposita» et 
vicissim, (T. 4. I. S,} ; liqiiet ideutitas conclusionum (Obs. 4. 
ad VI. 3. et VI. 4. Obs. 6.) ad ipsa applicatarum. Eademqae 
per rectas A4 y BE y FZ in sex» per rectas A^ 9 BQ^ FQ in 
tiia uiangula siinilia et aequalia dividuntun Cf. Fileidcrer. 
1. c. $. 69. 

O b s. 8. Vieissixn » si recta A4 ab vertice aliquo urian- 
guli aà pi^actum, bîsectionis laterîs oppositi 4 ducta ita seca- 
tur in ^ y lit segmentuin ipsius. AB^ adiaceni veitici trîanguli 
duplum sit alterîus segmeuil 49 adiacentis lateri opposito trî- 
anguli; ceterae çtiam rectae per punctum B hitiuf sectiouis ex 
Terticibus trîanguli ductae bifaiiam latera iis opposiu sécant. 

Puctis nempè rectis BBE^ 4E, erunt triangula ^^^3^^^ 

(VI. 1.) igitur l^BAE=:aB4E. - Sed ob B/Î=2B^ (supp.) 
etiam £^BrE==Jil^B4E ÇSU 1.). Qaare ^B^J?«2!^B ri?. 
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vnojHrovai, t^ilpf fjàv vno ABF v^vno JEZy %'^v 
dh vno ^FA %y vno JSZJ, kccI ^u vfjv vno BAT 
^y vno EJZ% ' 

£vv€GTci%fa yèîç nços tç EZ evSsia, xal roîç 

nQOS OiVTfj efJ(Jf;BloiQ TOÏg E, Z y %y jtVeV VTIO ABP 

ymvioi ïaf} ly vno ZEH, %y âh vtvo BFA ig"^ y vno 
EZH* Xoiwfj aç« ^ 'ùnà ^AT KbiTty vy vito EHZ 
iariv (foTj^ 

'iQoydviov aççt; IotI to ABF tçiynavov Ttî EHZ 
^çtywvm' '$ïliy. ç^^a ABF ^ EHZ TQiydvmv «WAo^oV 
êiaiv iil nXevçul al ^eçï wg ïoag yioviag, xai ofio- 
Xoyoi «î vnp ràg ïaag ycor/aff nXevQm vnorslvovçai* 
icrrir c?^ wg 17 ÀB n^og vr^v BF ovTcog ^ HE n^og 
%i^r EZ^ 'AXk' wg 7] AB ngog Tfjv BF omwg vnô- 
mi!p(it$ y /tE nçog %i^v EZ' wff «ça ^ ^E nçAg tijv 
EZ ovjiQg gy HE nçog ttJv, EZ* émTeQc^ aça tiSv 
AE, HE nçog *trjv EZ tov çlvtov êjei Xoyov* ioy 
Sça lotiv fj JE Tfj HÈ* Jid Tci avTu 3y Kai y AZ 

et faîne (T. 38. conr.) ^BzrrrE, Similicerque ostçoditur^ vèl 
nitnc çx Ôbs« 4* înfertui* ^ ducU FS^ rëcta £erî çti^xn AZxsz 
BZ. Cf. Pfleiaerer. 1. c. $• 70. 

, O bs. 9. Faritei'y si très rectal BÀ^ @B, S F ah puncto 
hitiM triangiilum ad vertices angulomm eius ducue triangu- 
}ùm il» tria aequalia dividu^t ; rectae bae ad ktera us^ue tri* . 
anguli opposita continuata» bifanam ea dividunt^ Jj^st enim 
(VI, 1.; J\AeBii\94B^Aeiie4=A9riJ9F. Quare, ob 
l^A9B=iS^A9r («upp'o, etiam i\/èAB^A9r (V, là.) «« 
hinc (•!• 3b. conv.) BA=^rj. Et similiter in reliquia» . Cf. 
Plleiderer. 1. c. J. 71. 

p R O P. V. vr. ^ 

Qbs. 1. Pi'opositiones hae conVersae sUnt praecedentis 
quartaej a(que urî liaec propositioni X. ttô. ita illae piopositjo- 
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LIBER SKXTH». 187, 

dunt, angulan) qmdem j^BF angulo JEZf angulum 
vero BFA angulo EZJ; e% insuper angulum ByJF 
angulo EJZ. 

Constituatur enim (L 23,) ad rectam EZ4 et ad 
puncta in ea E9 Z» angnio quidem ABF be({ualis 
ZEH^ angulo vern BFA aequaHs ahgulus EZH; re- 
liquus (I, 32.) igitur £j4F oreliquo EHZ Ç8i aequalis. 

Aequian^ulum igîtur esttriangulum ABF trîangulo 
EHZ; triangulorom îgitur *^jBr, EHZ proporlio-». 
nalia sunt latera (VI. 4.) y circinn aequales angulos > et 
booiologa latera aequalea angulos subtendunt ; ' est igi* 
tur ut AB ad BF ita HE ad EZ. Sed ut AB ad 
BF ita ponitur JE ad EZ ; ut igîtur JB «d EZ ita 
HE aci J!Z (V. il.); utraque igîtur ipsarum JE^ 
HE ad EZ eandem habet ratiouem ; aequalis igîtur 
est JE ipsi HE (V. 9,). Ex eadem ratione et JZ 
ipsi HZ aequalis est. Et quooiam aequalis est JE 

tiibus I* S. I. 4. respondent, ad quas earum donionstnitîonet 
reducuntar, et sub quariim conditionibiit triangtila similia «c 
auquali^ 5uiit. Cf. Pâeiderer, 1. c. $• 1[2« 

Obs. 2. 5ub quii;tae conditioiiibus aimilia esse friangula 
propoaitio liaec aeqii« immédiate ac quarta ^fiicii: positis ait* 
tem sext^ conditionibus , mediante quaita dfemum proportio* 
nalitas reliquorum circa angiUoa aeqnales laterum, ad tnangu- 
loi*um similitudinem per VI. 1, Def. requisita, colHgitur. Cf« 
Pfleiderer. 1» c. J. 73, 

O b 8.t 3. Ope sextae demonstrantur conrertae nonnuUa- 
rtim propositionum, ' qnae Ob|. 2, ad VI. 4. comptelienduntiiTi 
nempe quod, sumtis, (Fig. tS38. 339.) in eadem recta tribu* 
punctis AfB^J^et pcr duo eontm By J diictis duabus pa- 
ratielis B/\ JE ad éi^sdem (vel opposicaa) rtotae illiUs paru*, 
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i8B . sLçnsiTTonvyi ' ^ 

Ty HZ iinïv ïûf]. 'Enel ovv iaij imïv «f JE ry JEB, 
%oiv^ »h ^ EZ, âvo âf], al JE, EZ âvçi mîg HE, 
EZ loai eial, xai fiduis ^ 2^ fidaei %y ZH 4(mv 
iOf]* pavia «ça t; v?ro JEZ ywvh vij vno HEZ èaziv 
ïafj. Kal to JEZ tçlyoèvov %iS HE^ tq^yiivm ïaov, 
md id XoKtal fiaviai vais Xomaîg ywviais ïoai, v(p 
as al ïaai nXevçal v^iotelvovaiv* îefj aça i(ni xai 17 
/dp vno JZE yiavia vy vno HZE, 4 ** ^^ EJZ 
., Tjf vno EHZ- Kal ènû ^ ju/hv vno ZEJ Tij vno 
ZJE;H ioTÏv %, aXi! il vno HEZ i^j vno ABF 
loTÏv foç' %aï il vno ABF ctça funvia %y vno dEZ 
Iq%Ïv Xofi* Jià %à mnà Sr^ xai fj vtw ABF t^, vno 
JZE iovlv «tfa?^ «ai ^^ ^y nQog %m A Ty nçog tip J 
'hfopoviov. «ça ioTi to ABF iQiyœvop \Tif JEZ tçi-* 
yîiym. *jpdv crça Ôvo xal Ta éèys% 

I1POTA2I2 g. 

'JSkV âvo rçlywpa plav yiaviav [juta yœvia tor^v 
Ijfy y neqï de tàs, joag ytaviag Tag nXevqàg dvàXoyov 

prouti puncta 19, ^ in ea iacent ad "easdem (Vol opposkas) ^ 
panes puocti A, sic, ut Ht BFi 4E=iABiAJy puncta A^ 
Fy B paxiter iaceant in directunl. lunctis enim jiE\. AB re- 
«tis, ob angulum ABr=:^AJE (I. 29.) et ^ F . JE=:AB i AJ 
(sapp») est angulus BAr=JAE ÇVU 6,), ideoque piiaii casu 
rectanun AT, AB una in^altçram incidit: (Conv. I. 8. Ax.}; 
p6stenon eaedem rectae ia diieetum sibi invicem sunt (CQnv. 
I« 15»}. Clavius posteriùs ,eodem modo, prias indirecte de- 
monstrat. Cf. Pflelderer. 1. c. §. 76. / 

- Ob.s. 4. Sint (Fig. 553.) AB^ FJ pai-allelae, et O, IT 

rectae quaecunque iiiaequales. Utrimq^ue a punctis B, Z in- 

paralleli» jibicunque sumtis, abiciudaiitur in ptiore ZHsz:.Zy'=^ 

Of in posterioro Bê^=.E&^Il^ ita ut puncta Hy 9 sint ex una 

^ rectae EZ paite, i^, ^ ex altéra': ti'cs rectae jG2[, BH^ ëj/ in 
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ipsi EtTi communis autem JEZ; duae JE, EZ iW'- 
bus HEi EZ aeqiiales sunt» et basis ZJ basi ZJi 
est aequalis; angutus igitui^ AEZ aâgulo HEZ est 
wequalis (I. 8^). Et triangulum JEZ triangttlo JffEZ 
^equale, et reliqui anguli reliquis angulid aequal^s» 
quos aeqùaHa latera subtendunt; aeqùatU igitut e9t et 
anguhis quidem JZE ipsi HZEy angtdus vèro EJZ 
^ ipsi EflZ* £t quoniam angulus quidem ZEJ ipsi 
^£7ï est aequalis» sed HEZ ipsijiBF est aequalisf 
et ^BF igitiir angulus ipsi JÈZ est aequalis (L Ax. 
1.). £x eadem ratione angulus j^BF ipsi JZE est 
aequalisf, et insuper angulus ad j4 ipsi ad J{ aequian- 
gulum igitur est triangulum jiBF triangulo JEZJ 
Si igîtur diîo etc. 



P R O P O S I T I O VI. (Ftg. 352.) 
Si duo triangulk unipu angulum uni angulo aequa* 
lem habeant, circa aequalés autem angulos latera pro- 

eodem extra paiallclas puticto Jf concunent: et, si duo seg- 
menta ZjV, EM àà easdém rectae JEZ panes ab paTallelià AB^ 
rj abscissae siint, ita ut sit ZN i BM^s-O % H y reçu quoque 
NMy alt^a eomm éxtrema iV, M îintgenfe ^er puiiotum K 
transiMt. Quippe rectis EZy 9H se in pnncto K sécatitibut 
(pmllelae enim esse nequeuot,. quodsi eitim parallelae essent» 
foret ZM::=^'Ee (l. 34.) i. e. Oj^/T^contra supposit.) est (Obs. 
2. ad VI. 4.) ZHiE9=^KZ'KE, Sed ob Zrj^iZH, lB&c^E0> 
est (V. 7. Cor.) Zn'-E»=zZH:E9y ac (hjp. et V. 7. V. H.) 
9n'ZN:EMz=:0:nc==ZBiÉ9f ideoque (V. 11.) tam ^J/rJE-^ 
=«^Z:Jri?, ii^nm ZN:EM=KZiJKE, et hinc (Obs» 3.J tam 
puneta ^, &i Ky quam puncfta N, M, K iacent in directiim. 
lisdem porro, quae supra, aumtis et factis (nisi qiiud rëctae 
Oi U nunc etiamjlpossunt esse aequalés) s très rectae EZ^ H^^ 
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leoydvMx^ iarat tel T^lywPa, ical ïaug ètqi ttjs ymviag, 
/ù(p lis» «t njiioXoyoi T^kevQai vnoteivovoiv» , 

"JEbrco Mo rçlyoiVi» tcc ABF, JEZ, /niav ymvîav 
TT^v vn6 BAF fiiâ yiavia ty vtiù EJZ ïgi^v êyo'ûttty 
TtëQÏ êi Tcig ïaccs ym^ias ttis nXevQcis dvdkoyov, m g 
njv BA ftQog i'^v AF .ovttag tijv EJ nços t^ ^Z* 
Xfyao oTi iaoyiaviov iaxi to ABF tçiytavov rm JEZ 
Tçiywvwy Kccl ïfjr^*if k%u rijv fûv vwo ABF ymvwv 
vp vnû AEZ , Ti^v âe vno AF.B "vfj vnà JZE* 

XurmTmm yaQ nQog fihv Tfj JZ Bvê'Biu^ xai toïg 
n^oç avTf] &rj/nàloig Toîg ^^ Z, inotiQa fief %mf wo 
BAF, àjZ ïay ri t/W ZAH^ ^ ^h vnà AFB (mj 
ij V7i6 JZH. • . 

Aom'^ âça oj nçàg tw S ytaviix, Xoiny '%fj nQog t(S 
H ïaf] iativ hoyaiviov âça èarl to ABF tçtyatvop ; 
Tip JHZ TQiyœvù)* àvdXoyov açt» ^ori^ mg ?; BA 
nç6g ' lr^ AF ovTiag % HJ nqog Tijv JZ* ^Tnox^t- 
%ai âh »orf wg ij BA nçog r^v AF ov^wg 7/ EJ ^og 
Tip^ j'Z'' zal œg aça ij EJ "nçog %fjv JZ oikœg i^ 
HJ TiQog l'^if AZ* ïuy «çja 7/ EA %y AH y xai 'mivilj 
^ AZ' évo diq ttl EA, AZ ^voï tQilg ffJy JZ ïaat 

fgê' se in eod^m intrà paralMas pUncto ^ secabiim, et, «i seg»» 
mekita 2^ y JB/a ad altetnas rectae 'BZ partes ab parallelis AB^ 
I FJ absdssa '^unt, ut O ad 27, reOtà «tiatti v(à altei'a «orum 
extrema iuogens per punctum « transibit, quod eodem tnodo ' 
dexnonstratur. Cf. Pfielderer. 1. c. $$. 77» -1^ 

Obs. 5. Quae in Obs» 4. vidimus, ins«rviimt Bolrendo 
problemati» quod in Loc% 1. et 2. Libri X. Apolionii de Se« 
ctioue taiionis habetur. Praeterea inda patet^ in quadtilateris^ 
quorum duo latera sunt parallela^ rectana, quae haec latera bi* 
feiiam dividit^ et diagonales Hgurao in^epdem intna quadolar 
terum punctp se seoaie; et si altéra ^diio latera piraliela non 



Digitized 



by Google 



LTI^ER SEXrVS. 191; 

\ , - -, 

portionalia; aequiangula erunt triangula, et acqUales 
'habebunt angulos, quoa bomologa Jatera subteuduiit* 

Sint duo triaiîgula jiBFf JEZp utium anguluin 
B^r uni angulo JEJZ aequalem habentia* cina a€« 
quales atitem angulos latera proportlonalia 9 ut J3A ad 
j4r ita E/t ad JZ; dico aeqiûaiigulum esse trîaiigtu 
lum ^BF triangulo JEZ9 et àequaleiu habiiurum 
esse ahgulum JBT quidem angulo JEZ$ angulum 
vero APB ipsi JZE. 

Constituatur enim (L 23.) ad rectam JZ% tt ad 
puncta in ipsa Jj Z^ alterutri aogulorum BAPj ËJZ 
aequalis angulus ZJHj angulo vero AVB aequaUs 
ipse 4ZH. 

KeliqUiis igîtur angulus ad ft^liquo ad ^ at^qua* 
lis ' est (L 32.) ; aequiangulum igitut est trianguium 
ART triangulo AHZ\ proportionaliter igîtur est (VI. 
4.) Ut BA ^à AT ïXA HJ ad AZ. Ponitur auiem et 
ut BA ad AF ita EJ ad JZ\ ut igi^r (V. IK) EJ 
ad JZ iU HJ ad /IZ\ aequalis igitur (V. 9.)£a^/îpsi 
JHy et communis AZ\ duae igitur EJ^ dZ duabus 
HA^ AZ aequales sunt, et angulus EAZ angulo HAZ 

sint , haec » atque rectaxn bifariam latera parall«Ia Uividentem 
in eodém exti'a figutam pancto concurrere; in paràllelogram- 
mi» igitur diagonales , et rectas bina latera opposita bifariam 
dividemes eodem in puncto se secàre : quod ita £en alio modo 
ostenditur in demonstratione XI. 39. Cf. PAeiderer. 1. c. $$. 
79—82. 

^ O b s. 6« Pcrpendicula e tribus angulis trianguli alicuiuf 
in latera opposiu demissa in eodem puUcto se intersecânt. Sit 
(Fig. 354.) dhV tiianguluniy ia quo duo. perpendiouia ex op* 
posicis angulis in latera AT ^ AB demissa se intefsecent in 
puncto Z% iungatur AZ^ et ptoduoatur, si opus est, usqucduoi 
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ehi^ ^cii jnovla 7) tmo JEzf^ ymifia rij vno IJjdZ ïafj* 
fiéoig urm ij EZ /îda^i ry ZH iaiïv ïgtj, itai t6 JEZ 
Tpiytavov nn JHZ v^ywvia ïgov ^o%Ï , xtu al Imnai 
yta^lai Ttxiç Ao{naig yoïv a/g ÏGai hUovTUi éxàtdça ézct^ 
veça ^} vif> &s «1 ïaut 7i)„€vçaï vnoneîvovaiv ïcy «ça 
èatïv ig lAÏv vné éZB ty vno JZE, ri âh vno JHZ 
ry vno JÉZ^ 'AX): fj vno JZH vg vno APB l<nW 
ÏCT} y i^îà ^' ino ATB afa «ry vno JZE im^if îq9J^ . 
'Tnoxenm de xtù ij vno BAT ry vno EJZ lOf^, xai, 
Xotnil} açci 1^ vtQo^ tm B lomy t^ n^os ttâ E iat^ 
im:iv* looydviov «pa ioTÏ ni ABP ifQÎymvop %^ JEZ 
TQi/oivm. 'Eàv dgcb^ âvo TQÎywva xm ru éè^g. 

nPOTAZIS^. " 

*jBmV ^0 Tçiytawa filav ymvicc^ fi Ici yalria îoijp 
éifij, neçï èh Tas ciXXaç ywplug ixig nkevçàe dvâkoyov, 
vfSv âh Xotnmv ixméqav a/ja '^toi iXiiOGova, tj fii^ 
iXdàaova oqS^S' iaoydvia sGrai rà rçlyooru^ xal îaas 
iiei Tog ytavias» neçi cts «VaAoyoV ^iatv ou nXsvçal» 

V ■ ^ 

- 1) Vcrba tnatiç^ txarêçtf,^ quae Peyrardiis consentiente 
Gbd. a. ooiictity ex edd. Oxoii. et Bctsil. resLituiinus, qiium 
alias etiam Eudidi ^olemna sit , vérba propositionum antecé-^ 
detatium exacte citare, et in I/^. iiaec veroa expressa sîat* 

rectae BV occunat iù B , erit AB perpcndicularis ad BP, luo- 
gatur enini JB^ et circa triangiilum uiEZ de^ribatuv circuhis 
. (ly. 5.) y eritque, ob aiigiclum Rectum AEZ^ AZ dtaqieter qïtl 
cnli (Obs. 1» ad lll« 3l«). Eodem modo ostendctur, ':AZ esse 
diaroetrum circulî circa triattguluin AZJ circumscrîpti t itaque 
pimcta A^ £f Zf J in circumrerentia eiusdem çirciiH posita 
eruim At ob angiilum J2ZB=^JZ F (I. 15.) et an^uliim BJSZ 
^^rjZ (uterqne eiiim reclus estj, triangiila BEZ^ FàZ siitic 
asqniangula, adeoque BZ: BZz^^I'ZiJZ {\L 4.), am alterne 
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aeqliialîs;' basis îjgitUr (I. 4.) ÉZ basl ^fî tst 4C(jua. 
lis^ et triangulum JEZ triangulp JHZ acqiiale eét^ 
et rêliqui angull ireliquis angulis aequales erthitf aher 
alteri, qUos aequâlia latera sabtenduiit; aequalis igitur 
'est JZH qiiidem ipsî JZE^ angulus vero JHZ ipsi 
JEZ, Sed ipse JZHipù AFB est aeqiialîs (constr.)t 
et uiFB igitur ipsi ^Z£ est* aequaiisi PdnitUr autém 
et BAVï^sï EJZ aequalis l'Ct rèliquus igituf ad JBreli- 
qod ad E aequalis (I. 32.); aeqùlangulum igitur est tri- 
angulum ABP triarigulo JEZ* Si igitur duo ttian- 
gula ctc* 



PROPOSITIO VU. (Fiç» 3âS.) 
Si duo triaugula unum afngnlum uni angulo aequâ** 
lem habeant ^ . eirca àlios autem angulos latera pVopot* 
tionalia, reliquorum vero utrumque sîiuul vel ininda 
rem, vel tion ihinorem récto ; aequiangiila erunt triaxj- 
giila^ çt aequales habebuot anguloa^ circa quos pro-* 
pôrrîonàlia suu iateraé 

SïZtrZxs=^BZ\JZ (V. 160^ QitbniAm ig;itui> letete eirca iu^ 
giilos «equales BZt, BZJ Aiint propoitionaJiâ» triaiigula BZFi 
JZE tune aequiangula (VI. 6.) , adeoque au» ni us ZrBz^BJZt 
M BdZ^EAZ OiU 210: iuqoe BjiZs=^ZPB=::zZr9. Fuse- 
tèrca nitexà,et^BZj4s=,ezr {h 150 * itaq«« ^^^m JlBZs^Z9t 
(f. 320» adeoqiie, qiiujni \JBZ r«ctus tit^ rectus erit etiam 
Zêr^ vel -<i^ perpendicularis crit ad BF (ï>iayfair. VI» Prop. 
HO» -* l'aullo brevius ita deinotistratur ^ esse apguluni ÈTB 
s^BJZC Quum BBr sit rectus aéque ac B^Fi ex Çor, 2. ad 
1|I. l^l. lemicii-ô; Jus super diametfo BF descriptus per B et 
J cran^ibit, unde erit SSTB^asBJZ (Ut ^t.). yià. iLlUgels 
Wôrtcib* 1. Thi'p. 92^4 et, qui iibt p. 926i laudatiii^ Eulerus 
iii Nov. Comnieataré ï^etrop» Tôœ. XL g* 1765. — A4di pp- 
Eudid. Elément. P. U. , N 
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''JEoTw dvo Tolywva tu jéBF, JEZf fiiav yuvtar 
fiiH yo:vla ïatjV ijforrct, ri^v vno^BAV i^ vno EJZp 
sf({»i 6t uy/.aç yiaviug %às. vno ABF y AEZy tàe 
Tihvçdç clvd)»oyor , wV tr^v AB tiqoq r%v BF ovims 
Tt)r /JE TtQos Tr;r EZt rtiv Sh XotTitSv Ti^y nçoç rolg 
F, Z TtQOt^çov ixatiçav a/m ikâoGOva oQxt^g* Uym 
cîr* iooydviuy ^oti ro Ali F tçiytjiîvov %fji JEZ Tff- 
ytùvvt, %aï taij earai i^^no ABF ytort'a tj vsto JEZ» 
. x«i ).omij âfjXoroTi ^ nçog tuJ F Xomy Tt] nqos %^ 
Z îc%. 

El yctQ aytaog ionv fj vno ABF ywvla Tfj %n6 
JEZf /^ia amiSp /itelC^v iaziv. **EQtta, fJttiCmv ?; 
\mù ABF* naï ovreGràrm tiçoç tf] AB evdéia^ xai 
T*J noos €iVT9J G7;fU4f T^ B, t^ vuù 4EZ yciiVi'atay 
7] vjiQ ^BH. * . ^ 

Kixt At*} ïcfi iàrtv 17 ^dv A yœvla tpJ J, r^ tS'}-- tmo 
ABU ymvia x j t/Vw AËZ^lotiryjd^a rjvhoAHBkntn^i 
%tj v^o AZE litXiV r&ç* tmydvtor aça êW ri ABU 
jotymvov Tiji AEZ iQiydvifr tativ uQa ws 17 AB tïqcç 
rijv BU oUrtag 17 JE noèg ^r^v EZ* *Slg 9h 1; JE 
uQog Tè]y EZ ovriaç vnoxsftat 17 AB nçoçr^vBF* xcw 
«V «?» ç -^B ftifog %^v SF' ovivïs 1? AB st^os vr^v 

tti'«i : ot v^e verta, '^i Aê poVpen<îicalaiis ttt ad flf, transira 
<téb«t per Z. £i enim non trarise?it, aiia rfecia per ji et Z 
ditcta ex demonstratione paiirer eric ad j^/~ peipendicularis , 
^uod licri Mquit (F. tt. Con 4). 

p K o p o S I T I o vn. 

04» 9. 1. Rofo. Simspn. duobiis hac propo^itîone entixne- 
l'atis ca$rbtts tevUMm addit y^omissum, et iii «femonstrationioua 
-non varo occuiTeiitero*' ^uo reliv^uorum an^iùprum altet ait 
Tectus* O«inon8tr«iiio auiaini -kiiiut casus «adcm ferc est, ^^'Ç 
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uDl ahgtilô aeqrtaiem feabenlia^ aiigulmtt tictii}>c :ft^r 
atigttlô fi^J>J> tirca tàhs atttettt iittgttlos ^lï/\ 4ii^ 
^^laierâ ptt)p^iiohiriia > ut ^5 a^ Bt ix^JE ail jÊ^ 
tcUqùoï-itm \*tifo ad r, ^ pthht^ utttunqUe aim«l lui* 
lioreiurcctos dito te^mangalnm essfe triangulum JBT 
triangiib JEZ^ fît a^qtiatetn tùte wigtilum irflïr art* 
gi*lo ^£i^, ^t tirfiqttum taempe angttlum ail T *elîqtt» 

Si etiittl ihaèfiaàlis «sk âhgirfilé i^jBr ateguk) JÊ^a 
utous Ipsonam iwaior ^st. Sit tttaîoir j^jBF; et tow'iîti- 
tUatar (L 23.) M ¥e)ctan) ^jB ^t ad ^lincttim hi ca B| 
ahgUto JEZ aequaHd ^gUlUs ^jftjfi^ 

lEi qUohlatn ae^ùaUâ \^t ahgolus i^ùiilem jrf atiguU^ 
J^ angulus «re ^5^ ipsi J^^^ ireKquUa tgittrt^ ^ffj* 

est ttiaiigiilum ASft rnàtpûo JSZ\ *ist ig^ttit (VI. 
4.) tet ^^ àd 2/f? tta Jr:B «d JËZ. Ut autcm //l? ad 
«^ ftà iwiutr J^« ad iBl^î tat Igîtûr ^fl ad fijfiu 
^B ad êN (y. U.)i mïà4gitiit jiB stà jàMti^tie 
rpsMtam JBf^ Bjf «aodem habet wftiottem r ii«tïU«Hf 

^f lis ^ettmdi ^ ilètt oilktitio tiécèssè vi<l*ittt\ teniuite kmic ^i»* 
i*tm «ctniiiiaMni afferte, ^uaA e3i|NMMM> ,$n*)n mit»* léolo" 
wim lîltum çasrmi , ^ho a^iilHi l^hm «»i> comi^i^hettilat. 

bsi 2. Palet, lia«c |irofo«ûaâM!m reilpoiid^Te .éi, fuatil 
bJ Iv'26. Obs. 2*. ut cAsum quiukuth) i^iio duo li'iwigiiU .«e- * 
qiulia esse possunt, ûotâvimlis^ Et Jioc tvûhguJovunt ftequâ» ' 
)inm ^asu pi-d€mis80 potcst ûostià haec propositio eodom tnodd^ 
^uo pï»ec«d«^tes àùsx demOûïtràrii Cf. Pflwddiei* 1. c* 1*. Ui 
5. «>♦ 
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i96 ELEBIENTORUDI 

RÛ, ij AB ufia fïQos éttuTiçav %(iv ÈF , BH tov 
awoV i^fcr kéyop* ÎGt] iiça ècrir 1/ BF vy BH* ws%e 
ncù yiavtcç fj nçog rt^ ' F ytona %ij vno BUF èavi'if 
tof^, *JEAa%t(ar âh oQ^g vnoxéiTai ij nçog im F* 
ikd%%mv dgaiGTiV oQdijg tj vno BHF, mgre ij tç)*" 
$ijg arky^ ywvta ij vito AHB fi^i^fav èariy oç&^* 
Kal ideiyjd-f] îW; ovoa Tjy n^og jif Z, xcà 17 ngog Tui 
Z ciça fXBiyifiV èariv oç&^g. ^Tiioxenai ai i^ii^am^ 
OQ&ijg, onëQ atônov ovn âqa iviaog èoTip ^ v^ià 
ABF ytaria t?/ vno JJEZ , ïaij aça» "JEari. âh nal ij 
nQêg rçJ Jt iat; ry nQog tw J, xai Xomi^ aga ^ ngâg 
vol F XoLnfj Tjy nçog Tia Z ïanj èariv icoyaiptov àgu 
iarï ro j4BF r^/^wvoy i^dt JEZ Tçiydvw. 

*jikXtt Sri ^éXtif vno^tsiff&io é^aiîga tfSv nçog toîg 
F , Z fif} ^èkâaaiov oç&'ijg' Xiyianûkiv ou xéi oVTiag 
taoyiiviov èeri t6 ABFTQiyiarov Ttâ ^JSZ iQiyiivffl» 

T(5r ydg avrwv naTaG7C€vaad'ip7;o}y , o/tiotang dêi- 
ioftep, oTiïaij iariv ij BF Ty BH' àig^e nal ywvia 
ij n^og Tif F Tj vno BUF ïcfj èarlv. Ovx iXdftfar 
ii OQ&ijg tj HQog r« F, ovh iXdvtmv aça ogS^ijg ovâk 
ç vno BMF' Tgiydvov ây tùv BHF ai âvo y<toviap ^ 
Svo ôg d'ISP ovx ciaip èkaTTOPêg, onëg iorlp dâvpavop* 
ov% Sga ndXip apiaog ievip i!j vno ABF ywvia vij 
tW JEZ% ïçf; aga. ^E(s%t âh naï ly nçog %if A t^ 
ngog %iâ A ïmj, Xomy aga fj ngog rtp F Xomy %g 
ngog tiâ Z ïmj iartp* hoy^piov aga ' ioiltà ABF ^ 
vgiyuP4>p Tut JÈZ rgiytirto. ^Edp aga âvo vgiymva^ 

Obs. 3. Triaugiili suh cooditiombus VI. ?• iiimlk esâe, 
ttti «X VI. 6. (via. ad Vi. 6. Ob«, 2.; infmuj:. Cù Pfleiderer. 
1. «• j. dî. 
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LTSEft »txrvs. 197 

igîtur est Br ipsi BU (V. 9.) ; quarc et angulus ad 
r angulrt BTir est aequalis (I. 5.)'. Mitior autem 
recto ponitur angulus ad F ; minor igitur est recto an* 
giilus BH^i quare (I. 13.) qui eî deinceps est angu* 
lus j^HB muior* est recto. £t ostensus est aequalis 
esse angulo ad Zf et ipse arigulus ^d Z igitur maior 
est reao. Ponitur autem mîqor recto ^ quod est ab» 
surdupi ; non igitur inaequalis est angùlua ABF an- 
gulo JEZj aequalis igitur^ Est autem et angului ad 
j^ aequalis angulo ad J^ et reliquus igitur (I. 32.) ad 
jT reliquo ad Z aequalis est ; aequiatigulum igitur est 
triangulqn) yiBF tnangulo 4EZ.. 

Sed et rursus ponatur uterque angulorun» *d J*, 
Z non zninor recto \ dico rursus et sic aequiangulum 
e«sp triangulum ABf triapgulo JEZ* 

lîsdem enio) cotistmctis*, si^iliter osteiideiiiu^ ae« 
qualem esse BF ipsi BH; quare et angulus ad J*ipsi 
BHF aequalis est. Non minor autem recto est an- 
gulus ad F\ non est igitur minor reçto BHFr Tri- 
anguli igitur BHF duo anguli duobus rectîs non sunt 
minores , quod fit?ri oequit (I. lY.) ; , rursus igitur non 
inapqnalis est angulus viiSr* angulo JEZi aequalis 
igitur, £st autem et angulus ad ^ angulo ad J ae- 
quîilis, reliquus igitur (î, 32.) ad JT* reliquo ad Z ae- 
qualis est; aequiangnlum igitur est triangulum ABF 
ipsi triangulo JEZ^ S\ igîtur duo triangula etc. 



Obs. 4. NotaH etiam potfst, cisum piiAium, quo i^empt 
angtiloruin ^â P^ Z uterque minor eu vecto, temper existere» 
•i latera ^B^ JE aditcentia angalis (st^fpO ««quaiibut A^ J 
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U P Q TAS I S fh^ 
^JjMfc tjp* ^a B/^r foivii^v^ mù ^x^^ ^^ '^^ •4- 

iHk «ip Sf «cî^^BOi,* 17 JUt' ^-«y» OW QfWiOV iOTlV 

TW AB4tf^fikvùv^ ovfmsixtvnitj i^ABvno^tivoy(ffx,T'fiv^ 

Tçnyftîvwv »r<î ^fil^ ç^cd Tçi^fi^vo^ w ABA ^«yw« 
jdojWiâv ré iati, nal fdi^ ^êQl f<is ïoo^ ^amaç Triet/-. 

n^înoirjt tint êUm^MF^ JEJH {h i^% et I, IT, Cor^ 5, Cf.. Pûei^ 

!li« 5* N«cçs3Ûas |.erMa« ooi^ditioni( pmpositioxû VI^ 7 
ndioncU^ $imjl\ ferc rAtioqc evincitur, j|c %i\ Qbs. 2^ a4 !• 26, 
ridimus , 4^o triangiiU , ix{ ^^ib^s duo Uter^ cum «ngoto. uni 
«Ornim. QpjMisitii utrim^HC» iieqcuIU •lut , Inon «ompeir te<|qalia 
•9«« , #1:. novir 4d hiiap «equalieatea;! 4el«riniti4tioi|« opuai «t9^» 
(It PAeider^c. î^ c, $$, 9% 90, 
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LIBER SEXtCS.' 1Ô9 

P R O P O S I T Ï.O VIIL (Fig. 356.) 

Si in triangulo rectangulo ab anguto l'ecto ad ba- 
$ïu perpemlicularis ducàtiu*; quae âd per{^ncllaUarem 
suiit triatigula slniilîa et toti et inter se. 

Sît triangulum rectanguium ABT. rectum habens 
angulum BAD^ et ducatur ab A ad BP perpendicu* 
luris 'AJ\ dico aimile esse utrumque triatjgalorum 
ABJ9 AJr toti ABV et iater s^. 

Quoolam etilm aequalis est arigulus SAF angulo 
AJB% recuis cnim ulerque , et communia duobua tri» 
atigulis ABF et ABJ anguîus ad B ; relîquus igitur 
AVB reliquo BAJ est aequalis (1. 32.) ; aequiartgu- 
lum îgîuir est friangulum ^Bf* trîangulp ABJ. Est 
igitur (VL ^i.) ut BF subtendens angulum rectum tri- 
ânguU AïiF ad BA subtendéntem , angulum redimi 
trianguli ABA^ ita eadem AB subtendens angulum 
ad F trianguli ABF ad BJ subten^entem iingulum 
aequalem ^ogulo ad F, nempe BAJ ipsius triat||^|i 
ABJ; et etiam AT ad AJ subtendentem angulum a(t 
B 9 communem duobus triangulis ; triangulum igitur 
ABF trîaijgulo ABJ aeqiaîanguium* e3t, et latera cîrca 
aequales angulos proportîonalia babet ; simile tgkur 
c$t uiangulum ABF trfangnio ABJ. SlMUter' osten- 

PHOPOSITIO WIF. 
Obs. 1. Kobert. Siinson. monet: |,maniféstutit est, »tl^ 
^iiem murasse lieniousttatiouem ,. qn^m Kuclides kiiiii# pro{>CH 
^irioiiis (3<;dem. Eteniin aucior ciiis postqiiam denianictîrvis^at' 
inan^ida esse inter se aequiàngula , pciiticidadm ostvndit, U^ 
ter a eonim circa ae(|ua!es anguîos pioportionalia etsA,. q^iaq 
hoc i»on factum fuissct ih proposât ione quana hiiiiis libn\ 
llaec autem supeiHua noa inveniuittur in vcrsione (Coitljiani) 
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3DQ £Lf.m>;ntoh i;.M 

ual ^«î AJr tqiYmvm ojuoior ion to ABF rqiymv^^^ 
ixcifcçor dça TfSv AB'J , AJT "v^iywPf^v ofioiov iiFtt, 
:Sim tJ ABF Tqtyfivip. 
. A^yp ^ç ^ ^'^^ ^' «AAçAai^ iorip Qfioiv^ va ABJ, 
Ajr TQtyfavçi. 

*JÇ7ffi ydç ^Q^ 17 vnà BJA o^^ vj vno AJP 
iatlv htj, lilXà jir^v ica,i ç v^q BAJ Tjy nçês tjî r 
iâclji^&Tj ïatjf xaï Xôi^ dça ij nçôg tîù B Xom'j Tjjf 
vn^ J.Af* iafi^ ioiy* iooyoiytop aça i(nï %o ABJ rçi"^ 
yoàpov Tif^ Ajr Tçiy(ir(pf "J^atir viça w iy B'j^ 
vav AB4 t^iy^voVi ^noTêivovaç^ %i^P V710 BAJ, nçog 
VJf dA TùV AJr TQiypivov, vnof^lvovaav vr^v nçog 
fM r yiùvliiVsf ïcr^v Tjj VTço BAJ, ovTwg avTij f} Ad 
TQV AB4 Tp^ywfov , vnoral^otfoa r^V thço^ t« B ym- 
vlav f, nçoç t^v 4^ vnoreivovççtp iy¥ v^à 4 AT %w 
A4T VQiyiifoVf tofjv Ty yrpoj tw B" ««l «V* V ^^ 
"v^ozeivopaa t^V oç^ijy %ijr vno A^B, 7106e tijp AP 
^noTBivoveav <^ijv Sçâ^v TiyV vno A4I^ ojiimov ciça^ 
ioTi To ABJ Tolywvor t« AJF TQiydro). ^Eàv àqa 
iy 6ç&oyavl(p, naï tçc éif]s». / 

Jl.QP I^ MA, 

ydrm çcnd t^s oçdtijs ^(oviaç ini %rjv ^OiV ntdd-itfùç 

ex lîifgua arabica e( iiunc (4 Sîmspne) omiaifi stiiit.^ Ost^ns^ 
aem^e angulorum aequalitate , iwîptt Hah. Simson^ ; y^ae^iii- ' 
angtiU igitur siint uiapg?ila 1 <^uar€ later^ cii'ca aequales >ngu^ 
los pvQportioiialia habeiit (VJ. 4.); et piopterea inter te siini-t 
lia bi^nt*' ( yi« ^ }. pef. ). Ç( •a4em fere ^s^ d^i^oqstr^tiQ 
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LÎBf H SEXTITS. 2(H 

dcmus cl triangulo AJrsimilt c«sc triaDgalu'm j^BTi 
utromque igtmr triangulomm ABà^ JtJr êinvA» e%l 
ioû triangulo uiJSiT 

Dico etiam et inter «e esse similia trlangula ABJ$ 

Ajr. 

QuonUm enîm reciuâ 'BdA rcct» A4T est ae<{ua« 
lis« sed et j5y^^ angulo ad V ostensus est aequalîs,. 
et reliqiius igîtur (I. 32.) ad B rcïîquo JAP est fie- 
qiialis; aequiangulurn igitùr est trîanguhim Al^À tri» 
angulo AJT. Est^îgitur (VL 4.) ut Bà trîarjguK 
ABJ% 5ubtcTidçns angulum BAA^ ad A A trlanguU 
Aàr subtendentem angulum ad Fr aequalem . ips^ 
£AAy ita e^lem AJ ipsius trianguli ABA% subten- 
dens angulum ad B , ad ^JP subtendenfem aûguium 
AAf ttmngnli AJFf aequalem angulo ad JB, et etiam 
BJ subtemlens rectum A JB^ ad u^T subtendentem 
rectum AJF; sîmîle igitur est trlangulum ABJ tri- 
.angulo A4^' Si içîtur in rectanguloi etc. 



C O R O L L A R I C M. 

. Ex hoc evidens est , si in triangulo rectangulo ab 
4ngulo r«cto ad basin perpeaOtcuUrIs ducta fueritf 

Obs. 2* , Austin, p. 68. corollaiium etiam propoiitioni. 
•diui^ctum rcprobat^ PHeidecei'. )« c^ (t ^^r circa liaqc rei^i ob- 
servât: ,,priore hiiiiis corollarii paite^ ipsis eîui vçrbis uro 
more relatii,, «Jemonstrtiionei nictiiUMC Vï. 15, partis tenf})« 
Lemm. 1. ai^te X. 5L ac Lemm, post XlM^fe^l Contra oim* 
deoi pari alter^ in demonstrationibu» partis jahae Lemm. 1, 
ante X. 34,; paitis teitia^ XIU,' 13.^ Leifim, poit e^ifi; p^rà^ 
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202. ELLMEXTORUM 

drukoyôr Imiv «ai eti T^g fiâceag »cw ^cJ^ ôaiotf^ 
fiiar^ c'riuoyor iariv. 

IIP O TASÏS &\ 

7^i;g ùoS-êlaijg év&eiag to n^gfirayJP^v fiiçog «V** 

^jEuTir) fj Sod'Bîaa ev&^îu iy jéB' âêï âij t^g AB 

Tç Tti-oçrncyd-lv /tuçog àifé/.élv. 

dao Tov A fl AF ^ ymvlav nêçiixovaa. fteià T^g AB 
^vyovaav* ual éiXi^^d^w rtf^ov af^fteiov ini rijg AT to 
J, »ai 7ceia&(afi(ir ry AJ ïaat al JE, EP «al ine-^ 
iivyd^o} Tf BP, j((à âià TQV d na^iiXikrii^og^cmy ijy^^m 

ultiipac Xni. 18. ac IH. 6. CoJtect. macliem. Pappi» « Pro- 
po&itioiiibiu Vf« S. çt VI, 4. dediicu trailitur; teiiut iui^u«, 
luut illiut frequentis caiista, tiim loeis citatis, tum alibi» ut 
io demonstratianibus XIIX, R XHI. 15. XIII. 16. «ddiu (foc» 
San r^lfituta) «*( ceiisen<)i«** Addit dcin.de Pficiderei*, praner 
duAs pi'opoirdones coroliario hoc eiiuucifttas uotaii znei'eii ad- 
htic àè<|ueiite5;' 1} iatiis, quod trians:iiU rectaugtiH angiiluot 
ivcttun •iibrtfidiiy «u ad aiterairum eîris latns cire;! angtuum 
r^um, uti rali<|iiiiin ipsins lattis circa angtilam rectocn est 
ad perpcndiculum ox vertiçe Rng'ili recti in hypoteniisam dc- 
niissum, et alterne (IV» ^•)> 2) Unum tmnguJi rectaugulii 
kKus circa apgiilum rectum etiC tyà, alteirqm ; uti^ quod piioii 
ndiacet, segnieutum liypotcitnsae, perp^ndiciilo v\ «aai ex vei- 
iice ing;uli lecti' démisse abscissum, est ad ipsum hoc perpetidi* 
cTilnm; vcl uti hue pei*peudicul ^m est ad segmeutum hypote- 
nusae adiaçeuslateri posteriori (-IV. 4. \ 
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duciam iuter basis §egiueiita mediaro proportiona^Iem 
eése^ et etiam inter bastn et ,utruTu!ibet scgmeatomtti^ ' 
huic segmento adiacens Utus i médium propOrtiotiJile 
esse, 

\ 
PROPOSITIOIX. (Fig. 357,) . 

Âb data recta iraperatam partem auferre, 

Sit data recta AB ; oportct ab ipsa j^B imperatam 
partem auferre* 

Imperetur pars tertîa; et d^catur quacdan\ recta' 
jtr ab ji y quem^bet anguium continens cum ipsa 
jiSi et sumatur quodlibet punctiim Jf iu AT, et po- 
nantur ipsi jij acquale^î JEf EFf'j^U 3,) ; et iutjgatur 
JSr, et per J paralîela huic ducatur 4Z {h 3i.)» 



Obs;. 3w Cum anguU in lemiclrciilo sinr rccti (HT, 31.); 
perpendiciiJaris «b ^iiocuii^fie peripheri^e ciiciili ptinçt# »d 
fiUquaqi^iils clûmetrmn ducCA çst média pioponipnaJii inter 
f^gm^iita diameU'i ' huius ^h perpendictilo iMo fj^ta : et Cjuaq- 
libet cir uli cborda per centrum non M'^ntieiis «ledia propor- 
lîjonilis çflt ifiter diametvi per alterqtrum eiiii ç.sMemiim duc* 
ta« segmentum ipsi adi^cetif , qtiod perpendicqlum «b ^Itero 
4:hurdj|e extremo in di^metrum hanc demissum «ib e<i abscindil, 
ip4#iiique dianietrum (y h 8. Cor,)» Cf, Pfleidçrer, J, c* ^ 94. 

?ROPOS!TJO IX, 

Obs, 1. Rob. Sjnuon. moaet y^demonitratia hutu» fact^ 
est in à(fu p^Ytiçulari, in quo scilicet pars teitia abscindenda 
ett .4 daea recta'* >Çpoû,vtà tenovemy \\% Pfladn^f' addit,. t^i 
pi opositionis » quam expotitionis , et absqne nlia mentione apr 
plicatipnif loiutionif exbibitat particularii «d çaetno* c^Mie}^ 
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*JS^Tèi ovv jQtymfOv rav ABV Ttaqà juiav tiâv 

,wV ^ rj nifog tfjv à A oikwe ij ÊZ nqog Tf]v ZA* 
/Imlij ai 7j rj T^g JA* âm)Sj dça Kal ij BZ Tyg 
ZA* TQinXf^ëQa ♦; BA Tfjg AZ. 

T^Q aça âo&eiinig wS^eiccg vijg AB to inirayê-lv 
rçivor nU^og ufp^Qi^ai to AZ^ '*OneQ àdei no{?]açu. 

H P OT A SI S i. 

TijV io'&siaCiV €V&€tUV UT/llI^TOr Tf] dod'BlG'^ «v- 

"JEoTw 17 fiilv âod'eîaa sv&eïa clrfi^og rj AB, 17 
ik TSTfaifiiv^ 7] AF Càél dfj Ti;V AB aT/n^^vôv ry 

AT T&T/itfJlitéV^ OJLwlwg f€/imV. "JEfOTOJ TCT/HTJfiiv^ IJ 

Ar^}, iuirfjc TOC J, E CTifula, ««{ X€la9'(f)aav.dlgre 
j^mviav TV^^vcav neçaysiv, x«l Int^evyd-o) 1/ FB, 
%cà âid T(Sv J, E ry BF naQciXXf^Xoi f^x&o^Gav ai 
JZ , EH, âul âh rov 'J tij AB na^ii^^fikog f^x^ 

1} Quae uâcis inclasa sunt» 4«snnt in ed, Parîsiensî et 
Codd. r.'c. d. Qiium tamen iii expositîone apiid Euclidem^ 
ea quaa in problemate fierî iiibeiituf» ejcoxe^&e repeti coleant, 
j^eniiina iila omnino esse yidencu|.'/ et iibraiii taatum incum 
jn MsSf omissa* |taqi|e {II9 restituimus ex eddt Oxoii. et 
Basil. 

>,qiiare ipinime videtur Eucltdia esse* Praeierea in quatuor 
niagnitudinibus' pi'oportipnalibirs^ coucludit aH(?tor, tertiam ae* 
quemiiltiplicem esse quaitae^ atque ptirna est sec*jhdae; quod 
qnidem in iibro V. ut eiim nHitc h^bemus , nuJlibi ostensum 
eit. (Vid, Prop, D. in Exe, ad L, tV.)« Sed hoç, ut alia, 
dtsnniit editor ex ccnftisanea apud vuJgiâj^ recepta proponio- 
n.iliuBi -notioiic/* . Geueralém deinde Simson. addic demon- 
sttationeiTi > diim ji^mpe iubet leciam ,4 F tam mtiltijAicenn 
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Itaque quoniam uni liieri J5 F triangul* ji/fi/' J)a- ^ 
rallela ducta est ircçtat ZJi erit (VI. 2.> ut T.:/ ad JJ 
ita ^Z ad Z-^. Dupla autem T^ ipsiof ^^; dupjji 
igiiùr et £Z ipsbis ZA\ tripla igitur BA ï^ixx» AZ^ 

* •* 

^ Ab ipsa igitur dat4 recta AB imperata tcrtia part^ 
ablata eat AZ* * Quod Qportcbat faceï«. 

P R O ? O S I T I O X. (Fig. 358.) 
Datam rectam insectam simiiiter secare y ut data 
recta setta est. 

Sit data quidem recta ÎDsecta ABj fiecta vero AF: 
opfirtet insectam rectam AB siuiiliter sccare, ut\^/7 
sccta est. Sit AT secta in punctis //, E^ et ponan^ 
tnr ita ut angnlum quemlibet coutinejiit , et iungatur 
rBj et (^l. 31.) ytx J, E ipsi J5i^ parallelae ducan- 
tui* JZ, EHf f^r J autem ipsi AB parailela duca* 
tut JOK. 



siimi rectae Jj pro lubîtu sumue/ quatu multii^Iex esse 
débet AB paids absciudeodae » et r^liquis peractit ^ ut in 
texru giaeiK),* concJudit, esse (VI. 2.) PJ i JA'=^BZ t ÀZ ^ et 
(V. Ib.) componeudo AF: AJsz^BiAZ, ^uiide (V. Prop. 
D.) jfB teih multiplex «lit rectae AZf quam midtiplex suinta 
fuit '^F rectae AJ adeoqixe AZ eadeni pars erit réet^e AJ3^. 
^uae pars est AJ rectie AP i. e. AZ *rit J)ars a rectai ^5 ab- 
«cindendi^.' - Sadenv demoiistnitio ,, uotante PÛeiderer. ]• c. S« 93. . 
iu etiain abaque tubsidio Ftop, D, absolvi potest, ut a Baer- 
«paBPo in ackolio adiuncto factum ' est. Ob paiallelas Br^ 
ZJ est AVxAA^AB.At (Vll/i* Obfi. l>^el>lt«nie (V. 
16.) éiriAB=^AJiAZaàn*'AAiiK.ÀZ (Y. il. V. IÇ.) deijio. 
taiite n numerum «integrum » iuxta quéia data AB multiplex' ' 
esse débet paxtis abôcindendae. Quaie eûm si^ AfssiMy^AJ 
(constï.); paritci: est AB;=^X^Z iV» ^^0- 
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^06 r 1 1; ;h 1. N T o h r AT 

^Si wf^ <ioa' ^ fdv je t^j zfi, ^ âh eK ^û ^** 

JSr«} inti Tpym^av rev //ST naça ftiav ttSv ^kêv- 
ftéSv r9Jv K r wd-éla ^xt^i ^ QE* MHUOyov a^ ^errly 
ms ^ rE '71Q0Ç tfjv EJ oikwç ^ KO nçns i/ijy OJ* 
"hif ih fj filr KQ ry Bff, ri M OJ rij HZ' imi9 
aoa i>îs ij FE 5«^oè t%¥ EJ oinoQ t} "BH yrpàg ^lyV 
HZ* fldMr, inei rçiyni^ov tov AHE nv^ij^i filav 
tàv nlevçdiv ifjv EH yatai '^ ZA"" dvdkoyov uga 
iatlv lo^^y EJ nQOÇ tr^r JA ovrws ^* HZ nçoe rfi¥ 
'ZA*. 'Eâéiy&i^ àh xal (âg ij fE nços rijp ËJ ovtwè 
rj BH nçô$,zi;v HZ' ïùtiP uqu «oç 7*^ ^ FE nço$ 
nljy EJ aimas iç BH rroOff tiçv HZ, wg Sh i/ EJ 
Tiçog ri}V JA ovtwg ?/ HZ nçog ti^v ZA^ 

^H aQct âod-èîaa ëv&èla atjt^fjrog ^ AB %^ âo&^larj 
ev&éio, %Br(^ir,fÂhf] ty AV o/aoiwg xit^ir^%Mé "Onef 

HP O TA 2î S £«; 

Jvo âod'eiaoiP eùê-etm' , tçiTr^i^ àraXoj^i^ ^çoiS^ 

O b Si 2. gaffent râttotie ab (data l'^cU j£ abacandetor itf* 
mèHtiim p ^od ad totam hab«at xaiionom d«tan ttùCtat mmo* 
vie M ad tnaioiem ïM^'N; ^ ^uQd ad degjnootum reâsdimm 
habeat ratiotiem datae rectae M ad daèam Ni W éftta veCtè 
JS secabûai' in data ratiouey reçue nimkiUn daltoa Jf ad dâr 
um Ni abscbsa xiempe jiJz=.M^ JPsss^N^ tcHgiùsqae ut ijâ 
VI. ^. peiactis CVidi, Pappi ad I-ibio$ d^ Secu i:ac^uta LcMm^ 
I. Coilccr» MatUemi HaUey p. XVIII. XLV* Glaviiti> Taeq»ft»i| 
aUi) PHeidareTi i* c. f. 9^ .8iniii2(|ne liïitiOBe dataére^tme JB 
aJia 40 pimcto iilde J in directiim adiiciet«i', «^uae ad ip9itli 
iiab^àt datain ratitiiiem , datât uiiuiinm vtcue M ad 4atàm Ni 
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. Pat tilclograniroum igîtur est utnimque^ ipâOriim 
Z&, en; aequali» igitur (L 34.) JO Ipsi Zil% &K. 
vero ipsi HB^ Et quooiam uni laterî triangnli Ji\T 
.îj»si ïiempe KF paralWa ducU est recta &É \ C8t ( VX 
2.) ut VE ad EJ îu K& ad QJ. Aequalid aatem 
QSt KO qiti<lem ipsi BIT, 0J vero iptt HZ $ est igi- 
tur ut TE ad EJ iu BH dà HZ. Riirsus, quomain 
uîii lalerum trianguli jlHE ipsi nenipe EH pai-aJIeli 
chiaa est ZJ; est (VI. 2.) ut EJ ad JJ ita HZ Ad 
ZJ. Demon^tratum autem est et ut FÉ ad EJ iU 
BU ad HZ\ est igitur ut FE quidem ad £^ It;^ 
BH ad HZ, ut vero EJ ad JA iu HZ ad ZA^ 



Gjata igitui' recta inseçta AB dataç recfcae sectae 
AV similiter secta est. Qiiod opartebat faccre. 



P R Ô P O S I T I O XL (Pjg- 359.) 

DuabtiS datis redis 9 tertîAm pifa{»orttOnalem in^^ 
liire. 

▼ci etiam ïxA * iit coAiyosiu «k 4ita ^B « ciqtte «!> 0Ktr«p<r< 
inde ^ versit» opposius partes^ «diacta ii«b««c ad datâln {yt\ ad 
adieciam) racioiiem datSe rrtaioH» -flf ad datant minorem iV 
(Pileidevdt 1. c. $$. lOO. 10t. )4 Caetecam apùd Campanuni 
propositio aastta 9« est VI. li* 

PROPO SÎTÎO X* , 

Ob^. .1. DenlonsCratio hiiius proj^dsitionis (qnae ^pud 
Campaïuim cat VX* 12.) e.xpeditior retlditur, praettiissa propo- 
•itibne in Obs. 5. ad VI. 2. contenta.' Cf. l'âeiflei'er \, c. 
j. 102. . 
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^EoTWfaP cil dod-Bloui âvo èvd^sîai ai ^B, A F, 
nui Keia&moap ywviqr nfQtr/ovuai txfyovaar*, &€l éhj 
*itp AB /AV t^it^v dviiXoyov nçqgéVQeïr. 

'ExficfiXija&oiGuv yccQ al AB, AF ini t« J, JE 
a7;iiuïu, xai x«/ff^w f/j AT ïatj n} BJ, xal ènB^tvid^ia 
i] BF, %aï diù Tov J viaQci/.hjXo<; ai'ry rjy&ia ij JE. 

*Enéi ovv tQiym'ov tov A JE, nuQÙ jilar tuJv 
7ïlivç(u$f TÇV JE f/'4rat i] BF, dvuXoyôv èariv tae ij 
AÉ* nçoe %rjP BJ oiktag iy A F nçog Tyv FE. "^loti 
ih.fl BJ tg Àr , tut tu aça œg ?} AB nçog tîJv A F 
ùHtotS îy AF vfQog TijV FE. ' , 

Jvo UQa io&étawr sv&eàSp tuSv AB , AF, %qnij 
àvâXoyov avralg TioogévQeTui iq FE. "Chceç sêci ?joi- 

n P O TA 21 2 ip\ 

TqkSv âot^€iC(iiy hvd-emv, TiiuQTtjy àvdkoyop 

^Ebtm^av oi âo&sîaat t^elg &v&€Ïai al A, By F 
ètl il] Twv Af Bé F^eruçt^jV dviiXoyor uçogevçtîv. 
*Exxêia&iaaav âvo cV'd-éïfUj ai JE, JZ, y&iffiaP 
nêftiywaui %viôvoav itjv vtio EJZ' xai xeiad^m ti/ 
/*èi^ A i'ofj ij JH, Tfj M B îa^ fj HE, xap eTitg F 
tof/ 1] JQ* xai ini^tv/d'eiCfig ifjg HO, nuQdkXf^kog 
ùiv%y ijyjO-m àia tqv "É ij EZk 

A) \t\hii êio tv^stouy miae I^eyrardtis, codiCeih i secutuSf 
'<miittiC) tx eàéi BasiJ. et Q>to^i restiiuimu» ex more £ucUdi 
in euuneiâtione soltinnii 

<3 b a. 2. Si «eqiialia fucrint uiiius triailtruli lateris AT ,* 
segmenta, alterius etiam lateris AB f ègmeiita , recth tertio 
l:tcri irjT pâraHelift faeta eititit aequllia (V« Pxo^, A,). Reçu 
iLt<|ue data AB m partes quoicun^ue jaeqiiaies secabitur simili 
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Sînt, datae duae rectâe uéBf ^jiFf et ponahtur ita 
ut angtilum quemlibet condneant; oportet ipsisi uiB» 
AF tertiam proportîonalcm invenire. ' 

. Producantur AB^ AT ad puncta J ^ E 9' et pona« 
tur ipsi AF aequalis ^,^, et iungatur BF ^ et per J 
parallela huic -ducatur JM (I* 3tO- 

Quoniam* igitur uni latèrum trianguli A/IE^ nempe 
ipsi ^i; parallela duçta est BFf est (VI. %.) xA AB 
0d BJ îta AF ad JTjB. Aequalis aijitem BJ ipsi AF9 
est igitur ut AB ad AF ita y/jT ad-Tj;. 

' Duabus igitur datia rectîs ABj AFj tertîa prppo/- 
tionaHs inventa est FE. Quod oportebat facere* 



P R O P O S 1 T I O XII. (Fig. 360.) 

Tribus datis rectis, quartam pipoportionalem in- 
vcnire. 

Sint datae très rectae A, B, F; oportet ipw Af 
Bf F quartam proportionaleip invenire* 

Exponantur duae reçue JEf JZ9 angulum conti- 
nentes, quemlibet EJZ; et ponatur ipsi quidem A àe» 
qualis AH9 ipsi vero B aequalifii HE9 et însuper ipsi 
F aequalis JQ; et iuncta H09 parallela illi ducatur 
per E ipsa EZ (I. 31.). 

modo, quo propo«itum VI. 9. fiebàt (Pflcider^ 1. c. JJ. 103. 
104. Clavius, Tacqket., alii). Cf.* I. 34. Cor. 2S. 

O b s. 3. Hac propotitione nituutur solutiones rariorum 

pToblematum 9 figuras rectilineas âsLt%$ varie inodo in partes 

qnotcan^ue aequalet» seu etiam ita secandi, ut partes datas 

invicem habeant ratione». l'alia problemata „ habentur in £u- 

Ettclid. Elément. P. II. O - 
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^E^ef (mJv r^iymvov tov JBZ nai^ fUalf ttiv 
nk&v^viif Tiyv EZ ^utm ç H9^ Mmtv «^ ofe JH 
nços TT^v HEi oikmg rj JG nços tijp 0Z* "Imj âh 
ri fûv àH Tjf A^ ij âh HE t^ È, ij ih JBts P 

ez. 

n F O T AS I 2 ii. 

"EinanGap ai âo&eîoifi âvo evâ-etai, al AB^ BF 
âel âfj t(Sp AB, BF iiéarjv àvâX&yo^ nQogei^Qeîv. 

Keiad-iaaav in evéslag , xai yeyqdtp&m im vijs 
AF i^pmvitXiov td A/iF y Koi fjx^^ UTtÛ rw É ùt]- 
fiBiov vy A F ev&eia nçog oQ'd'cig ^ BJ, xaï éns^ 
Çevyj^mactif ai AJ, Jt. 

clidis, nt quidam arbitrantur, yel» ut alii volunt, in Maclio^ 
med Qagdedini de D^yiiioQifaïus libH) ; àpud Wilke neue lud 
erleicliterte Méthode den Inhalt geradlinichter Fl'âchen zu fia« 
den; iu I. T. Mayets practiich. Geom. T. lu,; àpixd Pfteide* 
rtr. 1. c. 55. 108-118. 

P R OvP O S I T I O XL 

Obf* Tertiae proportionali duabus réçtifi datjs invenièndaè 
insetfrie quoque TI« 8. Cor, Sorota nenif* (Fig« 3S^.) xecu 
BJ aequati primxe reccaruiti d«tarum y «e iuota. ad «am pcr J 
p«rpen^Cttlaii JA tequaM MOuiMkM» ita#gttur MJ^ Du^ta der 
iade in ^ td BA p^endieulm APy quat pxod^oitfi BJoc- 
cimet in r, ttit SJiJAxBjÀijr (VL 8. Cor.)- (Clavim 
ad haac Prop. PAeidmr^ h c $.125.). Alkw idma Btit pei 
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Et ^onhmi rài li^eétoti^ triangûli JEÉ, tieûipë 
ipài EZ pàraiHek ducta est flÔ^ èSt igîtur Mi JH ad 
HiBita .rf® ad QZ (VI. 2.). Ae^iiaUs , autèiA ^£P 
(fjttîéle*! îpM ^, JÏjE' vcro îï)si B^ JQ atrtènï ip^i f; 
est igitur ut ^ ad B îta 1* afd &Z. ' , 

tionaIi3 inventa est QZ. Quod oportebat facere. 

PROPbSiTTO XIW. (Fig. 361.) 
DtiabM daÀs rtttàs^ tiiëdiâfiîfi, -ptépétûiihiilM ïxiS 

Sint datae dùae rectae AB^ BF; oportet ipsi^ Jf J^ 
BF lûediain propôTtiôiMèiâ lûvénfre. 

Potittmnr in dii^t&nky et dé^iïritoltlr sà^r AJT 
stmit^tâv^ j4/jp^ et du^àttu- a JB piràèt^ rp9t ji¥ 
Téetaé ^ rcctod jî^/ (R iti>^éC iiinga^ftûr JiJj J^i 



parteiti alteram eiasdem VI. 8. Cor« Nempe, si prima ireeta 
data maior est» quam secunda, fiât £/* aequalis pisn^ae, et, 
descripto tupei; eam circulo » ex sltero eiiis extvemo B ap^etuc 
BJl aequali) tecun^aei et ex altéra Wm extretito A de^itttso^ 
tHt in Sr ^étfeaAmiàr'ù jâJ i écït^ BTiBA±z.W^iB£f 
(VT. S. Cor.), âin autem prfin^ ^re^ta data midor en , qtiam 
secunda : super illà v. c« BJ tanquam catheto tnan^lum con- 
sûtuatar re<K<iDgvltiin> dJB^ etiim ^ypotemnay^UH àw^kUssft 
, secundae (ut ïia. II. 14. III. 17.). Tnià ad hanc Bjt âi pottcyoi 
éius extrejmo ductum pcipèhdicalum A F productae BJ ôccur* 
rct in r (I. Post.^ 5.>, éMq^^ i^: AS^=ijÈ '.'BF (VI. 8. Cor.) 
Pfleiderei: I. c. j. 134. Pappus CbUmcu Math«iiii Ah 7^ él lll. 
8. (Nbscra Prop. 11. apu4 Camponuin est VI. i(K) Cèêuitum} 
a tatip daarui^ mag9i6xdithim exyce^a iii ,|iév dsta^ fèèéni) 
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oçd^ loTiy. Kal ènei iv oqd'oyiavm TQ4j^wvui *v^j4Jf^ 
dno-%iijs, Qç^€ yœvias im %rjv ^daiv xdd-etog rjHTal 
^ JB* V ^^ ^Q^ ^^^ ^^^ /idoêfoç Tfirifjid%(jiV %VêV 
j4B , Br fiiofj dvdXayo^ iariv. ': . '_ 

* dvo SqU Sod-BlOiâV ^Vd-^mV T(SV ^B , JBF , fAt^iJ 

dvdXoyov nçoçev^erut' tj BJ. "Osicq eâei nùtijatu, 

», ^ ' ^ ' 

n p o T j SI 2 *<r. 

Tifiy ïmoy t« %al taoywvmv ^) naçaXXijXoyçdiur/uiûP 

dvcmenôvéuaiv ai iiXevQal, af nc^ tc?^ ïaas yaviag* 

xal wr laoyoiPmv naQaXXfiXoyçdf4ffiwy , dvtmsnov- 

. ê-aaiv ai nXevqa.ï ai neçji vàg ïaag ytoviag, îaa èarlr 

ix£îya. 

"Eavia ïaa re nai iaoydyia naçaXXf]X6yQafifMt Tci 
A*B 9 Br , ïaas è'yQvra Tas ^QOS i^^ B ywvias, mal 
xeh&foaa^in evê'sias al JB, BE^ in' tvd^elas, aça 
€laï xçtl €^l ZB, B£t* Xéyui oii tiuv AB , BF dv^t" 
nenov&aoiv al nXevçai, al ncçl Tas îcas ^-ytaviag, 
rov^ioTiv oii èoTÏy ws 17 JB ngos Tijv BE^omias v 
HJ^jiqos ti^v BZ. 

1) Loco' laoydJviMv , quae vox omnino sufficir , hic et ini 
tequentîbus edd. Basil, -et Oicon* habent: fUav fuÇ ïativ t%6v-^ 
tmv ywpîav, Utraque lectio ex Iw 29. I. 54. eodem redit* Cae- 
terum etiam in&a in demoastratione VI. 16.| ubi noatra haeo 
propositio adliibetur^ vox îaoyatvlmv ponitur. 

docet iiaec j^positio modam inveniendi rationem* duplicatam 
ra^onii datae. 

PROPOSITIO XH. 

Obi. Facile patet» e tribut rectis datis , qutbus iqatrta 
proportionalis invenienda est, secutidam, quae in iîgurd textiis 
graeci piimat Jff ia^ direçtum «diecta esi» poste edaro ex H 
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£t quoniam in semicirculo ai^gulus çst AAT y rec- 
lus est (III. 31.)r £t qùoniam in rectangulo triangulo 
A/ÎT a recto àngiilo ad basin perpendicularis dticta 
€st '/iB\ ipsa AB inter basis segmenta AB^ BF m^'^ 
dia proportionalis est (VL 8. Cor.). 

Duabus igitur datis rectis AB ^ BF % média pro* 
portionalis inventa est BA* Quod oportebat facere.^ 

PROPOSITIO XIV. (Fig. 3(?2.) 

ParalIelogrammôruR) aequaUùm et aequiangulorum 
reciproca sunt latera, quae circa aequales angulos sunt; 
et quorum aequianguk)rilm parallelogrammorum reci<- 
proca sunt latera cfrca aequales augulos^ illa sunt ae^ 
qualia; ' 

Sint aequalia et aequiangula parallelogramma AB9 
BFf aequales- habentîa anjgulos ad ^9 et ponantur in 
directum //B, BE9 in directum igilur sunt (L 14.) 
et ZB% BH\ dico ipsorum AB9 jB F reciproca esse 
latera circa aequales atignlos , hoc est » essç ut JB ad 
BE ita BB ad BZ, 



versus JBJ, vçl etiam (coll. Obs. 2. ad VI. 2.) c veriice J ex 
eadeiD/ parte y ,ad quam est recta JH^ vel in crure j^H an^uH 
H JE ad partes oppositas ultra J producto sumî, et tum reli- 
qua in cruribus anguli «ssumti, vei ad verticom ei oppositi 
simili ratione ac in textu graeco peragi. Praeterea étiam se- 
conda et tertia altemis inter se permutari possunt, it^ ut iam 
non, ut ante prima et secunda in utio angidi assumti crute, 
tertia et qiiarta in altérât verum prima et tertia in uno 9 se* 
cunda et quarta in altero sint. Pfleiderer )• c. $• 119. 120. 
Si qiiis'v^'O difiderety ut prima et qiurta in uno, sècunda et 
tertia în altero crure anguli sint/ hoc quoque fieri poterit, si 
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SvfMimXijfohàfa ydç va ZtE tn;aQakh]X6yQaiii^fM}y^ 

'£n;d ùvv 'éaop iar^ to AB naQaXX'tji.oyQu/u^/M^v 
mS BF ^açakXffk^yqaixfKfi , viXhy âé %i %o ZEr ësnv 
^iga ws tiO AB nçog va ZE owwg 70 BF svços vo 
ZE. 'AXX wg fihv %ô AB nqig v6 ZE oSzmg ^ JB 
^Qog %fiv. BS, wg âh vd J^F nçog tS ZE ommg ^ 
' HB si^à^ vi^p BX' «M»i cSg ciça ij JB nçoe %^y BE 
ovfwg 9/ ff^ nçog tijv BZ. T(Sv^ AB, BFciQaua-- 
QakXijXoyq(ififii»v. àvrmeT^ovd'aG^v al nXevqai, al uegi 
fgfig îaag yoivlag^ 

*Aïïà âiîji àvninenoV'dtéTmaav ai nXevçal ai «wpî 
mg îxsag ytâifiag, %al ibrco ^g 1^ JB nçig vfjp BE 
€wc»g ^ H^ fl^og vojp JBZ' Xépa qfi ïaop i<ni 9ç 
A'B TtaQaXXfiXoyQajLifiMv tw BF ^açaXkf^Xoyçéfifi^. . 

'JEw4 fdç èoTip iig ç JB TtQog vi^v BE ommg 17 
JS3 if^àg tijp BZ, aW' ws /^^ 17 dS ^Qog %^v BE 
oëzm t6 AB noQalhjlçyççifiiUfOP ^Qog vo ZE ^0t 
foXXfjkQyçafffiop, i^g âh ^ HB nçig %f^p BZ pvrt^g 
€Q BF 7ta^U.^hQyQaiiiiiiov n^ag tià ZE yf^wAi^- 
yga/u^/Liov ntaï mg âqa to AB nqog to ZE om^g %q 
BF nqog %à ZE*" ïqov dça iarl to AB imQo^XXfj^ 
XoyQapfiov tw BF na^aXXTf^Xoyçdfnfjm. TiSv «çoç 
Ihsfav , mi Ta éè^g\ 

IIJP O TA S I 2 a. 

Tmp 4(mp xal fiUav /nn^ 'iat^v IpfbVroiV ymvidP 'Pg^r 
yfMfwP àv^nenôv^GiP al TcXevQoi, al neçï Totg imig 

ex v«rtice angali ptopositi piima in uiio orore, seciinda in al- • 
tero sumatur» ^et al^f^r^ h^mm reccaium ptuicta extrema rectA 
; aliqna iungantur , éeinde m epdem çrqie , in quo suima est 
Mcunda , 4 vertice absciiidamr teitia, atquo^ab Altèvo eius epc- 
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* . ' ' f 

' Compleatoir diiifn paraUelogfammum 27£. 

£t quQoiani ae^uale ç^t parallelogrammam jiB pt- 
rallelogrammo J3J*; est autem alhid quoddam ^JS; e$t 
îgîtur (V. 7.) m ^5 ad ZEita BF^clZE. Sed (VI. 
I.) ut ^£ quidem ad ZE ita ^^ a4 ^£» ut vevo 
JSr ad/ZJB ita HB ^ 5^; erit igitur (V. 11.) JB 
ad J9£ ita HB ad S^. Parallelogrammorum igitnr 
^jff) J?/* re^nuroca^ sunt latera» quae circa ae^uates 
angalos sunt. 

Siot autmn reciprota lattra çirca ae^uales angulos» 
et sit ^t ^£ ad ££ ita ^j5 ad BZ; dico aequale 
eeae parallelogicamnium j4B parallelogrammo BF. 

Qnonîam enim eat ut, ^ ad BE iu jEf^ ad A;?^ 
èed ul ^^ quidem ad BE ita (VI. ],) paralielogram- 
|num u/jB ad parallelogrammum .3J?, ut HB vero ad 
SZ ita |)arallelpgrainmum BF ad parallelogrammum 
^j;; erit igitur (V, 11.) ..iB ad Z^ ita BT ad i3£; 
.aeqnàle igitur est (V. 9.) parallelogrammum jiB pa- 
^ ^allelogrammo jBJ*. Frgo aequulmm etc. 



P R O P O S l T LO XV. ^f\^. 3(53.) 
Aequalium et uhnm augulum uni aequalem baben- 
Uum triangulorum reciproca sunt laterd> quae drca 

tremo duputur i^4 Ulfid cruf 9 ûa quo pvimà 9(iinta fuit, recta» 
quae ait, ut yoçânç, aqtiparallela et» quae piinia.e ^t fççciiiçlae 
extrema iungit i. e* ita ducatur, ut cum çrur9 vnp euh^^m 
aiigulum cf&ciat» quem i^U, ciû «ntip^r^llçl^ ess^ 4«bet|i^ ^ym 
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fmvmv , dvTmeuo^&aatv al nXevqal, ui ^êçi tÙs Tcroç 
ywvlag, ïûa ioriv èm^va. 

"JSmto ïaa 'fQtyfûva ià ABF , A JE, fiiav fuS, 
ïarjv eiovca ywviop vfjv vno BAF i^y vno JAE' 
léyiû OUI fdv ASr, A JE TQiymvmv avmnenovdwHV 
al nX^VQaï , ai ne^ï %ds îaaç yiaviag, %ov%àiniv o^i 
Jarir wg ij FA nçog TiyV AJ ovtmg ^ EA nçog 
%'^v AB. 

^Keia&to yàg (Sgrs en iv&eiag €Ïrai v'^v FA tfj 
AJ' bi ey&eiag. «ça è<ni nai ^ EA vy AB. Kai 
ht^C^yJ^m ^ BJ. 

'Enel ovv îaov iavl %6 ABF vçiympov %di A JE 
VQiym^fp^ dkXo âh to ABJ' êà%iv àqd wg t6 FAB 
vqlymvov nqog %à, BAJ TQlywvop ovtotg t6 A JE tqIt- 
ymvov nçog *v6 BAJ TQiyiovù^f. *AXi! vig fikv to 
FAB nçog to BAJ oihœg i^ FA pçog %i^v AJ, wg 
âh TO EAJ jiqog to BAJ ouvfog i^ EA nçog %^v 
AB* xai (og «ça ^ FA nq6g*T%v AJ ommg ^ EA 
ngog Trjy AB* %&v ABF, AJE dça TQiymrmv àvri^ 
nenovd'aoïv ai nXevqaï, al nBçï %cig ïàag yœ^iag. 

altéra, et vice versa. Hic quoque litus secundae et tertiae ia<^ 
ter se pefmutari possunt. Cf. Pâeiderer L c. $. 121. Apud 
Campanuin Prop. nostra VI. 12. non separatim numerattiTy sed 
praecedenti VI. 11. (apud Çati^panum VI. 10.) tantiun subiua- 
gitur. 

' PROPOS ITIO XIIL ' 

O b s. Pars posterior Qbs.. 5. ad VI. 8. etiam adhuc hu. 
ius piroblematis sblutionem exhibet, facile inveniendam. Pâei- 
derer 1. c. $. 126. Càeterum VI. 13. Prop^ est aplid Campa- 
' nom VI. 9. Docet illa aiiis verbis y, si ratio diiârum magnî- 
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aequales anguloa sont ; eC quorum triangujoram' unum 
aDgulum um a^^qualem habendum redproca sunt lateta 
circa aequalea angulos, illa sunt aequalîa. i 

Sint aequalia triangula ABF j A JE 3 unum angu- 
lum uni aequadem habentia , * scilicet angulum BAT 
angulo \AAE', dica triangulorum ABFf A JE reci- 
proca e^st latera 9 qi^e çirca aequaleâ angulos suht ^ 
hoc C8t, ^sse ut JT^ ad J/^ ita Eji ad ^J5. . 
. <* •■ 

Ponantur enim ita ut in directum sit jT^ ipsi AJ\ 
in directum igitur est (1« 14.) et EA ïpsi AB^ £t 
iilUigatur £2^. 

£t quoniam aequale, est trîangulum ABT triangulo 
A JE y est autem aliud trîangulum, ABJ; est igitur 
(V. 7.) ut trîangulum FAB ad trîangulum BAJ ita 
triangulpn A JE ad triangulunl BAJ> Sed ut JT^JS 
quidem ad BAJ ita (VI. 1.) T-^ ad AJ3 ut JE/^J 
vero ad BAJ ixA EÀ ad .^5: erit igitur (V;. Il») 
J14 ad ^^ ita EA2iàAB\ triangulorum igitur u^JSJT, 
A JE reciproca sunt latera » quae circa aequales angu- 
los sunt. ' * * 

tudinam expresta «it per datas reçus invenire rationem lab^^ 
dapUeatam rationis datae. 

P R O P O S I T I O XIV. 

O b s. 1. Exeœplu^n huiusmodi parallalogrammorum prae- 
benty quae in I. 43« rocaatur parailelognuninorum circa dia- 
^onalem complemcnta. Cf^ Pfleideier 1. c. ^« 134. 

^Obs. 2. Demonscra'tio , qua ex aequalitat^ angulorum ad 
B ope I. 14. infertur, si JB^ BE sint in derectum, fore et 
ZB , BH in directum « praetel morem praeceps yidetur^ et 
rectius deduci posse yidetur ex ea conyersa L 15. Prop.'quaro 
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'^AAc? âfj ùinmmovê'iTo)(mv al nlsvq^à tîSv ABTy 
AAE Tçiytivaiv, %otï ftrrco los i^ FA nços t^i^AJ 
oikwg ^ EA nçog vijv AB* Xiym oti faw iofl va 
ABF tQlYtû'i^ov %(S AàE vçiydvn. 

*Ent^etjS'eiafjs yctq nûXiv t^q BJ^ iw€i èmii^ tîs 
1/ FA 9^oS Tfjv AJ ovTms 1^ EA n^g <pf^ AB, 
êXX dg f^hv ^ FA nçog vij^ AJ oikmg v6 ABF 
vQtymyov n^og Ta JSAJ TQiy(ovov, wg âh i} EA !f9fès 
vf]V AB ovTfog ro EAJ TQiyo^vov nçog to BA/t 
'tqtywvQV* ai g ciç» t6 ABF tQtfmvov nçèg ^ BAJ 
pputeg To EAà f^iymvov n^og i?o BAA êie^eçé^ 
ifça T(ôv AJPF , A JE nçag to BAJ* ^op 0f^èv 
fZ?* ^^yov* ïaoi^ aça iarl to ABF T^ifmvov tÇ EA^ 
TQif(jivœf TdSv çiça ïamv , ncà ta éiifg. 

n PO T42 JS l^^ 

'Eàv tiemQeg evê'sïctt drdXûyov âg$, to im ^v 
âxgwv TteQUxoiiiepor vQdvy^^^ev hop èarl tç» ^o 

îam Pcoclus desideravit , et nos ex eo si^j^Çj^ «ttul^nu9. Cf. 
Pfleideier L ç. ^. 136. ^ ! 

P R O P O S I T I O XV. 

/ Obs. i* Propositiones 14. et 15. uno enuaciato» pariter 
ae duas propositioiii» V|. f . ^ i^rcfa co^m^al^efiderey atque etiam 
ope I. 34. unam ex< altéra infeixe lîcet. Coiùunctae autcxn» 
quam seiunctae cur facilius inrelli^erentm'y <]^uod' Ailstin. vuit, 
liaud appuet. Cf. ^fleiderer ]. c. $$. 139.^^40. 

Obs. 2. Pi'oposàiones 14. If^. parallelpgramnii vel tnan- 
guli dati Uausformationem in aliud daû hteriâ y circa eundem 
yel aequâlem angulum veducunt adprobtemma Vf • 12. fuxtaeas 
scâicet quarta proportion alis latéri dato , et duobus parallehi- 
gramikii , triangulive dati cilca anguluiA designatum lateribus» 

r . 
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Sini 9Xttexn reciproca iMmra trtMigukima ABF^ ^ 
JJEf et «it ut FA ad AJ ka f^ a4 ^jÇ; dico a«- 
quaie «sse triangolum ABF triangob A JE* 

iuacta emm ^rllrsll8 BJ , qugniam est ut FA %A 
AJ ita JSA ad ABi aed ut iLtf 4}iiid0^ «d j^^ iia 
(¥1. !•) triangulHO) ABF ad trian^uiiim Jf^J, |it Jf^i;/ 
vero ad AB ita triangulum EAJ ad trîangu(um ffA^' - 
eiit igitur (V. 11.) 9 ut triangulom ABF ad iV^^/ ita 
triangukuD: EAJ ad 6^^4 utrumque igîlur ip^orum' 
ABF 9 A JE ad JW^^ jeaiidem àal^t tatioiiara ; ^•. 
qua)e igptur est (V. 9.) tfiangukim ABF trian^ib 
EAJ* Aequalimn IgHar etc. 



P R O P Q g I T I Q XVL (r%. ^.J 

Si quatuor rectae proportionales sint, rectanguli^m 
sub extremis contentum aequale est reùtangulo sub nié- 
dil3 contento; et si k-ectangtduin sub extremis conten- 

eJtiâbet alca^um okca lumc angultim latiu païaU^logirainav^ |«i- 
angidm 'Conatriitfi^ liT^mioauni ù^ ftop* 14. m f o q^pay* 
4i«iii t«^^ur soUido psoUamatis I. 44* Cf* f&fié^^ 4* i:> 
#. m. 142. 

Obs. 3. Facile etûitn Pi!op. ISL 9^ei|4! paiiast «4 triiMU- 
^ttla, quonun uaat i^nguliis lunus, at unus angu^us aittrius simul 
f twti tunt daobtts recti^ ««quales. Cf. infra ad Vf. 23. Ohê. 9. 

^ \ P R O P. XVI. XVII/ 

Obs. ié FrQp. 16. et CoroUaiiitai 14. et Bxap, 17. ut 

Cor. 16. fliati, vel «ttatn utraque immédiate demonatrari potcsc 

iû^dem modia, quibua 14. Ambae etiam aie enuaciaii fos' 

aune: paralielogrammoLum rect^ngulorum aequalium baaea aiMit 

- aitiuidiaibua recipvooe proportionaki ;- aa yiciaaim aequaiia aunt 
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a%ç<ap nsQiejipféBVOv oqS-oy^viov ïaov y %fp tmo twv 
fjtfiawv- neQisxofiévoi oç^oyiavUp, al Tiaactçeç ei&€la>i 
dvdXoyov êaovTOê. 

"HoTwaav ai Tiaoc^eg {BVd-eîai dv4^oyor ai AÈ^ 
TJ f E, 'Z/" we 1^ AB'nQos ti^v FJ ovvmg ig E uqos 
vi^v Z" XéyoÊ ow %6 vno Tcîr AB, Z ne^iejifjuepov 
oQ^yoipiov îoov iaul v(S v^o %(av TA, neQiéx^l^'^9 

^H'jfp'maav yaQ àno Tijs A, F a^fj/u^emp toIq AB, 
Ta ev&elaiQ nçog oQ&dg al AB, JT®, xai xsio&fo 
- Ty /u^hv Z ïafj rj- AU, t^ âh E larj ^ rQy,Maï Gvp,- 
ntnXrjqmd'OiQav va JSH, J& naqaXXrjXoy^aïaiMt. 

Kaï insi èmiv (og i^ AB^nqog Tfjv TJ oOnog ^ ^ 
fiQog trjv Z, ïafj âh 7J fjuhv E Ty FO, ij dyZ ^y 
AH' eaviv âça œg ^ AB Ttçog Tijv FJ omùyg ^ F& 
svQog 9!^v AH* %âv BH, J& dça naçaXXfjXoyQd/iiu^ 

parai] elàgnmma rectangala, «quorum bases tunt aldtudinibus 
l^eçiproce proportionales Cf. Pûeiderer 1. c. $. 143. 

Obs. 2. Cuxn quodvts paralleiograxmnuni obliquatïgulum 
aeqiiaie sit rectangulo aequo alto super eadem basi (I. 35«}: 
generatim etiam (V, 7. V. 11.) duo quaecunqua pardlelogramtna 
«equalia habent bases altitndinibus reèiproce propordonales» 
ac vicissim. Unde ope I. 41. V. 15. idem de diaiigulis ae- 
quaiibus deducitur (ibid. $$. IM. 145.)- 

Obs. 3. Quodsi pdorés 16. et 17. partes ad coroUaria 8. 
in Blementis ac in Obss. 2. 3. ad VI. '8. subiuncta applican^ 
tur; hae eiiitrguQt propositiones. Perpendiculo ab vertice an- 
guli recti trianguli rectanguli in hypotenusam demisso, 1) quà- 
dratum' huius perpendicuJi asquatur rectangulo sub segmends 
hypotennsae . ab ipso facds. 2} Cuiuslibet cathed quadratum 
aequate est rectangulo sub hypotenusa, et sub.eius segmente, 
quod catbeto huic adiacet. 3} Rectangulum sub lateribus ôirca 
ang>ilum rectum aequale est rectangulo sub hypotenusa et |p«r- 
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tum ^equale est rectangulo sub extremis çontetoto, qua» 
tuor rectae proportionales ertuat» 

Sînt quatuor rectae proportionales ^Bf FJ, Ej Z, 
ût jiB ad FJ ita, JE stà Z; dico rect^ngulum suby/B, 
Z contentum/ aequale e^e rectangvilo sub FJ, E cou- 
tento. , 

XTucantur enim ab ipsis A9 F punctis ipsis AB9 
FJ rectis ad rectos angulos AHf FOj et ponatur 
ipsi quidem Z acqualis AH9 ipsi vero E aequalia 
FG9 et compleantur parallelogramma BH9 J&. 

£t quoniam est lit AB ad FJ ita jS ad^^ a^- ' 
qpalis autem E quidem ipsi FBj ipsa vero Z ipsi 
AH; est igitur (V. 7.) ut AB ad FJ ita F0 ad JLB; 
paralielogrammorum igitur BHj JB reciproca sunt la- 

r •■■ 

pencKcùlo. 4) Rectanguhim sub alterutrp iatere circa anguliun 

ïectum et sub perpendicuio aeguatur rectangulo sub altero la? 

tore circa anguium rectum et sub segmento iiypotenusae , quod 

priori adiacec çatheto. In circulo 5) qu^diratum perpendieuli 

ab quocunque perîpheriae puncto ad aliquam eius didmeU'unt 

ducti aequatur reciangulo sub segmentis diametri ab perpendi- 

chIo factis. 6) Cuiuslibet chordae per centrum non transeuntis 

quadratum aequale est rectangulo sub diametro per unum 

chordae ei^treinum ducta, et sub diametri huius segmento 

chordae çontiguo y quod ab illa abscindit perpendiçuium in. 

ili^jan ex altero chordae extremp demissum. ^Jnde porro con- 

sequitur: perpendiçulo in hypotenusam trianguli rectangulf 

(diametrum circuli) demisso ex vertice anguli recti (puncto 

quocunque peripheriae) , et in circulo ductis ab hoc puncto 

rectis ad extrema diametri; 7) hypotenusam (diametrum) ésse 

id alteruaum ipsius segmentum , uti quadratum hypoteuusao 

(diametri) ad quadratum catheti (chordae) buic segmento ad- 
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dHme7t6y&am¥ tt{ fi^^v^ttl^ loâ ne^ï Te?j^ îM»^ fmvkà4* 
^Slv Sk laoymvloêv né^hhjXiff^jtèfhm^ éffrmm^Tti^^ 
S-aaiv al nXivqaïr al né\(ï %às Ïgoq yiovlaç, ifea iarip 
iiéeîva* hov a^ §o%i fô BH sHiQalX^éyçafr/Mp TOi 
Ji^TtaQokXijXùyçéiUfiaf. Kai eott^ to ((ùv SU to Vféë 
ter j4B^ Z, hff ^p ij jâJi t^ Zr vid^jetA vW 
Twr rj, E, ïaifi yàç iq FO ty E* to aça vno téi^ 
AB, Z neqiexofiBVOv oçd'oydviov ïàov iavl vfp v^S 

tii&lt îùov Sattt tfS^ vno 4i»^ F/f, É ite^ie/piiii^fé ê^ 
S'oywvf^* Xifta <ité at résoaçeg eV&^aé à'i^aX^ov buov^ 
fêté, «V V AB 'wçèg T17V FA ovra)s ^ E,7i$ds t^v Z. 

^tiSp' jtBy 2L ïém^itfsri toi vnè twv FAj, F, «ai' ieti 
^ l»i¥ <^ ^Pàkf ABt Z W BHy ÏQfj fà^ èat^ ^ 
AH nij Z* To Sk vno twv FJ, E to JQ, îoij yà0 

iêàtttàiix t^él OC Entef^ tkthtû ^J^iàw) quàd^aituni va qnxàài'^ 
ttiÉti htàiu M^éinft tel m ^[naclrattim eafltetil (cbordaè^ «k^ 

fili FJ=ssm^i»Fy(FJ^Ob: 1 «d Vf. l.>=Brï:r^^ 

zx^FB^BJ Trj'^JW =ABkijtJ^ 

<Q Ipsa Étttéfti Iï)rpùt6!àttf aû«r (etjhèiheâi) règmeilïa èsse , ù'd ^tià- 
ifratt eath'etôrttMr (cttb^inW) *cR«îeriiiuw BJi JT^sTSy^BJt 
F»X^^ (***• ^* ^^'- *•> — ^Bqî^rq Çnr. 2". 6.); 
^ Eodein^Qé, ^no* irr'; Bl^m'c^dô osteh'ditur, 6:2^ 0oàeiA p'etî* 
pirdriae pttocto Aïctîi diiMiétro et duabus pliiiifaiiiiire chotdis*, 
pd^érfdtiitdli^tfe^ ih éveth Uâttm térttâniM $n diainetram de* 
hiiâfis; ^uadltatA iXUMittm «sM ut sègtàentii ipsft adkc^nâa 
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iûjm'p f^uâfi circa aeqiUlM angulos siust. Quorum au* 
tem aequiangulomm pAralIelogranutiorum* recîproda 
sunt ImetA oirca Mquàlèft angoloa^ iUa sunt aequâlia - 
(VL 14»); aequale igitur est parallelogrammuia £iï 
parsdlelogrammo J&>. £t e$t^ BH quickm sub AB^ 
Z Gdtitèntuiny atqualia èninl AH\ ip^i :2?; par^llalo- 
grammum xttù AQ sub P^/f E continatur, aequalis 
enim TQ ipsi E\ rectangulum igitur sub AB^ Zcaxk* 
é tentum aequale est rectangulo sub FJj JS contehto* 
Sit autem rectangtikun êub ABj Z coo^entum ae* 
quale rectatigulo sub, Jz/» JE? contento; dico quatuor 
rectas proportionalés fore, ut AB ad rd ita jS ad 2(k 

lisdrm emm coBStructisy quoniam rectaii^lum sub. 
AB, iZ aequale est rectangulo sub TJ^ E coûtent^», 
et est rectangulum quidem sub ABf ^ ipsum BH^ 
aequalis en^ AH ipsi Z\ Irectaogulupi vei'o sub F^ 

s 

diametri. Cf. Pû«iderer 1^ c«^ $. 147* (Caetdrum quatjuoi' pri» 
mas in bac obaerVâtiône occurrèntes propôsitiones iam vidi- 
mus in corollarîis ad I, 41. et I. â^^). 

O b s. 4. Propositionam obs. praecedente expositanixn très 
primae, uius in denfoM^Srandis Xi d4« X. 31. X. SI», gtitiat m*. 
drintur in teimtt. 1. ante X. 54% M dfe Vf* 17. VI. Î6i 8t«ètt- 
liUfttut m'ediaiitibas analogHs HM ab VH B, Cor^ fxn» pciiMl 
petita, ùaetexi» ex ipsi» pffopositiohibttà\ VJ. 6L VI. 4^ dedisMÎtt 
{vie. Obt. 2. ad' Vi. 8ii); ténia insup^r dediotistratur , rectltiA 
guKs mh BA tt ATy BF et AJ àeêcriptàêr coUigendo ix li. 
' 34. tttrumque duplum este tTsanguli AMP.' Pidniaè^ et ttcuni^ 
dae demoiiitratio etfdeni , qaae in Laoïm. 1. asM X» 34. vepef-* 
titur In hemm. post Xlll. 13. ai tfffîdendâi» pMscoflhfnm 
septimse (Obs. 3.) ptttem teitiam. Blusdem Mpcinuft pav» 
prima in d«mo(istratioxiibus Xîîî* 14. XIIB. 19, Xlliu 16. iiaa'* 
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«y rS Tif E* To «ça BH ïaov iori %^ JG' nal ëaviP 
iaoywvia. Tdiv Sh îimv %al iaoywvlœv naçaXX'ijlâ^ 
yçâfiiLiiav dvTinenov&aaiv al nXev^l, al^^eçi tcIs , 
toag ytavias' êariv aqa w$ ij AB nçoe ti^v FJ ovvmg 
t; r& TtQOS 'vijv AH' 'îafj âh ^ /u^hv FB tj JE, \ij âè 
AH ry Z. êGTiv dça . ws V ^^ ^Q^S t^^ PJ* ov- 
T(OG, ij E nçoç TT^v Z» 'Eàr âça Tiaoaçss , «ai to? 

njPOTASISi^. 

*E9iv tQBÏQ êv&eîai àvaXoyov wm, t6 vno toÏv 
âftqiqv neçiexo/iievov oçdvyviviov îaov èarî %& ccTvà 
'i^ijs fiiofjç %B%Qayiâv(a* uav ro vtio T(5v âxçmv nsQce- 
Xojut^spov ôç&oydviov ïaov y vtâ àno T175 /néa^s «re- 
rçayviv», al rçets jB^&eîat dvaXoyov.êaovtai. 

"Eataawy Tçeîg evS-sîat avéXoyov al A, B , T , 
tas fj A 7CÇ0Q %%i^ B oik(og 7J Jff nços Tiîjv JT' Xéyia 
Sri %o vnà TcJy A, F nsqwj/ipfjiBVOv oç&oyvinov ïaov 
imï TftJ dno Tyg /Aior^g %'^g B terQaywvip. 

Kelad'fo T17 B îaij ij J. 

quam nota airopliciter ^mitnr: ptriterque bis in demonstxa*. 
tiope XIII. 18. seiàel autcniy bisvoy ciim adiuncta ratione» 
itoywviop yçiç iari rô JfBF v^fyatvov tf FjiJ v^iy(ôvi(f : in à^-^ 
moastrationibui XIII. 13. autem , paritei* ae secunda pars in 
XIIL 18. px proportionc BTirA^=:Jri Fj^ vel rj:JlF=^ 
AFiBV rursus utrobi^e ab VI. 8. VI. 4* deilucu infertuuper 
VI* 20. C^r. 2» Quae omnia, iuncta iis, qùae Obs. 2. ad 
VI. 8. notata fuei:«, nidiisy quam ut auctoii Eleznratorum tri- 
bui possinty ab inethodo abludunt aliaa.ipsi solenni, praemis* 
tas demotturationuxn tiibsequentiuiii tais locii ad perpetaïun 
deinceps usûm stabiliendi; nomiuatini etiam theorematum ge- 
neraliorum ad spéciales casus applicationes fréquenter deincept > 
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E ipmm JQ9 aeq^ilis enim FS ijfti E; erii parai. 
lel^grêmmnai BH aequale parallelogrammô JBtxvoxïi 
aequiangula* Âequalium àutem et âequiangùloiuin pa^ 
rallelogramnîorum rëciproca sunt latera (VI; 14.), clrcà 
aequaled àngubs ; est igitur Qt jÏB âd TJ ita TB ad 
j4H. Aequalis aiitem FB quidém ipsi Ei îp^'à rtté 
AH ipsi Z; eà igitur ut JM ad TJ iià £ ad jZ; 
si igitur quatuor ètc; 

P R d P O S r T i O XVIÎ. (Fîg. 365.) 

Si trea rectaè prdportionales •int^-rèctanguluini ^ob 
extremis cQntentuni aequale est quadrato ex média ; et 
si rectauguium snb extremié conteotum âèquale sit qua- 
drato ex média 9 très rectaé proportionalea erunt^ 

Sint très rectaé proportionales ^^B^PfUt^ad 
B iu £ ad Ti dico rectangulom sub ^^ F contén- 
tnm aequale esse quadrato ex A» 

Ponatur îpsî: B aequalis J. 

adkibendaSy quaniTit obyiat àt Ifiieilesy Monini ^«niiiiciaiic)î^ 
ut immecliat* essènt ad «sut oecurrMitet paratae* Cf»^ Obs. ?• 
_àd II. 9. Undet quùni iacuriae n oseitantiae auetbris isca 
iribuere bàud licéat» prpbabils fit» ut hodiennmi iC4 et olhn 
communibiis» dronum piasdpaé edàni l'sîbus parita faitas ale- 
mentbrtim exemplarià radia nodia respectibuaque , compeidii 
ac facilîtatis gratia^i fonan et arcei(Qri$ tyttematis piàécextia 
(vîd; Proclus in libr. IL p. 21.} tnincata, sicque pi tra^ prae* 
sertifiiy quae àolis X. ae XIII. in pfaecedentibiis libris iiiaenri* 
lenty his excidifsei ae nmitifanam, née apte seiiiper et uni*' 
fornaitery illbrum textui aéautië leminatibus (^f* Obi; 5. ad 
E«clid« Elenent; P. U» P 
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Ktcp Inèi àj^ïP fus fj A. îTçoV *ti^ B ovreo^ 7} S 
fiQoç t'^v r, ïofi âh ^ B %fj à* ixniv dça ms ^ s4 
nços rrjV B ovT(ds fj A nços ttjv F. 'Eàv ih réa^ja- 
ces" e^ d'état avtiXoYOV wGiy 16 vno totv aKl^'wv ne^e^ 
y6/ittvor OQ-O'byoiviov îaor *(7tJ r«J vtto raip jtiéawv yre*- 
^teyàfiivfp oQd-oytàvm* to ttça vno TiÀv\A, F 7aov 
*orr Tii tWo T(Sv É i 4f. 'AkXà to vno i^àlv B , j4 ^6 
êcno tijs B è(yv)v , ïoij yuQ r, B vij /t* to uça, vno 
rwv j4 , F neQieyô^iivov OQd-oyiuviov taov loTe Ttfl 
ùno T'ijs B /r«T^«^o/Viti. 

Vr. i.) y insertisqu'e auctaiiis ânsam dedisiti Cf. Pâeidsrer 
§. 148. 

Obs. 5. Ope Prop. VI. 17. dcnionstrari possc t. 4i. dixii 
mus in Exciusu ad I. 47. Cf. Pflciderer J. H^. 

Obs. 6, Eadem Prop. VI. l7. explicat identitatena con- 
simctioiiis probleniaïuni H. 14. et VI. 13. , quac aequipolleré 
doc'et. Cf. PÛeiderer §. 15Ch 

Obs. 7. Uti casu» paiticiilavis trop. Ijl. 35. qti^in sistiint 

assertiim Obs. , 5. nr. 5. ac sdlutio problematis II. I4i (vid; 

X)bs. 3. ad II. 14. sub fiiiem) in libre II. et îll. ope II. 5. I. 

. ,47. dotnonstratur, hcic pev llI. Î51. VI. 8. VI. 17. adstriiitur^, 

ta univeisim Prop. III. 55. ex III. 21. VI. 4. VI. 16. potest 

• "'nferri.^ Osteitditur iiempe; duas rectas intra circulum se s^- 

cantes te nltitiio secâré in partes reciptocé ptoportionalel ^ 

«nde caeteca ex VI. 16* fluunt. Cf. Pfleider^; J; 151. 

O b 5. 7. Similiter Prop. III. 36. ipsiusque conVersam tlti 
37. ex Iir. fe. eiusqiie conversa, et VI. 4. VI. 6. VI. 17. nec- 
tere licct. Ostendetur nempe, duabus r^ctis in drculuih inci- 
- dentibusy qiiarum iiiia circulum contihgat, altéra secet» comin- 
.'f^enteiti mçdjàm proportioiiale'm esse inter secahtem , eiuscjae 
partem exteriorclii , et cohiiii^entis quadratum aeqi ari Vectan- 
gu.Jo sub tota sécante, ip$ius4iie parte ex'teriori, et vice Versa. 
CL Pflciderer. J. 152- ' " ' 
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Et quoniara est ut A ad B ita S ^d V , aequalls 
antem B ipsi /f; est igîtur ut ^ ad 5 ita ^ ad J*. 
Si autern quatuor rectae proportionales sint, rectangu^* 
îrnn sub extremis contentum aequale est (VI. 16.) re- 
"nctangulo sub mediis conterito; rectangnluni igitur sub 
jéf r aequale est rectangula sub jB, z^. Sed rectan- 
gnlutn sub J8, ^ est quadratum ex JB > ae^nalis enim 
B ipsi J; rectangulum igitur sub A^ T contentum 
aequale est ijuadratcv ex JB. 



pbs. 8. Quodsi (Fig. 365) JB circiiium contingtt in'j» 
Jr secet in jâ etT, iriangula J^É^ JBr^ ob anguliim à^ 
utrique communemy et JABss^JBV (111. 52.) aaquiangula 
erunt (I. 32w) , ad«oque 
^JiJB=zA&:BrQVL 4.) =u4Bc^:jBX^r .(Obs. 4. ad 

jBijr:x=uiBiBr szzyéBXBF iBrqS vr. 1. 

jtaqiiB u4jdijr=ABqiBr<l,{y. 22.) ^i. e. ab pimcro extra 
circulum ductit recta eum contingente, et altéra ipsiim secanre^ 
duciisque in circulo rectis iunaentibiU ptinctiim contaçtris 
pi'ioris et pundta sectionum alteiius.; tor^ secans i'ecta est ad 
partem ipsius exteiioreo), uti quadratum rectae ab pimcto con- 
tactas ad extremum seçanti& totius diictae^ ad quadratum rectae: 
iungentis punctuni contactus, atquc ^altcrum sttctionis punctum* 
Vicissim, %ï uiJ<ijrz=zAB^.iBr y cum diicta rcc;ae -r^B pa- 
i-allela T^, etiam sit JJ : jFzzzaAB iTE^iABqi y4BXrB 
(Obs. 2. ad VI. 4. et Obs. 2. ad Vf. 1.), ideoque (V. 11.) 
ABq:Briiz^:zABq:jBXl^^ et (V. 9.) Brqz=:A^Xr^, et 
(VI. 17.) AB;Brz=Br: FE^, ac sit.angulus ABr=zm'JEi (U 
29) y est angulus À=JBr (VX. 6.) et liinc jB ciiculiim in B 
contingit (Obs» 2. ad III. 32.). Cf. PJleiderer §. 155. 

^Obs. 9. Pi^posita Obs. T. 8* sic etiam eiM*ncii'ntiir: ciica 
triangulum non aequicrurum descripto circnlo^ et per verticem 
triauguli ducca recta circulum ungtttte; haec basi produciae 
«ic occumtj ut recungulum sub rectis. puncto huie occuisui 
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'AXkd Sri To vno Ttîy A, F Xqov eorm to? àno 
i^S B' liyw 011 èarïy mg fj A nçog ti^v B oikfag 7^ 
B nQog Tijv P» 

Toiv yciQ avidiv icaraaxavaad'evTfûr ; ènsl ro ' tî^o 
VMV A , r ïaov i<5TÏ T(ji âno rijg B, àXXct to àno 
TT^g B TO vno tiSv B, J iortv, ïari yàq iy JS t^ zf* 
•7 «ça vno rtav A, F ïaov iarl %tâ vno 5, A. ^Edv 

f . ,' ' ..,"... 

extremisque bati$ jinterUcentîbus aequalé tit qdadrato rectae ttr 

eoJeni occursiis puncto ad vwticem criab^uli ductae; rectae 

yero itiiev piinctum - illud ocbursus ac termiiioé basis iiî ip^ 

abscisiae eandcmî habeant rationeniy quanï cruriim triaiiguli^ 

qtiibus adiaceuty quadrata/ Nempe^ si tifangulo AtB i cuiîué 

/ cius AB'^BFy circulus circtunscribliiir , et hune in B con- 

ti^lgens agiiur recta Bji ob angulum JBrs:zA (III; 32.) 

K^ATB (I. 18.), ideoqtie angulos JBr^-jrBKApB+jm 

11' e. (r. 13^^ <!2 redis s ad partes angulorum' ^B/^, zfiTfi . 

cpncuiTunt rectae AF.^ BJ (I. Post. 5.). Aç turo rectang. 

:^jXJi^s=i^Éii (Obs. 7.) et AJijr=^ABq'.Brq (Obs. a;. 

Vicissim 1) si tri^nguJi non aequicrun APB bihiè AP ad par* 
tes cruris miiioris BP sic prodhcitur, ut rectangulum sub ad« 
iecu rj et stib composita JA ex basi AP et adiecu PA ac- 
quale ait quadrato rèctaé JB ab termine J continuationis !>«• 
sis ad triaiigiiJi vertiiem B ductae: recta haec circulûm rrian- 
gulo circuni8cti|ltnin in B comiiigit (Obs; 8« nta 2;) et ségmènu 
basis AJ y JP teritiihis ipsius À , /*, ac puncto J iittèicepti^ 
sunt uti quadrata crui uni trianguli AB , BP^ ipsis adiacentium 
(Obs. 8. nrj 1.). Atque 2) si triangùH non aequicfnri APÉ 
basis ^r ad partes cruiis minoris sic in J usqiie producitur^. 
ut segmentai eius AJ^ JP i puncto hoc J^ termkiisque basis 
Af F intercepta» sint, ut çrurum trianguli ABj BF ipsis ad- 
iacentium quadrati ; recta ab puncto J ad verticem B trian- 
guli ducta circttluni triangulo circumscriptum in B contingit 
(Obs. 9. nr, 2.) et recitae JB quadratum aequale est rectangiilo 
'ub segmentis AJ^ JP basis puncto J ac terroinis eius A^ t 
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Seâ rectangulonl sub ^, J* aequale sit quadrato tx 
B; dico esse ut ^ ad B ità B àd F. 

Ilsdem enim iconstnictis ^ quoniam rectangulum sub 
Af r aequale est. quadrato ex Bf sed quadratum ex 
B est rectangulum sub B^ J, aequalis enim B ipsi 
^; erit igitur rectangulum sub Ai F aequale rectan- 

Interceptit (Obt. 8. nr. !.}• Postenor conversa est Lemma 2. 
Libri II. Locorum pi quorum Apolionii. Cf. P^eideier. $. \b\, 

Ob#. }0,. Pariter immédiate per III. 21. yel III. 22. et 
VI« 4. yi. 16. demonsfratiur» quod a Clavio et ^aermanno IH. 
Pi'op. 36. tabiungitur cptoUarium (vid. supva H/. 36. Cor. 1.), 
nempe si f punçto ^tia cirçulum diicantur diiae rectae eum 
sécantes, rectangnla sub totis tecantibus, et partibiis earum 
exterioribus aeqtialia esse, sive, quod eodem redit, tous se- 
cantesl «■•• partibus sui» exterioribus reçiproce proporrionales. 
Pf. Pfleidew. $. 155. . 

Obs, IL Ex VI. 16. pocro consequitur, puii^slibet triait- 
g^li ABJ (Fig. 366.) angulo quocunque J bifariam secto per 
vectam JVf rectangulum sub eius lateribils v^^, JB angulum 
ji comprebendentibus aequale esse rectangulp sub segmenti^ 
AF^ rn tertii lateris, ab recta JT factis, una çum Uuius 
reçue JP quadrato (quae est Rob. Simson. Libr. VI. Prop 
3.)1 Çirçuroscribatur eiûm triangulo ABJ circulus (ÎV. 5.)^ 
cui recia AF producu rursus occurr^ in Jï, et itingatur alteis 
utra recta AE^ BE, Posteriore ducta, est angiiliis A=:E (III. 
2}.)* Qfiare, ciim etiam sit angiilus AjF=BJB Cbyp.) est 
AJijr^EAiAB (VI. 0.) et kinc recung.-^^X^^=J^^X 

AV (VI. 16.) =^rxi^-B-f-^rq/ii. 3.) ssu^rx/'^-H^iq 

(III. 35.). Cf. Pfleiderer. $. 157. 

Obs. 12é PoiTO rectaugulum sub duobus quibuscimque 
lateribus cuiuslibet trianguli aequale est i*ectanguIo sub dia- 
métro circuli triangulo circumscripti et stib perpendioulo ex 
Tertice anguH , quan latera isu comprehendunt , in latus tei« 
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âk tS vno T(ûv axQiûv îaïav y tw vno TtSv fÂ^éaf^t^^ cfl 
tiaaaçss svd-eîai àvdXoyov eîaiv^ tativ uga wq 9J ^ 
TiQog Tijv B 0VT(ûs V // nços "I^t^v r* "latj dh ^ B 
Tfj J* (Ùq dga iy A itQos v^v B ovTeng' ^ B nços T*/i^ 
J*. 'JEccv aça tqhq , nal Ta é^^Si 

II F O T ^ 2: 1 2 iti. 
*Ano %ijs dod-e'iGfjQ evd'eiag %Lp âoxf'iwi sv&v^ 
ygd/n/tm ofioiov t€ xçu ofwtaig leeif^evov êvdVyQapr- 
l^iAiV (Ivayodipai. ; 

tium demisso. 1) Si ipsum alcemtrum latus JB (Fig. 367.) 
tertio Br est perpendiculare : akerum Ar dumeteif en cireuli 
tnangulo circumscripci (III. ^1. Conv. vid. Obs, ad Ilf. 31. 
vel III« S5. iir. 2.) et piopositio ad hanc identicani redit: 
tfctang, B^X^^^=^^X^^- ^) ^^ uterque ad basin sçuter- 
.tium Jacus BF (Fig. 368^ anguJiis est acutus, quiconque û,t 
afiigulus Bj4r duûbus lateribus Bui y AV comprehensuf ; Tel 
%i alceruter ad basin angulus ABF (Fig. 569.^ est obtusus^ 
pei- verticem A ducta diameti-o AÉE^ et iuncta BE recta» peï- 
peiidiculoque AJ in basin BV demi$so;,ob angulos ABE^ 
AJP rectos (III. 31. et Constr.) atque -C==r (III. 21.) in ttV 
aiigulif ABB^ AJF est BAiAEz^JAiAF (VI. 4.), proinde 
rectangul. BAXAFzzz^EA'XAA (VI. 160- (Rob. Simso^. 
Prop. C. Libr^ VI. Pfleiderci". j. 158.). Hinc rectang. BF'X 
AJiBAy^AF=BFY^A4'^EAy^AJ (V. 7.) =z^F:ÈA (Obs, 
4. ad VI. l.}» ubi rectang, BFy(^AJ duplum est areae triaa- 
guli (1. 41.). Quare duplum areae ouiusvis tiianguli est ad 
l'èctanguljLim sub duobus ipsius lateribus, uti tertiumlatu» ad 
diaipetrMm ci^culi triangulp circumscripti. Cf. fflclderer. 
s: 159. 

Obs. 13. Rectangulum contentum diagonalibus AF^ Bé 
(Fig. 370.) £gurae quadrilaterae> circulo inscriptae aequale égt 
(luûbuf recungulis AB^JF^BF^AJ conteintis bppositis <iui 
lateribus. Fiat enid^ angulus Ah^ aequalis angulo ABF^ %% * 
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gulo $ab B9 /t\ Si autem reçtangulum lub extremii 
aequale .en' rectaj:)gulû. ^ub mediis cojii^en^Of, <[uatuor 
r^ctae piroportionales . «unt (yi. 16.) ; est igitur ut -4 
ad B ita /î ad JT. Açqualis autem B ip?i J'j ut igi- 

tiir ^ ad J3 ita B açl T. Si igitur Ues etc. 

' ' . • ''^ ' * ' • '^ 

P R O P O S I T I O XVIII. (Fig. 374.) 

A data recta linea dato rectilinep/simile et •imiliter 
posiivin^ rectilineupi describere. 

nmquc .add«tuv, rel ab utioque^ subtrî^halttr , angiilus com- 
^uqis EBJ^ eritque angulus ABJ aequalis anguîo EBV, Et, 
^uuni praeterca sit angulu? >^^JB=^J5r^ (IH- ':^10 » quippa, 
in côdem cuni iUo scgmento ppsitiis, evit uiat^guliim AB4i , 
<iequi«nguUiip tiiangiilo J^BF y adecxqiie (VI. '4.) BViTE^^, * 
J^JiJAf ideoquç rectangulum BP^AJ^^rE'^^Bj,^ Pono,., 
qmim angulus AB^ aequalis sit angulo JBI\ et angulus B4J^ 
aei|uaii» angulo Jï^r (III. 21.), eiit trianguhun ABB aequian- 
gulun;! tiiaugulo JBT^ adeoquo (VI 4.) BA:AE=i^J:,jr, 
idc(Jque rectanguîum BAy^4T^AE\BJ. At ostensum fuit, 
esso içctangulun^ Bry,AJ=:rEy^BJ. Erum iuque rectan- 
gula BA^Jr-^Biry.AJ^^Ar^BJ. Haec proposiiio est 
tbeorema Ptolemaei iu ^cyaAi? Qvvtatii L. 1. ç. 9. et apud 
ipsum fu,ndamcmi loco iuservit tabulis eius trigonométiicis. 
Jlabetur illud etiam apud Rob. Simson. Prop, D., VI. iu cd. \ 
Angl., apud Plaifayi-.^ Kiaft. Instit. Geom. Sublim. 5. 91' 
aiHosq^e. Ad efui^em propositionem referri pomsc «equens 
flieorcma, quo(} est apud Plaifayr, Pvop. E., VI. Si segmen- 
tuni aliquod civculi ABl\{Y\^. 57U) bisectum sit iu T, et e 
punctis extremis A y B segmenù , paviterque e puucto bise- 
ctionis r inflexae sint ad punctum aliquod 4 reliquac oircunî- 
ieieiitiae rcctae ÀJyBJ^ Fj: summa rectaium AJ-^BJ a 
puQctis extremis basis iullexarum ad PJ ïectam a piaicto bi- 
tfOÛOpi» inlkxan^ caiidem i>iiaHCiTi faabobit, quam AB basis 
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"JSmm 17 fihr âo&eloa fv^Blai 17 jiB, tS ^. âo&h 
sudvy^ttfi^/MV f^ rjE> âel è^ dno %ijç AB bv&bios 
rii FE evdvy^dfip^ pjiÂOtoy fe mi ofwiaç uei/terof 
evdvyça/u^/wp àvayçdtpm. 

'Ene^svx^io 1^ JZ, H^l avvetndvm mis tt AB 
\ evireia xa$ toîs tvços avvy Of^jimois ^îs A, B ty 
lA V nços Tiâ F yiavia îaç ^ vno' HAB , %y dh vm 
FJZ ïoT] 1} vno ABH* Xomij «ça 17 vno FZJ Xoinj 
T^ vno AHB èatïv îat^ laoyffivwp aça firci %o ZFJ 
fQiyoiVov Ttp HAÊ TÇiywVw- dvâkoyov âça hnïv mç 
t) ZJ nQoe Tj/V HB ovTios ij ZF nços %ijv HA né 

«egmenti zà AT bada segmenti diiiiidii. Qaum enim ût 
• jiBrj quadrîl«terum drcalo inscriptum, «rit ex praeced. JJ 

XBr+jBxAr=^Bycàr i. e. ob Br=zAr{m. 29.) {aj 

^JB)X4^T^4^Xàr ill. 1)., adeoque Aj+BJx FJ^AB 
lAr (VI. 14.). ÇPi^jhix Prop. E. VI. Cf. 91 vei «t en apud 
Rob. Sims. Pau 97.). 

Obi. 14. Conversai praecedemium, praeter iam Obs. % 
sq^. expositaa noumus adliuc aequentei. Si quàdratum par- 
pcndiculi AA ^Fig. 356.), quod in manguli ABVUtaz BF^ 
guli* ipsius acutis îiitenacens ^k vcnice ppposko Ji demitti- 
tut, aequale esc rectangulo sub flegmendt BA , AT laterii BF 
ab perpcndiculo AA Éicds, «eu (VI, 47.) si perpendieolum 
AA meàiwai propprtipnale est inter segmenta 3^, ^F lateii» 
BFi manguli ad verUoem ^ anguliis est reclus. Qufppe ob 
BA\AA^==^A\AF% et an|;ulo8 ad ^rectos, est angulus>u^^ 
—F CVr.^6.); ann:ulus igiiur BAF^F^FAA— recto (l. 32. 
Cor. 5.;. Cf. pfleiderer. j. I60. Pappus CoUect. Ma^hern. 
i. VII. Prop, 203. propositionî buic adiungit: si quadratmn 
perpendiculî AA (Fig. 372.) minus fuerit rectangtilp sub seg- 
mentis BA^ AFUié6% BF, angulusB/fF erit obtasus, simaiui 
(Fig. 373.) acutus. Semicirculo enim super diametro BF de- 
•cripto, qui perpeâdiculttm AA în puncto J? secet, ac rectis 
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Sk data quijdem recta jiB^ datum a^t^m reÈtilinemn 
TE; oportet a recta Jînea jiB rectilîqeo /!B simîle çt 
iiittiliter poaîtum rectilineimi flçsçrîbeir^. 

lungatar JZ9 ft poqstitua^cuc (I* ?3.) ful rectam 
jiB et ad puncta in esL A9 P^ angulô quidçm m\ T 
aequalis angulus HAB 9 ^gulo vero FJ^ aequalis 
angulus ABHj reliquus igitur FZ/I relîquo AHB 
est aequali3 (I. ?>2,^\ aequianjgulnm igitur est triangii- 
lum Zrj triangulo HAB\ est igîtur (VL 4.) ut ZJ 
ad HB ita ZV ^ HA et fj ad AB, Rursuè^ con. 

;Bi, VE ianctif ob JB^qa=F r«eUngulo BJ^^JF (Obs. 3. nr. 
5.) priori cuu ertt AJKEJ^ et hinc angulus BAF^BEP 
(I. 2K) ; %>9teciori AJ^BJ^ Atque angulus BAV<BBV (I. 
2i.)* Rpetus au(ein est angulus fiJSr (IIK 3t> Cf. Pâçideren 
$. 161. Propositoruro in >kac pbseryadone çasus specialis, qno 
segmenta BJ^ JF aequalia suiit, comprehenditur çtiam lis, 
quae nr. 2« in Excursu ad I, Prop. 47. etc. ad finem Hbri IL 
diximus. Ct Pfleiderer. (• 162. Br, quum pstensiun fit, rectum 
esse angulum BAP (Fig. 356.), quem ab extremis £, /* jsectae 
BP ad extremum y^ perp^idieuli AJ^ ductae BAy FA Rompre* 
hendunt, si rectang. Bjy^JFis^iJJq, teu si BJiJAs=i4 A\4P\ 
per conyersam III. 31. consequitm* : circuii sti^er diametro UP 
desciipti periphexiam (transire pcr>verticem A rectae JA. dia- 
metro B/^ inrei> exti'cma ipsios uqrmalis, quae média prqpor- 
lioiialis est.iiiter segmenta dian^etri JB/^ puncto «c^ f^cta, seu 
cuius quadratum rect^ugulo sub segmentis illis est aequale. 
Çt^ Pfleiderer. $. 163* Ea quae ad hanc propqsitionem notata 
sunt , solutioni etiam plurimorun^ pro|>lemat^ni iuservire pos«* 
sunt, quorum exquisitam copiam ^xhibet Pfleiderer. 1. o. %%, 
166—19^, quae brevitatis studio hic praetecimus. Çuoa hactâ» 
nns ad PropotUionet libri VL obseroàta iunt^^ degumtimtu pie» 
raque ex PJleider^ri êckolm in lihro VL Blementormm Eu* 
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^ ' JV > s^Qos; Tf}v AB. llâXiv , mJVBÇ%a%iû n^oQ .^aj^ 
JBJKf eù^sia xal vols tiqoq cpt/Vjy aijfji^dois wès S, H 
%y fûv vno AZiE ymvia ïarj y yno BUQ, %y Si vnà^ . 
Z/IE ï(Sf} f} V710 HBQ' XoiTiT] ciça ij tiqos tw E Xomij ; - 
try n^oQ T<p Q èm^ïv ïç7j\ iooymviç^v â^ç. bgtï tq . ZJE . 
fqiyoivov tw HBQ vQiydvm' dviXoyov aQçc> iQTÏv kW^ 
5 z/^ ^çog %iljv UP ooTwg ij ZE nços t^v H@, v^çti 
ç ^J nçog %7}v ©B. ' ESeiid^rj' dh xai (Jg iç Z4n;Q0Q 
%^v HB QVT(og ij' Te ZP nçqs ti^v MA xai ^' F^ 

fTgPff V^^ AB' î««i Wff «pCf 2P TTÇO^ fÇV AH OVT(ÛÇ^ - 

iy Tfi JT/f nços Tyv AB «ai ^' Z£ tiço^ ti^v-HS^ 
%aï «V^ ^7 -E^ TFçd^ riyi/ &B. Kal iTveï Xarj èoTiv nq 
fûv vno J^ZA ymfiçf^ ry vno AHB x V ^^ vno AZE 
vy vno BH&' oXfj clça i^ vno FZE oXy Ty vv^9. 
AHQ Itrciv ÏGfj. Aid Tct avudâfjTcai 7j vno FAE 
9Pij fkià AB& iarlv îatj ^ eaitr Sh K(d t^ fjihv nçog Tif 
T Ty ITQOS 'Vip A ïarj, iç,dh ngog tw E Ty nços t^ 
0' îaoyœviop dça fori t6 A& to> FE, %ai ids nsçi 
ras ÏGas yœvlc^s ccmo) nXsvQaç drdXoyov e)[sr o/UfOiov 
aça èarï to A& evSvjfQa/iv/Liov %m FJEJ ^vévyQd/ii/im. 

tlidity quorum P. I. Tviingae 1800.; P. //. 180î.; P. ///. 
1802. "typts expressae futrunt. Pars IV. prodiit ibidem 1805., 
in qua uuice de VI, propositione 23. et FI. dejinitione 5,^ 
utpote qua nitîtur VL Prop. 23. agitur. Çuippe hanc ipsani 
VL 23. in»pte loea suo motam et int'er propoiitiones ad Jigu- 
ras similes pertinentes positatn fuiise ^udicat auctor. De hoc 
itaquç postea loco suo, et in excursu ad Hunclibrum. videH'^i 
mus. Dolendum autem est , schoKa PJleîdereri in reîîquas 
Phn VI. propositiônes f quae ille iam elahorata in^ scriniir 
ftabet^ sublata in Universitate Tuhingensi ^consuetadiney occa- 
sions JVlagistêrii philosophici quotannis dissertationes puhlicas 
«onscribeitdi , non iH publicam lucem exire potuîsse, E qui- , 
bus bénévole ab auctore uobiscam communtcatis , uunnulkt 
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«rituatur {I. 23.) ad rectam Bit et ad ^uncta in éa jS| 
Hj aTigulo quidem JZE aeqnâïis BH&f angulo vero 
ZJJË aequalis HB0; reliques igitur ad ^ reiiquo ad 
& est aequalis (I. 32.); aequiangulum igitur fst trian. 
gulum ZJE triangulo HBQ; est igitur (VI. 4.) ut 
4lZ ad HB ita ZJE ad HG , et JEJ ad 0B. 
Ostensum est autem etiam, *^t 2^^ ad //S ita ZF ad 
^4 et rj ad ^JS, ut igitur CV. 11.} ZF ad ^iï 
iia et rj ad ^JB et ZE ad //0, et ^dhuc EJ ad 
.05- Et quoniam aequalis est angulus quidem FZJ 
angulo AHB^ angulus vero JZE angulo BJJO; ioc 
tus igitur TZjE toti ^HQ est aequalis. Çx ead^m 
ratione et F JE angulo AB0 est aequalis, est autem 
et angulus quiàem ad F ipsi ad A aequalis , angulus 
. vero ad E iï)si ad 0; aeqùiangi^um igitur eat^AQ 
ipsi FEy et circa aequales angulos latera proportionalia 
Jiabet ; simile igitur est rectilineum A& rectilineo. . jTlF 
(Vï. 1. D^f.). ' 



ferte in sequentibus hreviter tectoribus nostris suttre voluhnui^ 
nos rem ipsis admodum' gratam Jaeturos esse ^ persuasû . Cff 
quae suprft diximus ad VI. Def. 1« 

PROPOSITIO xviir.' 

O b 8» 1. Quod ad seQSuni problematifl» et maxime vecboi- 
l'um ,>siroilitejL' positum^' i attinet , Clarius eum ita coEprimic: 
lydicuntur reçtiliuta auper lineas rectas descripta esse siMj^lia 
et similiter posita, quando aïi^uli aequales constituuqtui' super 
ipsas reaas lineas , et tam veliqui aequales anguli , quam latera 
proportionalia semper oïdine sese^cpnsequuntur.*' JBtQrellus 
autem^ rerp. ita explicat (Euclid. restit. lib« .IV.. Prop. 16.}: 
probiem& po^cit, supn: data recta linea describtve polygOQUin 
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fMvov êvSvy^fl/ioy dvayéyçani^i to AQ.- "O^e^ 

n P O T A 2 I S i&'. 
Ta o/noia v^iytava nQÔg dXXt^Xa iv dmXaûiovi 
Xoyip iarl Tcîr o/twXoyoiP TiXevçvir. 

"JSffTw o/Ltom Tçlyœva rd ABF, ABZ ïai]v ^yovca 
vijv viQOS ^w B ywriW Tij Ttçqé ^(â £1, dg âh Tiyy 
AB nQos ^rjv BF ovtwç r^j^ JE nqoç ttjv EZ, wgrt 
Qjit^Xoyd^ £Îv^ Tijv BF iry EZ* Xéyo) oti t6 ABF 
VQlytayov uçog t6 //EZ TQiyoiVov àinXaaiova Xoyov 
fXn ^ncç'f] BF^çog tjjv EZ. 

JEiX^ifd-iû fuQ TfSv BF, EZ fQtfy dvdXoyov iy 
iBH, psTs eïvai dg ti^v ^F nçog t^v ^Z ovtmg ti^v 
EZ Tvçàg frji/ BH* nal ine^evy&io rj HA. 
* *Enei çyv iauv log ^ AB Tvçog 'Çfjv BF omœg 
^ JE^ nçog T'^v EZ' IvaïXdl dga èariv wg ilj AB 
nçog Ti]V JE ovatag i^ BF ngog^pr^v EZ. ^AXt wg - 
ç BF nçog Tijv EZ ovTtog iarïv % EZ nçog rr^v 
BH* x«l (ig dça ly AB nçog t^v ^E omtag ^ EZ 
n^oç; njv BU* %iliv ABH , AEZ aça Tçtycivoov dv- 
%muitoV'd^aQvif ai nXBVçaï, ai iteçï rdg ïûag yèviçig. 

éâtù teqmaqgiiluni , «t habens circum angiilos aequales latera 
piopordoiuiia lateribas illius^ ita at ddta racta liomologa tii 
dato lateri pôlygoni. Ndcessitatem anUm^ yocum ^sknilitei' 
p6sittnii*% ^aae Ramus definhi debuisse non siiia râdone ino* 
net» iore asseiit Taitalea contra Campanam (in cuiu» Tersione 
VI* Prop, apud ipailm 19, illao omissa^ 8iint)« Nehipe omissxs 
bis TOcibfis plura iino rectiliueo super data rect^ construi poa- 
•iintt ita ut dato re€tillneo sint similia. Cf. PAeideretA Scbol.« 
msc. $$. 256. 257. 
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A data igitur recta ^B date redtitineo TjB similè 
et similiter positum rectilineum jiO descriptum est; 
Qtiod oponebat 5€ere. 



. PROFOSITIO XIX. (Fig. 376.) 
Similia triangula inter se sunt iii duplicata rationé 
Jiiomologorum laterum. 

Sint similia tiiaDgula ./^Ff JEZi angulum ad B 
aequalem habèntià angulô jad E^ et sit ut AB aa BF 
ka JE ad EZ$ ita ut homologum sît BF ipsi ÈZ^ 
dico triangulum jiBF ad triangulum JBZ duplicatam 
rationem habere eius quam habët BF àd E^. 

Sumatur enîm (VL 11.) ipsis BF y EZ tertîa pro^ 
portionalis BH , ita ut sit ut BF ad EZ ita EZ ad 
BH', et iungatur HA. ) ^ 

£è qnoniam est ut AB aci fJT ita JE ad EZ\ 
alterné igitur est (V. 16.) ut AB ad JE itaiHP ad 
EZ Sed ut BF ad EZ îtà esi. JEZ ad BÉ; nt igîw 
lur (V; il.) ^5 ad JE ità EZ ad BH\ triangulorum* 
igitur ABHf JEZ recîproca sùnt latera circa aèquales 
angulo3. Quoruni autenl trianguloruni ununi àilgùlom 
uni aequalem babèntium^ recîproca suni laterà circ^ ae- 

Ôbs, i. ^Citcà demonstratioiieiii buius prdpoiitioiiis^ ni 
est i^ t«xta graeco^ iuré monet Rob. Simson., TitîstaaÉ MaS 
vident quod in quaddlateriè untum osteiidatur propdsidd^ aac 
dicatufy quQ modd extendi possit ad rectilinei quinqué tut 
pluriuiri lateruxD. Ideih praeiereà observât » in duobus trita« 
gulié inter se aequiangulis hic concludi^-esse latus unius ad 
latut bomoioguni alteiius, ut latus aliud primi ad latus alèerivs 
buic homologum^ sine pcrmutatione proportionalium contra 
morem Euclidis» ut ex sequonte Prop. 19. manifestum ikt 
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'ift^ âh jiiiar ffiù ÏGfjv i/ôpttûv ymrlavrçiyoHiov, àvTC'' 
^enivdxMSiv ai nXévqeà, al ne^ ras loag ^wvittçp 
ha ioTÏv izsiva' ïaov âqa iarl to ABH Tqiywv.ov %if 
AEZ vQtywroi* Kaï inel èotiv aSg «/ JBF tvçoq t'ijv 
EZ ovTwg ?; EZ nQog "vijv BH' idv âh rçetg svS-eïcu 
âvdi-oyoi^ ivaev, i^ ^qo^tî] tiqos tfjv rQtiTJv âl7i).(xa!ova 
loyov èyeiv kiye^ai ^fjnsQ TCQog Tr^v âevréçav i^ BF 
uQa nços "cr^v BH êmlixaiova koyov tyei r^iieQ '^ BF 
nQog TTfV EZ. ^Slg 6h ^* BF TiQog t^v BH oti^œg 
ro j4Br tQiyviVov nçêg ro ABH '^çlywpov xai f^o 
ABF uQa rgiytavov ,nQog «ro APH dlnXaGiova Xoyor 
i'ytï ijnsQ ^ BT nQog i;rjV EZ. "luov ai t6 ABH 
Tçlyiovor rw JEZ TQiywvw* Ttàl t6 ABF aça TQiyo)- 
rov^ fiQog TO JEZ Tç/yojvov âmXaaiova Xoyov ëysi 
%neQ t; BF TTQog %%v EZ. Tàâqaofioia, xul rd ê^'^^g. 

HO F 12 MA., 

E^ iif' tomov (pavsQov , . oji. Mv TQsïg ev&sïat 
ùviSù^yoy wciv > ea'^ir ois y/ nQiuTfi Tt^Qog riljv Tçlrr^v 
tivfwg TO. «TTo Tijg nQWTijg^ Tçiyavov -^çog ro àno ti^g 
k è^v^iifstg . ojt4,blor 3c«i ofiemg dvuy^aqÀfievov* ènemeç 
iâ^iji^d'Ti, wfi,i^ FB nçog Tîjv BH ovTo)g to ABFtqI- 
yiavop nços to ABH rçlyaivoy , rovrioTt %6 JEZ. 

ïtPO T A.2 I S x\ 

i 3V o/i'om nolvym^a eig tc ofioia Tçfywva Siai-- 
çflrm %a€ elg ïaa to nXijê^oç «ai ofA^Xoya %oîg oXoig* 

idemq^iic vitium l'ecaitere in conclusions. Contra hanc tamsti 
observâtionem forto Haud -iniuria monere <^ueas, niti conclu- 
fiionem a Rob. Simson. repreliensam non quidem enunciato ai 
deittoilstratione Vï. 4» Cf. Pfleideier. 1. c. J. 261, Perfectiot 
autem demonstratio probl emails solutionem ostcndere potest 
piimum in rriangulis» ab liis procedisre ad figuras quadrilatéral^ 
àh kis ad quinqûelote^asy et ita seroper a quavi« figura recti-^ 
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i^mks angulosj illa sunt aequalia (VI.. 15.) 5 ^aeqiwle 
igémr est triangulum ABÏÏ tri^ngulo JEZ' Et quo- 
niain est ut BI^ sii EZ ita EZ ad BH'^ si autom 
tY&^ rectae ^iropQrtronales sint , prima ad tertiam du- 
plicatam rationeim habere dicimr (V, IQ. Def.) èin» 
^uam ad sectti^dam $ BF igitur ad BH duplicatam ra- 
tionem habet «ms quam BJTad EZ* Ut au^em BF ad BH 
ita (VI., 1.) triangulum ^Sf ad triangtlîum ABH\ 
«rgo et triangulum '^5/* ad ^5// dupîîcat^m rado- 
uem habet eiùs quam BF ad J?^. Aequale autem 
est triangukim ABU triangulo /iEZ ; ^nde et trian- 
gulum ABF (V. 7.) ad triangulum' JEZ duplicatam 
r^tiooem Habet eius quam BF ad E^^ £i'gû simi^ia 
ietc. 

C Ô R Ô L L À R î U M. 

Èx hoc mànifestum est y si ' très rectae prôpoi:- 
tîpriales sint, ^ése ut prima ad tertiani ita trianguUirii 
ék prima ad triangulum ex secunda simile et siuîilitÀ 
descriptum; quia ostensum est, ut FB aé BH ita 
ti*iaràgulum ABF ad triangulum ABHj hoc est JEZ^ 

, ■ P R b P Ô S I t I O XX. (Fig. 37S.) * 

Similia polygoha in similia triangula dividuntui- ^ )èt 
numéro âeqùalia et homolôga totis ; et- pdljgonum ad 

linea âd aliam, quae hàbeat tiumecum la;emin unitate itiaiorem^ 
ûiide 4einde generaliter pio'positum rbnfftabit! 

Obs. ^« AliUm modiirn paulJo bxpeditiôtemv siipèf lihéA 

^tsi AB- tonstituéndi fiô;urâm rectiUùeam similism «t àimilitm: 

positaiti daio recdlinco '^r^f Z (Fig^ S7§.) Çlairitts dooet tta 

f trèv Ponattir data ^JfB âràper lirtitô AF^ quôfl- ei iiomologmci 

ti&t d^et ^ ducantur deîude ex A ad reitices angulomm figurai 
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Kff) 96 noXvytaro^ jfQos tS noXvymvon^ âinhxaiùvé 
XoyùV éXêi ^Uêf 1^ ijiioXo^ nXêvçà nQiç.%^ ofU- 

'^£a%m ëfMw mkiiymvd va JBtJÉ, ZHBKJ, 
ôfiùXoyos âk ëaw ij AB ^ ZW Xéym 5vê vdABFJP, 
ZHBKA noXvfmva été v« opo$à T^pàym ^ioifeHiu 
kal èis IcH ti nXijd'os xaï ofioXbyà t^é oXoiç,nd 
Ta ABFJÉ noXiymvmf nços va ZHSKjI rnlv-^ 
fkwi^ imXaotùva X6yo$^ ijneé ijn^^ ijf AB nços %^ 
Ztii 

'Éneè&ôx^aay al BÉ^ EF , HA, AO. 

Kai inel ofiotov iin$ %è ABFJE nokvy^pov %f 
ZHGKA nbXvyMf^ ^ ïctj lc%ly ij vnà ÉAE ymifi» 
Tp vno HZA^ xcU Iotiv tSç 1^ BÂ ngoç AE mkm 
If Zti nQog ZA* 'Ensi ov$^ âvà v^iymrd itFti %ê 
ABE^ ZHA fUc^ ymviai^ (Ata yiBvltf latjv «;foiv«> 
neçi â^ tds ftratf yMas tâg nïevqàs dvdkbyov' ho^ 
yiftviùv dga iotl vo ABE %qlyéêVov %^ ZHA *Ç'- 
ymvif, iSgte %ai ojdoiop* îof] aça iaviv fj vnè ABE 

lècué JJi JE etc.- per B docitiir Bé patallijâ rectatf TJv 
per paritei 91 para]|«la rectae JE etc. «t facile ostenâetiir^ 
esM tiîu^uJa JBei éirj ; A9Ii JJS «te; adeo^e loU ncti. 
Xukté JBélki jirjBZ similia et amiiliter pôèiu; 

O b s; 4^ Hue ptninec piolilenà {yiL XlU % et XII. l^-) 
dato <ekçtiIo Inieribeikli (circmmcnbenicli) Bgimuni rccttiûièaiii 
dataé circulo alii îascriptaé (ctrcusnscriptae) timileiii ^ *^^' 
iiter pfistani; Qt Pfleiderer; L c. $f ^ 265. WL 

PRÔPOSlTld XIX; 

Obt^i. Staiiil hvàvLi prapoaitionii eu (CjEli Sqmî ad V. 

lytU 10»)» fimilU .trianguU inter se habere rationèmî V^ 

èadm iié ntioni diqplicaUj^ .14èruiîi^ honologorum i rel triaà- 

^vaà ABr Mé êA ^dU ù mOé 4^ ta n^iim x^^om '» 
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polygoninh dûplicatam raiioriem habet élus quam lio^ 
mologom lattis ad homoioguni latus^ 

Sint sîmilia potygona ABFJEy ZHGKAf homo- 
logcim vero ait latiis jiB ipsi ZH; dico ABFJE^ 
ZHQKA palygona in similia triangala dividi , et in 
numefo aéqualia et homologa aotis» ^et polygonum 
ABTAE ad polygonum ZHOKA duplicatani ralio- 
nem hab^e élus quam hahétAB ad ZH* 

iunganiur .B£, ET, HAj AQ. 

£t quoniam simile est polygonum ABTAE poly« 
gono ZHQKA 9 aequ^lis est angulus BAE angulo 
HZyU et est ut BA ^ JE ita ZH ^d ZA (VI. 
Def. 1.). ^ quoni^im duo triaogula ABE9 ZHA 
unum apgulum uni • angulo^ aequalen^. .habentia» ch-ca ' 
aequalea autem angtilos latera proportionalia; aequîan- 
guium igitur est triangulum " ABE triangulo ' ZHA 
(VI. Q.), quare et (\L 4.) simile; aequalis igitur est 

qiijT en lafus BT prioris trianguli ad recmxn aliquam, ad quam 
BT babec raiiomem duplicaum eius ratipnis, quam JiF Lab«c 
ad latus EZ ipsi homoiogum in altero triangulo» Tel, si su» 
mitur (VI. 11.) BTiEZ^^EZiBBy e$st vàànyaXvaa JBP 9ià 
inangiitum JEZ in eadem zationa', in qua M BF ad BU. 
Cacreinm patet, loco lateram ^/*y J?2r qifaeiria alia bomologa 
pOBi potuisM* Et inversa erit ratio trianguli JEZ 9a triangu- 
lum ABr duplicata lateria EZ ad BF^ Tel «rit trianguliim 
JBZ ad triaugulun» ABr ut BH àd BF (Con ad B. V.). 
PAeiderer. îik' sched. nise. $$. 269. 270. 271. 27d. 

Obs. 2. Quodfli in triangulorom .simlTinm (Fig. 377.) 

liomologa latiara BF^ EZ perpendicUla AO^ JK démittautn 

ex vcrticibits an^ulorum homologbruxn , erit, ob anguloi B at 

£, pnriteiqiifî BctK^ adeoqite (I. 3i.) edazn reliqiios :aequa- 

Euclid. Elément. P. U, ' Q • 
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ytoyia ty^vno ZHA. "Eazi âh ual oXfj ^ vno ABT 
oXfj Tf] vno j^HO ÏGff, âid *§^v èfipiôvrjxa tw^ ?ro- 
).vyv)V(f}V* XoiTif] aça ij énà EBT ytavla Xomy Tjf 
vno AHO iatïv toijé Kaï Inel âtd Tiyy opGwnin» 
rulv ABE, ZHA rçiywvmv, èorlv wc ^ EB nçàs 
BA oviois 'f]' AH nçds HZ, dXXà p/^v %ai âm t^ 
o//(woT>;Ta T(op noXvymvmv ^ i<yAv ws i^ AB ngoQ BF 
DVT(x>e fj ZH nQos HO* âitaov aqa Imïv mg i^ EB 
nQÔs BF ovT(os 'fj AH nçog H&, icai neçi ws ï<Hxç 
ymnçcg ras vnà EBT, ylHO al nXevQaï avàXofov 
doiv* Icoyœviov clça iarï ro EBF Tçlymvov %ff AHO 
TQiyoivip , iis%6 xai ofioiov (jhê lo EBP vçlyvyifor vtp 
yJHS TQtywyoi ^). Jtà rà amd âij Ual tô EFJ tç/- 
yo)Pov o/Lioiop iari Tcf AdX Tçiywvfp* fd dça S/iOia 
noXvytava Ta ABFJE, ZH&KA eîs ré o/Mia rç/- 
y(ava âijjçijtai K(tl dç îaa tô nXijdvg. 
^ ' Aiyvi ihi %al ofioXoya toîg oXoig, tovrirnav , £st$ 
dvdXoyov etvc^i vd Tçiyœra, %al iljyov/ieva fikv elwai 
, Ttt* ABE, EBF, EFJ, in6fA$V(^ dk avriSv td ZHA 
AH0, AQK, ««i o%i TÔ ABFAE noXvytavoy nQ&g 
To ZHOKyl noXvytavo^ âmXaaloi/ot. Xoyop SyjBi ijneq 
ofioXoyo^ nXevçd nçog %^v ofwXoyov nXevqdv , %ov- 
%éavi¥ fl AB nQÔs Tiyy ZH. 

1} Verba uneis Inclitsa desunt in EcL Oxon., nec mult^^ 
réfère, turum ea poaat an omicui. 

les» in triangqlis êeuman^txln jîB i JJCssiAB . J JE (VI. 4. de« 
mopstr.) ssiSFi BZsss^JriJZf adeoque (vid. dicta ad V. Def. 
10.) triàttgiUa jiBF ^ JEZ emnc edam in ratione duplicata hU 
titudiuuni ji9^ JK% vei perpendiculorum ainûlem aituro ha» 
bentium. PAeiderer. $$. 280. 281. 

Obe. 0. Quum paraUelogramoMi aemper dupla aint man- 
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angalna jiBE saipûo ZHA* Est amem et tottis 
jt£F hoû ZH& aèqualis, propier similiiudiuem poly- 
goiioiruiii; relîqun$ igitur atigulu» EBT reliqua AHQ 
eêt a^^alis.* £t quoniam pkopter shnilitudinem trlan- 
gulorum ABEf ZH4 » ««* ^^ ^O ad BA ita AH 
ad HZ\ sed et proptér almilitudluem polygonorun?» 
eH ut AB ad JSr^ ita ^^ ad H0\ «x aequo îgîtur 
est (V. 22.), ut EB ad jerita y/H ad HOfet ciica 
aequales angulos, JEBJ", A NO latera proppriîpTialia 
sunt ; aeqoian^lum igilur est (VI. 6*) triangulum EBF 
trkngtdo AHQ, quare (VI. 4,) et simile. (triangulum 
£5r trîangulo AHO). Ex eadeiri ratîbne et triangu- 
Inm EF/I simile est triangulo AQK3 trgo similia po- 
lygana ABFJEf ZH&KA in sûnîlia triangula divu 
dmitur et in aequalia numéro. 

Dicp et boinologa totîs, liQc est, ut proportionalla 
sint trlangula, et antecedenlia quidem sint ABEf EBFf 
EFJ9 consequentia vero eorum ZHAj AIlQ.y AQKj 
et ABFAE polygonum duplicatam ratlonem habere 
eius quam bomologum latus ad hoœologun^ latuSy bqc 
est, AB ad ZH. 



guloruro eandem batin , eàncleniqiie altitudinem habentiutn (I. 
41.) y eruiit edam (V. 15.) similia par^lklogramma in ratione 
Jatenim, duplicata, vel etiam (Obs. 3.) iiv ratioQe duplicata 
perp/eiidiculorum uiniUior positorum. l'fleiderer. $• 282. sqq. , 

Obs. 4. Quiim poFro quadi'ata omnia sint pai^ileJogi anima 
similia (I. Def. 29. ; J. 28. ; VI. Dirf. 1.) etmit duo qiiaecun- 
qu« quadrata in ratione duplicata laterum boniologoruni. 
Uiid« , si super redis bomo]o;^is Br^ EZ triangulorum simi- 
lium JjJFf J£Z quadrata coostructa iiuagineris, ernnt tam 
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'ÉneCevx^ioaa^ ydQ al AT , ZS. 

Kaï inù àià t>ijv ojnoiovfjvu %A9 nokvfmifm^ hmj . 
^oTiy f] imo ABF fia¥ia \ij vno ZU&, uai èmi^ 
ioù ç AB nçoç BF oikmc ç ZH nçig HO* imjm^ 
viov eovê t6 ABF tqlymvùv t« ZHQ vq^jmw îmj 
a ça ianlp 7} fihv vno BAF ywpia ^ay imà HZS, ij 
ai vno BFA %y \Sn6 H0Z. Kcà èrri iet] ia%ïy i^ 
VTto BAM ymvia %fi vno HZN, lâeix^ ai îuâ ^ 
vno ABM %y vno ZHN 1017* nai Xoiwi^ &^ 17 vni 
AMBz^oiny %y ffed ZNH Îù9j iotlv ïooym¥iov aça 
iati To ABM %Qlymvov %^ ZHN Tçtymwp* 'OftoimQ 
àt) d&lofisv oTi xai fro BMF tQiymvov iaoymnor iavi 
T« HNO TQiymyif* àvdXoyor âça lariv, wç fiàv iq 
AU nços MB oikmç ç ZN nçoe NH, as ai ijBM 
nços MF ovTWG 1] HN nços T^*- ms^e nai àitaov, 
ws ij AM nQos MF ovrms 17 ZN nços NO. *AXX* 
- (uS fiiv iy AM ngàs MF oS%^q %6 ABM zQtymvo^ 
nços MBFy naïJco^ME nços EMF, nços aXXfjXa 
. ydg ^îoiv ws ai ^dasês* ncà wç âça iv TiSv ^yov/iivmv . 
nQos ^V TiSp ino^Uviiav ovtme anarta tc i^yov fiera 
nço^ anama to inôfMvar ws âça to AMB TQlymvov 
nqos To BMF oikiûs ro ABE stqos ro FBE. '-^U* 
MQ «Fo AMB nçôs To BMF oikatg 17 AAt nçog MF* 
x(4 w^ aQa 15/ AM nços MTovt(os%o ABE Tçlymvor 
nços To EBF Tqiyfavov» Aià %à axnà â^ xai "wg ij 

uiangiiMt qitam quadi-au in ratione duplicata rectanim BP^ £Z^ 
adeoque edaiti triangulà timilia enint in ratione qiiadratonim - 
latetiim homolo^orum. Pfleiderer, $• 2î8. 

Obs. 5. Quodti latera homologa duorum similiuro trian* 
gulovum (parallelogrammorum) aequalia stint, Ssta uiangiila 
(parallelogramma) aequalia erant (V. 22. Cor.) et vice versa. 
(Cor. Prop. m. in Excursu ad libr. V.) 
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luQgantur cnim jéFf Z&. 

Et quoniam propter similitudinem polygonorum ae- 
qmlis est uigulus ABr angulo ZHQf et\est *ui AB 
ad BT îta ZH ad if©; aeqnîangultim est (VI. (>.) 
.tinàngulùm ^BjP triangulo ZH0\ acqualis îgîtuc^ 
angolus quidem BAF angido HZO% angulus veio 
'BFÀ angulo jETâZ. £t quoniam aequalis est an. 
gnins SAM angulo HZN » ostensus autem est 

. et ABM angulo ZUN aequalis; et reliquus îgi- 
tur (!• 32.) AMB reliquo -ZNH aequatrs est; aeqni- 
angnlum igitur est t!riangttlum ABM triangulo ZHN* 
Similiter ostendemns et trîangnlum BMF aeqmangu* 
lum esse triangulo HNS ; est igitur^^CVI. 4.) \\t *AM 
quîdem ad MB ita ZN ad NII9 ut vero BM ad . 
MF ita UN ad N&; quare et ex aeqiio (V. 22.) ut 
AM ad MF ita ZN ad N0^ Sed ut ÀM ad MF 
ita triangulum ABM àd MBF^ et AME ad EML\ 

' inter se enim sunt ut bases (VI. 1.); ^ét (V* 12.) ut 
unum ailtecedentiunr ad unum cônsequentium ita oniiiia 
antecedentia ad omnia conseqùentia. Ut igitur trian- 
gulum AMB ad BMF y ita ABE ad FBE. Sed ut 
AMB ad BMF lia ^Jtf ad MF\ ergo ut (V. 11.) 
AM ad Jfr ita triangulum ABE ad triangulum £B/^. 
Ex eadem ratione et ut ZN ad NQ ita triangulum 
ZJELi ad triangulum HA^. Et est ut AM ad Mr 

^ Obs. 6. Corollariiixn Prop. 19. adiectum» qiiod ctAiistin. ^ 
observât » nonnisi ipsam Prop. 19. aliis verbis, snhstituendo 
. uempe temiiuo ^ratio duplicata^* deHuitionem eius» eniiiiciat, 
vértiintanien «xpedicioris in sequentibus (vid. Dernonsti'. VI. 
22. ; VI. 25. ; Vl. 31.) argumeniaiionis causa' discriè ea expo- 
nere e re erat. Idem obsevrandum est de Cor» Prop. 20. VI- 
2. Cf. Pûeidere! . j. 3&0. n ' 
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ZS ngog NO otfrwff %6 ZHA %QifmVùV * n^os v6 
HA& TQiymvov. Kai èativ wg 'ij AH ngoè^ MF ov- 
rmç ^ ZN nçog NO' iwfi eJè aoa to ABB ^çiy»P0¥ 
nf^os t6 BEF TQiymfov wvmg 'pâ ZHA vQ^fmvov 
TïQog %o Ho A Tçlfvivop, «ai èyaXUii wg va ABE 
rQÎymvov nçog, Teî ZHA TQly(ffrov ^vrmg %o BEF 
rqlyvivov ngog ta HAO TQtywror* 'O/ti/oi^g âij âei-- 
lofiev , ènt^ev'j/id'Btmv roSr BJ, HK, ôV« naï dg vo 
BEF TQlymPor nçog v6 H/^O %^ymvov ov%wg %o 
EFJ %Qiymvov nçog vo AQK Tgiymyov. Kai insi 
ioTtv eig to ABE TQiymvov nçôg to ZHA TQ^ympow 
ovtmg TO EBF nçog tôAHO, xaï ht EFJ itQoç rà 
AOK* mai ég àça J^ %éy "^yovfUvfav Tiçog ^ TtS^ 
ànoiÂÀvhv oikmç Snavva m %^o/vii,Bva nqog Simtvta 

PROPOS ITIO XX. 
^ Obs. f. Quum poly|;ona hac varia vadone in tiiangul» 
dividi possinty dktinctius àiti oponebat, qtia ratione Id Geri 
debeaty ut ia utroqiie similium polj^gonovum respective similia 
e^cisunt triangttla. Ncmpe ai in uito polygonorum a vertice 
angoli Ciuiuacunqae r. gr. a vertice E ad vertices reliquorunt 
angulorum omnium (excaptis duobus proximis) dueantnr rectae 
BB^ BT etc. y paviterque in altoro polygMno a vertice eius an- 
giili, <|ui ciim angalo B «imitiier positus «est, ducanttit ad 
vertices reliqitdi'iim augiiioriim rectae ^H^ AB etc*» tum etc. 
Àtque»' trian^ulis ita formdtis, diagonales homolo^ae, î.e. eae^ 
quae vertices angulonmi respective aequaltum iungtmt, ut ex 
demonstratione patet» in partes respective aequal^s dividupt 
angulosy per quos transeiint, et ipsaé ]iae diagonales sunt la* 
teribus figuramm homolugis proportionales. QV PÔeiderer. 
Schol. J. 292. 

Obs. 2. Qiiod demonstrationem attinet « pars secunda, 
qiiod nem)*e homologa stnt triangiila jiBBf ZHA, pariterqia# 
BBFf AHS pï'aeter rationem prolixa esse videtur, qiiiim , de- 
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ksiJZN M NO; ergo (V. Il*) ut trîangtrium JBE 
1^ tiiangnlum BEF^, ka tiianguhim ZIJA ad trian* 
gdmnHQAr ^ akerne (V. 16.) ut triaxigulum JBE 
ad triangnlom ZHA ita triatigulum BÉU ad triaijgu- 
lum HAd*^ Siiliilîter ostendemnSf ivmçiÎB BJ^ HKf 
ut triangulum JBiS/' ad trlangulani HAO ita triangu» 
lum JETJ àd trianguliîm jt&K* Et quoni^m eat ut 
triangulum ABE^à ZHA iu EBF ad ^^0, et 
im\iftrErjtààA&K\ erît ut (V. 120 tiuum antécédent 
i|um iad unum cpnsequentium ka omnia antececieniia 
zà omnia consequentia ; est igitur ut triangulum A^E . 
ad triangulum ZHA ita polygomun ABÇ^E ad po- 
lygonum ZH3KA. Sed triangulum ABE ad trian- 
gulnm ZHA dnpUcatam rat^onem habet ehis quam 

n<H[istrata ante mangoloriun limilitudiiie, rei itadm ex VI. 19. 
et y. 11. pateaty ^t iil altéra deihon^tratione ad finem addita 
oâteuHitor. Unde haud paucif potior visa fuit haec posterior 
démonstration qtiam mnlti editorea aolam habent {y» c, Cla- 
TÎiis 9 Giordano da Bitonto» Candallà, BUlingaley , Orontiuc 
rineuSy Henrion, Borellua^ Barrow.y Cotesius, Rob« Simson.; 
Playfair. alii) vel alteii addunt (ut Campanûs^ Zambertus» 
Commandiaus, Boërmanituay alii). Pfleiderero tamen ($• 29il.) 
prîbr ilia, siibtiliort acte» >6t per coniequentiaa magit îmme- 
diataa anpponti argamentanB , potiua genutna videturt qii.ini 
akera expeditior, ac reinotipri conaectarlo uteiMy et demon*- 
etratiouem partit tertlae imitans. Caottrum» ai baec altéra de-^ 
inonatratio eo tiiittiin oontilio adlûbetùr^ qood inscriplio in^ 
dicacy nempeut oatendàtur» homologa esse illa triangtila, ni* 
)iil opus erat verbis in Ed. Oxoii« ad fioem additis , qiiae in 
Tariautibiis notavimus: sin autem tertia qaoque propositionif .. 
pars, fiempet «ÎAiilia polygona esse in ratlone ^tiplicau laterufk 
bomologorum. inde derivandA^int» sunt ilJa omnino» necessaria 
Obt. 3. Circa corollarîa huic propositioni addita obser- 
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Ttt èsiopf^va* èàtiv (ïqu nig to ABÉ TUfiymPOP nçig to 
ZHA TQlymvov mlfwe tô ABTJE noXvyt^or ^TfQog 
%6 ZHQKA nohiymvov* 'AXla «o ABE Tçiympoy 
nQoe 70 ZUA Tçiymvqv âmXaoiova Xôfov ëfti ^^^eç 
If/ AB o^koyog nXeVQci nçog t^v ZJ3 ô^Xeyo^ 
nksv^âv* Ta ydç o/uoia Tçlywi^ iv dm^movi Xôym 
iarl Tiiv ofioXoyay nXevQ^v* naï to ABFJE aQa trî- 
Xvymvov nçog ro ZHQKA noXvymvov dmXaalovtt 
Xoyov êiH ijneQ ij AB o/tioXoyog TiXeUça nçog t^v 
ZU o/wXoyov TiXcvçdr. Ta aça ofuna, %ai t« il^ijg* 

n O P I S M A d. 

^éflaamtog ây ucù im adv .ô/u^mr Te'gfanXwçmy 
âetji&ijasfùi , Sri èv âiTiXamort Xiyip imi f(5p o/io- 
Xofmv TiXevQiSv. 'Edéiyd-ij âh %cà im %âv vQiydrmr' 
wgrs Haï xa&aXov rà o/tioia evdvyça/u^fia c^jt^jUrart» 
nçàg dXX^Xa èv dmXaG(ovt> Aoyw eial Tdiv QfwXoywr 
nXcVQfSv. 

nOPISMA^. 
Kai idv vmp ABj ZH tqitijv dvdXoyov Xd^ùfiev 
'^nv S, ç AÉ nQog n'^v S âmXaolova Xôyov M^u 
i}7C€Q ij AB ftnQog Tiljp ZH. "^Sx^i 9h nai to noXvym- 
POP nçog vo noXvympop, %ai to reTQdfdisvQoy nçog 
%o T^sfçdnXeif^p dmXaaiova Xoyov ^^^q ij of^^oyog 

vu Au8tiii«9 qaomvif loctorem videro, vocûin polygoni hic 
•dliibeii de qaavia figura rectiliaea, qn^9 pliira quam tria la- 
tera liaboat » undo niliii opus ait ùediosis his coroUariis , qiue 
ia ipsa propositioHe contenta sint. Vei'um enim yero^ praeter- 
quam quod yox noXvyùtvov vei nolùnXévçev ita alio iensu au. 
menda foret» ao in 1. Def. ?5* oaedom etiam rationet, quas ia 
Obs» 6. ad VI. 1^. vidimus, coroUaili fecundi enuaoiatum 



Digitized 



by Google 



y , CtBfill 8RXTVJ. 249 

latna homolognm AB habet ad ^/fhimshomologum; 
«iniilia enim tiiaiigiila in duplicata radone sunt (VI. 
19«) lateriim homologonim ; ttgo et polygonum 
ABFâh ad pc^gonmn ^JBT^jfiT^ duplicatainraiionem 
habet eiiis quani homolôgum latu» AB ad iiomologam 
Uxv^^Ztfî^ Erga stmilia etc. 



C O R O L L A RI ÛM,I. 
SimiUtet et in similibus quadrilateris ostendettnry 
ea in duplicata ratione esse latemm iiomologoriun. 
Ostensum autem est et in triangalis (VI.. 19.}; qnaré 
et universe sîmiies* rectîKneàe figiirae in ter se in du- 
piicala ratione sont laterum homologorum. 

C O'R O L L A R I U M ir. 

Et SI ipsts AB^ ZH tertiam proportionaletp suma- 
mus qoae sit S 9 AB ad S duplicatam ratîonem habet 
(V. 10. Def.) eius quam AB ad ZH», Habet autem 
et polygonum ad polygonum^ et quadrîlnterum adqua- 
drilatenîm duplkatam rationem eius quam homologum 

tuontur. Praeterea observât Austin. \n corollano lioc secundo 
primum occnrreie ' vocem tlSoÇf qaum alias Buclides^ qui a 
recepta semel dtce|idi forma recedere non soleat, ^rftce ayftjfi.'t 
utator* ttt in I. D«f. 14. ad indieatîdum.spatiuin termitiis dr- 
ciiiiiscri|itam. Neo voceiii èièoç apud 'Eùclidem vecuir^re^ ni^i 
ia demonstratione VI. 25. ^ ubî hoc ipsum cocollanun) modo 
minus neci^rio ih usnni, vocetur, et in Prop. V(. 27: VI. 
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nX^vçu nçùç^T^v pfioXofoy nkevi^éif, %mnimn^'^ JUi 
vçog ^ip^ ZH* iâêi^O^ àkyoivo ncà. isû %mv ^ff^jm-* 
rmif* wçvê ual nadvXov ^v$^, S%i iàv %qtis^ Wr 
S'ùai âpciXoyov moiV , êmai iiç fj fëçthff nfà^vifr 

A A A SIS. 
Jeiiofiev âfj ital ' HèqmQ n^XiuçwsQù¥ ofiokoya 

Exutla&œaav yap ndXiv m ABF/IE, ZHOKA 
' noXvymf0, «ai ine^^yjdwmp ai BE, ET, HA, A& 
}éytê S%i iazlr &s to ABE TQtywvov ngog %o ZHA 
tVTwg TÔ EBP 79ç6g %Q AH0 xal %à F JE nçàs *fà ' 
SKJ. 

Enel ;«'ç o/wiov ioTi %o ABETçlywvùV ta ZHA 
%^iy^vif, To ABE aça rçlym^yàv nçog ,to ZHA ^- 
nXaaiova Xoyov^ ^^ei ijfUQ ij BE n^og viljv HA* Jw 
%d m%d êij %ai %o BEC TQtyfavop T^çog to HAO 
tçlympop âmXaoioya Xoyov ëyet ijnBQ 7] BE nçog t^ 
HA*^ Miiv ccQa wg t6 ABE vQiymvov nQog vo ZHA 
. %Qtymfov oi}tf»ç to EBF nçog ro AH&. HdXiv , 

2&$ Vf. 29 ; VU 30.; VI. 31., quae hoc ipfo nomine sa- 
(peeu videaotun Nec omuino cdnsequi hoc corolLmum ka 
gODeraliccc expretsum ex propositioné» in qita satmo situntnm 
de ,figuris rectiJhiois aut poîjrgonis, non de quibusdoaqae 
spatii specîebus aut iîguris* -^ Forte- tamen non fine ratione 
lefponderi possit, ad voeem êtSoç âubintelligendam esse vocem 
^ëlvnlsvçoyf vei noXvyiavov ex antecededtibua fiictle siippo- 
nendUm» et id ipstim^ quod coroilarium non de figura qiia^ 
connue ex propositione conseqiiatiir , Euclidi causée fuiase» 
oitr genecaltore yoce e^v/ca hic uti noUet. 
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lattts ad iiomologiim latust hoc estAB ad^/f; ost^i- 
, 811I1I esc aulem hoc et in triangulîs; quare et uoiversç 
manifestum est 9 ai très rectae proportionales sint, ut 
prima ad tertiam ita futuram esse figuram a prima ad 
figoram a «ecunda» similem et similiter descriptam. 



ALITER. 

. ^ Oslendemas etiam aliter expedUius bomologa esse 
triangah. 

* Exponantnr enim mrsns poljgona AB FJEf ZHQKA9 
et imigantur BEf Elj HjU AQ\ dico esse ut trian* 
gnlum ABE ad ZHA h^ EBP ad AH0 et FJJS 
ma SKA. 

Quoniam ' enim simîle est triangokim ABE Xtïmï^ 
gulo ZH/li triangulum ABE ad triangidimi ZHA. 
duplicatam rationem habet (VI. 19.) eitis qoam /j£ ail 
HA £x eadem ratione et triangulum BE C ad trîanguhim 
H AS duplicatam rationem habet eius quam UE aci 
. HA; est îgîtur (V. 11.) ut triaVigulum ABE ad trian* 
gulom ZHA ita EBF ad AH&. Uursos , quoiiiam 

Obt. 4. Paret etiam^ polygona similia, quorum Uomologii 
latera sunt intet te açqualia, esse qiioque aeqiialia iiiier so. 
Nempe, quum ratio homologoruro lateriini ait (siipp ) ratio 
aequalitatis , ratio duplicata lalerum komologorum pariter erit 
rjtio aeqitalitatis (V. 22» Cor*) i. e. ratio poiyg^Hiorum aimi-^ 
liiim super hoinologis istis lateribus descripioruni erit ratio 
aequaJ^tatij , adeoque polygoiia aequalia. £t,coiura^ ai poly* 
gona siinilia fuerint aeqiialia, vel ratioiiem aequalitaiis habeant» 
ratio subdiiplicata eoriini» b» e. ratio latenim bouiologorum 
edam erit ratio aequalitaiia (Cor. «d Prop. m. ia Exourau ad 
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inei oftfitiv latt %6 BBF rQ'ytarop Téf AJ3& vçi^ 
ftivvi* T(J EBr aça nQoe to AH& dinXatslova Xôyov 
lin fjneif i^ TE svdsîa nçog rijv QA. Jtà sa avra 
Jhj zal TQ EFJ TQiywvov nçog vo A&K tçifmifov 
3m).aaiova Xoyor êyjsi f^ne^ fj FE nçog tijv OA* 
ëOT$v aifa wg to EBF rçiymrov 9^6g vd AH& ovT»g 
%è EFJ nçog to AdK. 'Eâeix^ âh xai cSgvoEJBT 
nçig TO AH& ovvitxs to ASE nçog to ZHA* xal 
mç aça to ABE V9çèg %6' ZHA wkmg %o BEF 
nçog tÔ, HAB nai to EFJ nçog to AQK *). "Onêç 
èdu dêîloi. 

HP O T A Sï S %i. 

Ta Tti àt/TA» wSvyçd/it'fim ofuna,, mk iXk^Xotg 
ùvtp ofjUna^ f 

"JSoTcti Y^ç imT^fov, rmp A, B wàvyçifufjuav tcJ 
r ëftotop* Xijm OTi xo^rTo' A'Tif BàkjvW oftoiov. 

'Enel fùç ofiiowv iori to ^ ta» F, laoywpiop ré 
tèwif av€^, xal %dg neçi vdg îmg ymviag nXevçàg 
uimXofov êyu^ JldXiv , inel ofioiôr èc^i to B rui F, 
hoymiHor Te èariv avm, Kal rdg neçl r^g hju^ ^0$-- 
i^iag nXevçdgdvdkoyo^f ë/u* itdTeçovâça Tcïf' A, B 
Tff» F iaoyviriop %é iori xal vdg nsçl vdg iaag ymvtftg 
n^vçdg dvdkoyov iyjBt , wçre xm to A Ttp B tffoyvi- 
ifiiv T€ ^OTi %aï %dg naçï %dg îmg ymviae nXevçàg 

1> EJ<f. Basil. ^ et Oxon. tddtmt: nul tiç a^a (V. 12.) ér 
imv iiyoviUvnw n(f6ç év rùiy InofUvwv^ ovrttti aniwrajcà t}yov- 
MêPa vçoç anavra ta iiïof/^va , wù ree Xomà wç iv TJj 'irQotiçif^ 
Céiiti, Dû lue iectione yide infra, quae ad liane Propos. ot>- 
acrvavimua. ^ ^ 

LU>t' V.) i. t. latera homologa erilnt aeqaalia. (Qnod poste- 
nua €tt Lemma^ad VI. 23.) Cf. Obs. b. ad VI. 191 Borellut 
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simile 66t tiiangnlimi JSBP triangulo JHB\ EÉP 
ighur |VX. 1^) ad AH& dupïicataiii rationenr habet 
eius quam TE recta ad &A. £x eadem ratione et 
triangulum EFJ ad tnangiilum ABK dnpiicatani ni« 
tioDciii habet eius quam FE ^à ©Al est igitar (V. 
11.^ ut tiiûigiihim ESr ad AHB Ita ErjààASK. 
OêUnêumest autem et ut EBF ad AHO ita ^££ 
ad ZZfyi; ergo ut JBE ad JZ/Ï^ iu BRF ad fijfd 
et £il/ ad Aj9K* Qnod oportebafr oateiidane. 



P H O P O S I T I O XXI. (Fig. 379-) 

Quae eidem rectilineo snnt simiUa^ el inter se adnt 
similia. 

SH eûiiii litrumqne tectilineormii Jl^ B ipsi F aU 
mile; dico et A ipsi B esse simile. 

Quoniam enim est limite rectUineum ^ ipsi JT» et. 
aequiangûlnm est ipsi (VI. 1. Def.) 9 et circa aeqiydea 
angolos latera proportionalia habet. Rursus^ quoniam 
simile est rectiUneum B ipsi JTf et aequiangulmn est 
ipsi (VI. 1. Deî.)f et circa aeqùales aiigulos latera 
proportionalia habet; utruroque igitar ipsorUm A, B 
ipsi F aequiangnlum est et circa aeqùales angulos latera 
proportionalia habet, quare et rectiliueiun A ipsi B 

Goc 2. ad Prop. IV. 17. Pfleiderer. I. e. $. 299. Paiiter, li 
polygouorum simili um areaa fueiint a«quales 9 triangula qno- 
qiMy quae diagonales homologaa tbtcindiupt , et similia et ae- 
qualia eruttt. Cf. PfieiJerer. $• 298. 

Obs. 5. Ut duo rectilinea If, N (triaagtUis qiioque sub 
bac denominatione comprehensis) similia eam liabeti^ ratio- 
uero; quafm latus aliqaod A prioiis babet ad reotpm datam T, 
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*Edv ^iaaaçis fi&8Ïcu (hdloyév moê, ma Tè à^* 
âwmr €vâyyçtt/jifM, o/fOMx ve Mal ofioimc àimpH 
fQa/tfiiva, apdkoyop êqrav ac^i^rc? aV tnk£p eùdv-^ 
Y^fifm ëfioid %€ m^ ofÂomg âvayéyQaf^/jtiva èêW^ 
Xoyov y , %ai aihcu tti êv&êîai dvakoyov ëaoprai. 

"Earwaap %iaaaQ€S sfJS'eim dvaXoyov xtî AM, TA^ 
EZ, JJ0, ws i] AB nçog %ijr FJ ovTms iy EZnçès 
%7}V H&, «ai dvayeyod^&faaav dno [Akv rtSp ABi Ta 
ojiiotd ve ntà 6/wlwe xêifievd avêvyQctf^/uKt %ù KAB» 
AT à 9 dnè Sk %&v EZ, H& ofiotd w %€fl6j»oimQ 
it^lfiêva evêvygafifsa vd MZ; JVÔ* Xe/at on iatip 
itiç TÔ KAB TiQSg to ATJ oikwç ^ MZnQos*f6 NO* 

Elh/p^m ydç' %m¥ fvhv AB, TJ %Qiin] d^dloytop 
il} -S, Tiâv ai EZ, HO TQhrj drdXoyov ^7 O, J[«î 
inei icTiv mg fiïv 1^ AB nçog %i]v TJ oiW ç EZ 
nçog %rfif H& , iig âh TJ nçog %riv S ôv^tag tj HS 
nQùg %ij9 O êiicùv ctça iovip wg y AB nçog ri}v S 
ommg 1] EZnçog -nyy O. [AXX wg fihv ij AB n$Qg 
T^yV S omwg vo KAB nçog to ATJ, wg âh ^ EZ 
nçog T^v O mk(ag v6 MZ vtçog t6 N0* kal dg dça 
TO KAB nçog v6 ATJ ovxwg to; MZ nçog tô N0. 

1) V«rba K^ec ab éjçre inde ad absolvendam démonstration 
n^m t>i-oiStts neccssaiia, quae e^ Cod, a. sine dubio tantMin «^ 
oscjtantia Hbiarii excideiaiit, omittit Peyividits. Nos morem 
Euolidi solemuem «ecuti ea restituinms, ut sunt in £dd. Basil, 
et Oxon* \ 

poiterioris latus liomologum débet esse média pioportfonaiis 
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en âequiangulom (I. AXé 1.) et latera circnm aeqnales 
angulae habet propoitioDslia (Y. 11.)* Simili igimr 
est ji Ipsi B <VI. De& 1.). Quod oportebat oatendere. 

P a O P P S I T I O XXII. (Fig. 380.) 

81 quatuor jvctae proportionales âot^ et quae ah 
ipais fiuot rectilinea» aimilia et similiter descripta» pfo^ 
poitionaiiâ ermtf; et si^ quae ab ipsla fiunt rectilinea 
éimJâiM. t% aîmllker deacripta proportionalM «inty etipsae 
rectae propoitîonales erunt. 

Sint quatuor rectae proportionalea jéBj FJf EZf 
BOf Ht JB ad rj iu E2; ^â H0^ et deacrîbaiitnr 
ab ipaîa quidem jiB$ TJ aimilia et similiter posita 
rectiUoea KABf AFJ^ ab ipsis Wro EZ, H& aimilia 
et similiter posita rectiUnea MZf, NO; dico esse nt 
KJB ad uiTJ ità MZ ad N0. 

Sumatnr enîm (Vl/tl.) ipsis quidem jiB^ TJ 
tertia proportionalis 'S% ipsis v&to EZ9 HO tertia pro« 
portionalis O* Et quoniam est ut j4B quidem ad FJ 
ita JBZ ad HO 9 ut T^/ vero ad 5' îta (V. 11.) M© 
ad O; ex aequo igitur est (V. 92.) ul jéB ad S iU 
EZ ad O. Sçd (VL 20. Cor. 2.) ut JB quidem ad 
S iU KAB ad ^r-i/, ut EZ yero ad O ita MZ ad 
JV0; ut igitur (V. 11.) KjiB àd AFJ iu MZ âd 

inter latus illud^y et rectam 'datam F. Sit enîm illa in«<lia 
proportionalis S, iu ut uiiB^^BiP^ dico, latua illud liomo^ 
logiioi posterions figiirae esse s=:.B, Quodsi enim non ftieric 
^=^Bf sit illud alla recta quaecunquo ^ divena a B, sitque 
A t J'Bsj i JB , eritquo M i Nss^ué tE, At , quum ratio J : J 
diversa sit a ratione jiiB^ diversa %uoque erit ratio ji:B 
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'jéXXct âij idvm lis 'fo KAB nçàe va AFJ wvms^ . 
iè MZ ^ços 70 ^& Xiym on iati xcA tis if jiB 
n^s %^9 rj oihws f] EZ nçoê njp BO. 

Fsyopivm yaç *) ns ç AB yrçoV ^V FJ oS%ms iy 
EZ nQog vijif HP, ual avaytyqwpdta ano v^e HP 
6no%éQf %»v MZ^ NS o/Mtw ve uai ifwimç nsi^ 
fjisvov evêv/Qa/ifiop ro SP. 

*Enei ow ianv me ç AB nçog wj/r TJ oSrmQ q 
EZ Tiçoe^ TT^v IIP , ntà ài^ayiyQanTcu âni fjikif %m¥ 
JB, rj ofWid ta U€tï ofiomc Kêi/Mra va KAB, 
Arj, «710 âh %mv EZ, IIP o/iotd %e mxi ofMUùQ 
zti fiera %à . MZ, SP* ionp âça fis vo KAB nfoç 
7o AFJ oikms va M^ nços vo 2P. 'Tf^i^etvm ai 
xal iis to KAB nQog vo AFJ ovrms vo MZ-ngoç 
'%è iV@* (aMxî fuV dqa to' MZ nç4ç va UPwvmç vo 
MZ ngos to NO^') v6 MZ âça tïqos iuavé^or vtS^ 
N0 , 2P Tov uVTov tyBi Xiy6v\ îisov aga iorï %6 NS 
Tti 2P. "Efni âk amtn ofwiov itai 6/ioims usi/iepoi^^ 
îcw/ aça ç //© vy /7P. Kai inel iavir me ç AB 
nQoe^vtjv TJ oîkme ij EZ nQoe v^ ÏIP , ïoij âh 
y lïP vy HS* è'oTiv «pft fis ij AB nçoe t^v FA 
'oiivws ^ EZ ngos vyv HQ* 'Eàr âfa véaaaQes, ual 
tÙ éèi^e» 

1) Loco verborum yeyovitut yào Peyrardui ex Cod. a ha- 
bet: ei yâç fit) toriv me y AB Trçoçryv Fj, ovrotç JSZ n^ 
Tf^p US • «arui x. t. X, ' Ac » qiiuni ita îndirecu dèmonttcado 
sequi debeie videatiu', Euclides auceni direclain habeat» prae* 
fereuda omniiio TÎdetiit lectio Edd, Oxoiu «t BaaiL 

2) Voces uncis iaclusat omittit Ed. Oxqn* et poMant âUee 
omuiiio abesae* 

a radone AiT (Cor. ad Prop. m in Excunit ad Libr. Y.) 
At lUraque ratio Ail^ (suppos.) et A'^E (JemonstrO aequalis 
cat ratioiii Mi^Ni itaque (V. 11.) etiam ratio AiF eadem ûit 
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Sed 9k nt KAB ad AFJ ita HZ ad JV©; clico 
ewt etut JB 9iàTJ Ua EZ ad HQ^ 

Fîae enîm (VI. 12.), m ^5 ad T^ ita EZ ad 
HF, et describanur (VI. 18.) a //P alteralrî ipsorum 
MZ9 NB simile et aimiUler positum rectiliueum ^P. 

. Et çttoniam est ut jiB ad TJ Ua iiZ ad IIP, 
et descripta auot ab ipaia quidem jiBf TJ, aimllla et 
«imiliter posita KAB^ AFJ, ab ipsis vero EZj IIP3 
aixnilia et similiter posita M2f 2P; est igitur (per 
part, prior. hxû.) ut KAB sià AFJ ita MZ ad 2P^ 
Ponitur autem et ut KAB ad AFJ ita MZ ad NQ\ 
et ut igitur (V. 11.) MZ ad XF ita JM5J ad JV0; 
ergo MZ (V. [ll.J ad utrumque ipsorum NQy SP 
eaudem babet rationem ; aequale igitur est (V.. 9.) ^Q . 
ipsi 2P, £st autem ipsi simile et similiter positum; 
aequalis igîtur (sequenà Lemma) HG ip6i JJP, £t 
quoniam est ut AB ad PJ ita EZ ad IIP 9 aequalis 
autem IIP ipsi MO; est igîtur (V. 7,) ut ^J? ad fj 
ita EJ^ ad /f0f Si igitur quatuor etc» 



rationi'^:ff» quod est absurdum* Latus igiiur homologmn 
poslerioris fignrae c|rit sszB, Cf. Pâeiderer. $• 301. 

O bs. 6. Hinc facile solvetur problema desaibendte figiif ae 
rectilineae simiiit data» Rgant^Mf et quae ad haac figuram 
M eandem rationem babeat, quam recta data i? ad' i-ectam 
datam 17. Suroatur nempe latua quodcunqae ji Bgurav Mp 
et liât Jï:J?.a=^:r (Vr. 12.). Invcniatur deinde rectis'^, F 
média propoitionalia B (VI. 11.), ut itaque sit AiBs=^Bi l\ 
et ; ;eL' recta £ ^ dcsciibatur (VI. 18-) Hgura aintilis et,$iini« 
ri ! . Eipment, P. IJ*x • ' R 



Digitized 



by Google 



253 ELEWENTGRUM 

. A H M M J. 

'*Oti âh, iàv ev&vyQa/tiina ïaa y wù i/ÂOia, al 6fi6^ 
Xnyoi cLVnav nXevqaï ïoat àXXiîkcug elal, âei^o/j^ey 

\FAn(a toa Hal ofxùta ' ev&vyQafifia %à NO, HP, 
xai c'ffTo) (Jg.iJ QH nqos '^^v HN oihmg f^ PJI ngàg 
<nilv US* Xiyw oti Hgtj èorïv ?/ PU i:ij OH' 

El yaQ âvtaol siai, /Lt^la avTwv fiet^mv èariv^ 
E(JT0) fiel^mv ^ PII i;fjg OH. Kaï ènei iarip cSff ij 
PII TiQos T?/V nS àiiT(os ^* OH nQog Tyv'HN, xcti 
tvakXd^ (og "f] PH nQog trjv OH omoig ^ IIS Tcçog 
TTjV HN. Mei^mv âh 17 IIP Tijg Oit* fiU^mif aça 
Kdï i^ IIS Tijg HN' ôSgte xal t6 PS /nel^oy ion tov 
ON' dXXà Halïaov, OTieQ àdvvarov ov% «ç« ànaog 
èOTcv 1^ HP Tijg HO, ïo^t «ça. "ÛTieQ è'âei déliai* 

Il P O T A S I S %y. 

Td iaoywvia noQaXXfjXoyçà/iijnà nçog aXXi^Xa Xoyov 
ë^^si Tov cvyaei^BVov èx twv twv nXevçwv i). 

1) Omues quitlera editiones legiint saltim : ixzwv TrXevQÔfv^ 
nec Peyrardus aliam ex Codd. Mss. lectiotiem iiotavit. yuum 
lameii, ut recte monet llob. Simson. in Noi. ad VI. 23. p. 576. 
vulgnris Jectio sit absurda, non dubitaviznus illi aliam verio- 
lem substitueie. 

liter posita Hgurae M , ita ut latera B^J^ sint latera homo- 
loga , erit iigiiva descripta, quam iV vocabimas ea, quae de- 
scribi iussa erat.. Est eiiim M:N=jit F^^IliJSy vel N:M= 
2in. Cf. Pfleiderer, §. 302. Nominatif eodeni modo solye- 
tur problema, triangulum datum per rectas desiguatoeiuslateri 
parallelas dividendi in partes quotcuuqiie aeqiiales, vel etiam 
quae- tationes invicem habeant aequales rationibus rectarum 
datarum. Cf. PAeidcrer. $. 303. 

Obs. 7, Quum nomJnaiiro eiiam quadrata' supei* homo- 
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L E M M A. 

' s 

Si autem rectilinea aequalia sint et èîmilia) homo- 
loga ipsorum latera aequalia inter se esse 9 sic osten- 
demus. 

Sint aequalia et simiJia rectilinea NO, SP9 et sit 
ut OH ad HN îta FJI ad U^ ; dico aequalem esse 
PXr ipsi OH. , 

Si enini inaequales sint , una ipsarum maior est. 
Sit maior PH ipsa OH» Ei quoniara est ut J^H ad 
nu ita OH ad HN9 et alterne (V. 16.) ut PZÎ 'ad 
OH ita nS ad ^jV. Maior autem IIP ipsa OH; 
màior igîtur (Prop. A. libri V.) et H2 ipsa HN; 
quare et (VI. 20.) J^ S mains est ipso ON; sed et ae- 
quale, quod fîgri nequit; non igitur inaequalis est 7/.P 
^ipsi HO 9 ac'qualis igitur, Quod oportebat ostendere. 

PROPOSITIO XXIII. (Fig. 381.) 

Aequiangula parallelogramma inter se rationem ha- 
bent compositam ex rationibus laterum. 

logis lateribus £gurarum simiiiuni descripta sint in cadone du- 
plicata horum lateium patet, polygona siniilia^ qaaecunque 
(tn«iogulis qnoque et quadrîiateris similibus sub Lac deiiomi- 
iiaiioue coinpreheneis Obs. 4. ad VI. 1^) esse in ratione qua- 
dratoxum iateruxn homologorum. 

PROPOS ITIO XXI. 

O b s. Potest baec propositio deduci ut corollarium Prop. 
VI. 18. Ita est apud Borelluni in Cor. ad Fro|'» 16, Libr. iV. 

PROPOSITIO XXII. 

Obs. 1. Propcsiti i haec derivari facile' polest jbx VI. 
20. et ex Cor. V. 22. et Cor. Prop. m in Excursu aJ Li 1. V, 
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ÏGT^v syovTa %r^v vno BFJ yœvia/if vg vnà ETH' 
kéyo) oTi To AF naQaXXTjXoyQafifiov nçog t6 FZ i^ol- 
QaXXf]X6yQafÀfiov Xoyov eiet rov m)Y%e{fJusvov 1% twp 
T(âv nXevQMV 0^ ^ov %s ov êyu fj BF siQog %r(if F H 
VMÏ Tov ov eysi y JF Tvçog ti^v FE. 

Ketad-dD yà^ œÇTs èiî ev&siaç eïvai Tr^v BF tjJ 
F H* kl ev&élas - «ça ^ori xal ^ JF %ij FE* ntà 
GV/uneTtX^çoia&m to JH naqaXXfjXôyQa^iAOV , %al i%- 
ct^lad^w %tg tvd-tla f] Kf naï ysyavirai nig ju^hp Tj BF 
nQog triv F H ovTœg r^ K nQog rijv A, wg âh 17 JF 
nçog ,Ti]V .FE ovTwg y A nçog vr^v M* 

01 aça Xoyoi rijg Te K nqog %r^v A ical n^g A 
nQog Tfiv M oi ctvrol stai toîg Xoyoïg %(Sy nXevQmv, 
%^g Te BF ^rçog ti^v FH mi Tijè JF nqog tijv FE. 

i) Hic quoqae ex enâem Tatione ao in ipsa proposiûone 
ex ingenlo adiecimus vocem rôtv, 

Lemma tubseq^uens dedûctiun est supra in Obs. 4. ad VI. 20* 
Aliter ac in textu graeco Boermanniis, et accuraddSy omissa 
etiam pemiutatioite siiperflua, hoc iemma ita dcmonstràt. Si 
lO^ctilinea NB^ 2P siiit similia et aequalia, latera quoque ho» 
mologa H9^ IIP aequalia erunt* Si eùifn non sint aequaHa, 
aitei'utrum veine IIP maius crit, unde, quum ait (VI.Dcf. 1.) 
nP',n2z=iH€>'.IÎN^ crit quoque iT-5'>^iV: (7. H.) adcoque 
uianguliiin 211P ipsi NHB impositum non congraet, led 
makxLS cik (Cor. ad I. 14-). JEst autem rectiJin. 2Pi rectilin. 
T^=- triaiig. J53TP: triai^g. NHB (VI. 20.) Ilaque rectîlin. 
-ÇP> rectilin« isQ (Prop. A. libr. V.) contra hypothesin, ergo 

npssjse. ' 

Ô b 8. 2« Prop. 22. «dazn valet de qciatuor fîguriâ recti- 
Ijnai»! «on binis solum, ised omnibus similibus. Speciatim 
quatuor xectavum quadratir isunt proportlonalia et viçissinu 
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Sînt' aeqilîangula paralldogramma ^f, FZf aequ^- 
lem habentia angulum BFJ angulo EFH; dico ^a- 
rallelogrammum AF ad parallelogramnlum FZ ratio- 
nem, habere compositam ex rationîbus laterum > nenipe 
ex^ ea » quatn habet BF ad F H et ex ea quam liabet 
JF ad FE. 

Ponantur enim ita nt î« directum sit BF ipsï FH; 
în directum igitur est et JF îpsi FE (1. 14.) ; et com- 
pleatur parallelogrammum .^/H> et exponatur quaedam 
recta JST, et fiât (VI. 12.) ut BF ad FJJ îta K àd J, 
ut JF vero ad FE ita ^ ad j|f • 

Rationes igitur ipsius K ad yi et ipsîus ^ ad iU 
eaedem sunt quae rationes laterum , videlicet lateris > 
BF ad FH et ipsius JF ad rjB. Sed ipsius K ad 

PRÔPOSITIO xxiir. 

Obs. 1. Sensus hums proposidonis, ut exdemonstratione 
eius patet (collât. Excurau ad hanc librum $. 8.), hic est* 
cognitis laterum circa aequales parallelogrammomm aeqniangu- 
lorum augulos rationibus inutUis, colligi ex iis posse ratio- 
neniy quam areae paralldogrammorum invicem habeànt. Vel 
rationem mutuam paralleJogrammorum aequiangulornm pen-^ 
dere ab rationibus laterum ipsorum circa aequales angulos> e^ 
modum, quo iîla ex hls eliciatur, propositio baeo ddcct. De- 
monstrationis enim momentum eo redit, ut, si vel ipsa parai- 
lelogrammorum circa aequales angulos latera, proio^e et eorum 
rationes dentur, rectae, quarum rationes eaedem sint rationibus 
laterum binorum parallelogrammorura, ostei^datur, diias quo- 
'que exhiberi posse rectas, quarum ratio mutua eadem sit ra- 
rioni pai'allelogrammorum. Cf. Pfleidereri 1. c. P. IV. j. 195. Pflei- 
derer. simul observât, cimi propositio haec, pariter ac VU 14* 
nonnisi iterata propositionis VI. !• applicatione nitatur, et ar- 
gumenti 14. coepti continuatio ac supplementum sit; transpo- 
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'AXX 6 Tijg K TiQog if^v M Xoyoç GvyHefvai £% ts tov 
T/;g K nçoç ti]v A Xoyov %ai rov rijg A nQos Tijf^ 
M' viçTs %ai 1^ K ngàs trjv M Xoyov êj^ei rwr qt/yxei- 
fi€Pov èK Twv Tmv nXevQmv ^). Kaï hiei ioTiV wç 
y BT TiQoç ifjv m omwg to Ar naQaXXf^XoyQa/Ur- 
inov nçog %o FQ* «Ai* dg if' BF nçog f^v FH ov'vœs 
if K TCQog i7]V A' ical wg a ça if K nçog rifv A ov~ 
Tœg t6 AF nçog to FO» TldXiVy Insi ioriv wg if A F 
nQog Tijv FE oiiTœg t6 FO noQaXXrjXoYQafjiffiôv nçog 
%6 FZ* dXX' wg if JF Tiçog t'^v FE ovzwg if A uiQos 
^ifv M* nal wg «ça V A nQog vijv M oikwg to FO 
naçaXXijXoyQapiuov nçog to FZ naçaXXijXoyçafiiiwy. 
'E'jiû ovv èâsr/^&ij y wg fivh^ if K nçog ttjv A ovTwg 
ro AF nccQaXXi^Xoyça/Li^fiov nçog t6 FO naçaXXfjXo- 
y^apiiiov, wg âh if A nçog riyV M ovTwg to FB na- 
çaXXi^XoyçajLv/uov nçog t6 FZ naçaXXTjXoyçafiifiov 
di'taov dça ioTiv ojg if K nçog tîjv M omwg to A F 

1) Hic quoqiie et paritei* ad iînem demonstrationis vocem 
tôHv alteta vice positam ex: coniectura adiecimus. 

sitione Iiaud apta propositiones inter ad figuras similos perti- 
nentes, nec ullo modo cum ipsa connexas^ insertam fuisse vi- 
deii, Caeteium JP et rE in directum fore, si BF, FH in 
diiectiim ponantur, simili ratione ostendi potest ac in Obs. 2. 
ad VI. 14. 

Obs. 2. Rrftionem, quae ex duabus datis ratiûnibus per 
lincas rectas expiessis compoiiitur, dari, h. c. (Eucl. Dat» 
Def. 2.) ipsi aequalem lineîs rectis exliiberi posse, efficit de- 
monstratio Prop. VI. 25. idemque similiter ad plures, quam 
duas rationcs sic datas » ex iisque compositas extenditur. Qî. 
Pileidcver. {.212. 

Obs. 3. Eaedem consequentiao, quae in demonstratronn 
iude dcdiicuutur, quod rationes 2?i^: JT^, et jF: FE daii sup- 
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M ratio componitur ex ratîone ipsîns iiT aJ A et ex 
ratione ipsius yi ad Jtf (Def. rationis compos.); quaie 
et jST ad itf ratîohem habet compositam ex ratîonibus 
laterum. Et quonîara est (VI, 1.) ut BF ad FH ha 
AF parallelogranamum ad FQ\ sed iit Ôr* ad F H 
ita jfiT ad yf ; erit igitur ,(V. fl.) K ad A ita AF ad 
JTQ. Rursus, quoaiam est (Vf. 1.) m A F ad FE ita 
T& paraltelogrammum ad FZ; seil , ut A F ad FR 
ita ^ ad M; erit ut igitur (V. 11.) A ad M ita pa- 
rallelogramnoum FQ ad parallelogrammum Z'^. Çuo- 
nîam igitur ostensum est, ut K quidam ad A ita pa- 
rallelogrammum AT ad parallelogrammum FQ , ut yi 
vero ad M ita pai%IleIogrammuiii i^© ad parallelogram- 
mum rZ ; ex aequo igitur est (V. 220, ut K ad M 
ita parallelogrammum. AF ad ' parallelogrammum FZ. 
Ai vero iT ad M ratioriem habet compositam ex ratio- 
nibus laterum; et A F igitur ad FZ ratipnem habet 

ponunttiVy nectiintur, ti rationes solum posteripres (Prop. B. 
in ExciH-sii ad Libr. V.) inveitaotur, et ratioues BV'TH^ tt 
rJEiJf dàti pooantur. Tum uempe ob jïarallelogr. 

4r'.r9=^Br:rH 

fiipili ratione consoquitai.' , dari rationem mutuam parallelo" 
granunorum AF^ ZFf si utriu^que ratio ad idem paralielo- 
grammum FO detur. Cf. Pfleidérer. j. 213. 

O b s. 4. Ilac ipsa mediodo Euciides praemissis propo- 
sitionibtis (Dat. 1. 2.) : duarum magnitndiiium hoix\ogeneariim 
datarum dari ratioiicm mutuam; et vicissim darimagiuiudinem* 
cuiu«r ad datam magnitudinem ratio dctuv ' (si ncmpe , quod 
Rob • ' Simson.. addit, duabus magniludimbus , quibus haec 
vatio exprimitur, et magnitudini datae quartae proportionalis 
possit inveniri), gencratim ostendit, duas magnitudines , qiia- 
rum ratioiu^s ad eaudem tcrtiam deutur, pariter- mutuo habc e 
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noQaXXf^XoyQaf^lLiov nçog ro FZ ntcçaiXfjXoyQafijuop. 
^IJ ai K TVQos Ti;V M Xoyov ^et %ov ovyHel/j^ePov eu 
tolv %(Sv nXevçœv'^ ual %6 AT âça nQoe ^o FZXoyov 
èyn Tov avyx€iiU€VOV in Tdip twv nXevçuiv. Td âça 
taoy(uvia, uctl vd èlijs* 

nPOTA?IS %9. 

s 

Ilavtog naçaXXTjXoyQiiji^fiov tu nsçl %fj¥ ^lafiergor 
naçaXXfjXoyçafifia oftfoui i<ni %m ne oAp %ai aXÀ^- 
'Xote» 

"Earw naQaXXTjXoyça/ifwv to ABFJ, didfi^BZÇoç 
9i avTov ij AF, neçi âh tijv AF^açaXXfjXoyçafi/u^ 
è'oTœ ta EH, 0K' Xiyfa on êmTSQov nmv EH, &K 
ffaqaXXr^XoyQdfifjmV' ofioiov iariv oAç> t«Ï ABFJ ual 
uXXi^Xoig. 

'Enel fàç TQiyaivov tov ABF naçà fuav zwr 
nXevQwp Ti^v BF .^nvai ^ EZ, àvdXo^ov hytuf wç 
17 BE [nQos Tfjv EA ovTœg 17 FZ nQoç t^v ZA* 
JlâXiv , htBÏ vQiywPov tov AFJ naçà fuctr t(Sp 
nXeVQwv ttJv FJ ijutrac rj ZH, dvdXoyov aça iaiip 
v)g ^ FZ 7f QOQ T1JP ZA ovTfag 1^ JH nçog %'^v HA. 

datam rationem in Dat. Prop. 8. (apad Rob. Simson. et Schwab. 
Prop. 9.x Qî^ Pfleiderer. $. 214. Quo nixus principio Eacli- 
des deindd suam datorum tractationem absque radonam coxn- 
positione instruit; nominatim Prop. 70. partem ptiorem (apud 
Rob. Simson. et Schwab. Prop. 67.) Elomentorum VI. 23. re- 
spondentem demonttrat. Cf. Pfleiderer. $.215. 

O b s. 5. Qnatenus ab modo ,' rationem ex laterum BF et 
m, jF tic PB rationibus compositam, lineis rectis datis cx- 
hibendi abstrahitur; demonstratio VI. 25. praeeunoe Candall«v 
eo redigi potest, ut obsenretur: rationem parallelogrammorum 
jiFf rZ componi ex rationibus parai lelogrammi AF^Z^^ et 
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compœicam eK ràtianibus laterum. Ergo.aequiangiila» 
etc. ' 



PROPOSITIO XXIV. (Fig. 383.) 
Omoia parallelogranuni 9 quae circa diametrum sunt 
parallelogramma aîmilia sunt et toti inter 6e. 

Sit parallelogrammum ABFJ^ dlameter autem eius 
recta AFj circa AT autem parallelogramma sint EH» 
0K; dico utrumque parallelogrammorum EH 9 QK 
sîmile esse toti ABFA et inter se. 

Quonian^ enîm uni laterum trianguli ABF vîddi. 
cet ipsi BF parallela ducta est EZ 9 erit (VI, 2.) ut 
BE ad EA ita TZ ad ZA* Rursus, quonîam uni 
lateri trianguli AFJ nempe ipsi TJ parallela ducta^ » 
«st ZH, erit (VI. 2.) ut TZ ad ZA ita JH ad H4^ 
Sed ut rZ ad ZA ita ostensa'est et BE ad EA\ 

liuias ad . TZ (Exe. ad hune libr. (. 5. nr. !•} quae eaedem 
«int rationibiu laterum ipsoruin BriPH, jriFB (VI. 1.); 
ita^e etiam dici ex his componi (£xc* ad hune libr* (. 3. 
nr. 2*). C£ Clavius et Rob. Simson. Pfleiderer. $. 2t6. 

Obs. 6. Quodti desideratur, ut ratio parallelognimmo- 
rum AT 9 FZ (Fig. 382.) seu composita ex rationibus laterum 
eomm, exhibeatur per rationem quam ipsum prions latus al- 
terutrum BF habeacad aliquani reetam datam; haee eritqnarta 
proportionalis duobus reliquis paraUelogrammorum lateribut JF^ 
FBf tx lateri F H posterions FZ^ quod respondet lateri BF 
tprioris AF, 
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'AlX (àç tj rZ nQOQ Tijv ZA opT(0g èSd^d^ %tu ij 
BE 71Q0S ffj'y EA* xaî wq «ça y BE jtços %i^v EA 
cvTiûg f} AH TiQog Tiijv HA, %(û awveâ'ivTi (Sç^j BA 
fiQos Ti]V AE oikmg fj JA tvqos vfiv AH, %aï èvaX-^ 
'kd^ ws tj BA TiQoç T9]v AJ ovTias ^ EA nçog t^v 
AH' T(Sv âça ABFJf EH 7raçaAAiyAoyça/i/*«y dvd" 
Xoyov éÎGiv al nXevQià al neqï vtjv xfHVfjv yiovlmf t'^v 
vwo BAJ* Kai i^nel naçdXX^Xog èar^v ij HZ ty AT* 
ïofi èQxlv 1] pJkv vno AHZ ymvta zy vm AJF,' ^ âh 
vnà HZ A Ty vno JFA, xal Koivy %(Sv âvo, tQiyd- 
rmf TfSv AJr, AHZ y vno AAF ywWa* laoywreov 
Sça èari to AJF fQfyœvov, TtS AHZ TQiydvm. Aid • 
vd amà âif. Hcà to AFB %çiymvov looywviov èari t^ 
AitE TQiydv^* %tà oXov dça to ABFJ 7€açaXXf]X6- 
yçttfifiov via EH naQaXXyXoyçd/ii^fKp taoyvSviov èai^v. 
dvdXoyov âça iarïv wg y AJ nQog lyp Jf ovvcag 
Qj AH nçog Tijv HZ. 'Slg âh % JF nQog tiçv FA 
oikwg y HZ nçog tyv ZA, wg âh y AF nçog %i^v 
FB ovvtag y AZ nçog %r}v ZE, xai eri mg y FB 
fiQog Tfjv SA ovTU)g y ZE nçog i;yv EA* «ctl èm\ 

Facta enim CVI. 12.} JrirE=:zrB'.I 

erunt parallelogr. AFirQ = BTiTH (VI. 1.) 

r9'.rz=jri rE(yi.i.jz=rH.i(y.n.) 

proinde JrilZ=:=zJSriI (V, 22.).^ Cf. Paeideier. 
5. 217. * 

Obs«*7. Si ab recta FB (producta, quando opiis est) 
abscinditur FN^^I (Fig.'SSi.) (quod iuxta, Obs. 4. ad VI. 2.)- 
immediate fi^, diagOQali JH p&iàlhUm EN ^^ondo per pun- 
çtuni .^ ac per iV duqitur rectae ^F parallela: fit paraiielu- 
graminum FO=rZ (VI. 140, et hinc 

' JF: F7.^AFxF0 (V. 7.) BFx iVN ,yj ^ . 
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ergo (V. 11.) ut BE ad EA^ita JH ad BJ; etcomr 
p<mendo (V. 18.) , ut Bj4 ad AE ita JA ad AH^ et 
alterne (V. 16.) ut BA ad A/t ita i?^ ad 4H; y^ - 
rallelogramiuorum îgitur ABFJf EH proportionaiia 
8unt latera j quae circa communem angulum BAJ 
sunt. Et quoniam parallela est HZ ipsi JF, aequa- 
lis est angulus AUZ angulo AJF (I. 29.) » augulus 
vero HZ A angulo ^J!df> et communia duobus triau- 
gulis AJr, AHZ angulus AAr\ aequiangiilum igi- 
tur ^^t. triangiiîum AAT triangulo AHZ» Ex eadem 
rfltione et triangiatum AFB aequiangulum est trian- 
^gulo AZE\ totum igitur pârallelogrammum ABFJ 
parallelôgraœmo EH aequiangultipi est; ergo (Vl. 4.) 
ut AJ ad AF ita AH ad HZ. Ut auieœ /IF ad 
FA ita HZ ad ZAj ut AF vero ad FB ita ^Z ad 
ZE, et insuper ut FB ad jB^ ita JZJB ad ZA : ita- 
que quoniam osténsum est ut A F ad Jyîf ita HZ ad 
Z-^> ut vero AF ad rjBîta ^Z ad ZE\ ex aequo 
igitur est (V. 22.) ut AF ad BF ita H2 ad Zfî. 
ParaUelogramrnorum igitur ABFA , EH proportîo- 

Quare sic eti.am potest Prop. VI. 23. eniinciari: si parallèle* 
gramma AF^ VZ sint aoquiaugula ; fiatqûe, ut unum lattis JV 
prioris ad unum latus VB posterions , sic hiilus alteruni latus 
TH ad rectam J: erit parallel<^p:amm^}l3 wtf jf ad Fli ^ ut aUe- 
Tarn latus BF pdovis ad. hanc rectam;,/. . Cf. Pfleiderer. $$. 
21d. '2(9. lUnde, data ratioue , paulUJogrammi AT ad TZ 
datur ratio lateiiç J^T prlbris ad rectum /; estque» i^t'unum 
. Iatv»t JT prions parallelogrammi Ar ad ijuiuip latus FB po- 
sterioûs VZ^ sic hiiius aJteium latus /l£f ad haj^c rectam /» 
ad qaam alterum parallelogvammi prioris AF latus BF Iiabet 
datam rationexn mutiiam pav*li«logrflfiiniori4m AF y FZ» Quae 
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iSer/^i] Hg fjàv «/ ^r*.sipoff ^'^v FA oSt^q y HZ 
Tiçog Ti]v ZêA, (ag ai i^ A F nçog rijp TB oiktoç ^ 
AZ nçog %^v ZE" âu'aov aça èmiïv wg rj éT Tiçog 
79Jv BF oikmg ij HZ nçog ^^¥ ZR t(Sp aqaABFAy 
EH- naQakX9]koyQafifimP dvdXoyov eîaiv al nk^vçaX 
ai neçi ràg îûog y^viag* ofMiov aça èarï %o ABFA 
naçaXXijkoyQa/^fjMyu tçî EH naQaU.^Xoyça/u>iu^, Jià 
Ta ot/W àt] %al To ABFJ naQoXkfiXoyqa^i^fAfiV %ai 
Tiî OK naQaXkfjXoyqdfifjm o(iov6v iiniv* iKaTBQov 
aça T(Sv EH, 0K naçaXXTjkoyçdfijui^ t^ ABFJ 
naçaXXfjXofçâpffJbif ofioiov iavi. Ta âh t^ amn ev- 
&vyçdfi/m ofwia %ai dXXyXotg larïv ofwia* nai to 
. EH aça naçaXXfjXoyçafifiov tw QKnaçaXXi]Xoyçdfifji^ 
ofioiop ioTi. HavTog aça, nal va é^i^g. 

HP O TA 2 I 2 %é. 

Tip âaê-éPTi evdvyçdjiiftM ofjboiov , %aX dlXi^ j;m 
êoS-épTi îaov TO atîro avar^aaa&ai. 

''Eavia TO fjiip âoâ-hv wdvyçafJUfAOV, ta âel o/â^$ov 
cvanijaaG&ai^ to ABF , m âk ïaov, vo A" iel â^ Tm 
fjtiv ABF ofioiov, Tm êh à îaav v6 ot/vo ovav^^aaa^&tur 



est Dator. Prop. 56. (apud Rob. Simson. et Sobwàb. pers 
piior 63.}. Cf. Pfleiderer. $. 220. 

Obs. 8. Triangula quoque aniun angidam aeqaalein ha« 
bentia tant in radone composiu ,'ex rationibus lateradi circa 
aequal«8 angulos. Quoà ipsiim vol immédiate simili ratione 
demonstrari potçst a6 VX. 25. vel ex VI. 25. ope I. 34. V. l^. 
derivari. Cf. Pfleiderer* in ached. m<8. $, 239. Commandinue 
Cor. ad VI. 25. 

Obs. 9^ Parallelogramma quaeyia aeqaiangala suiu inter 
se ut paralielograouna rectangula aub iii dem reapectire lateri« 
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nalîa sunt latera^ quae^circa aequales argulos; sîmile 
igîtur est CVI. Def. 1.) parallelogrammum ABFJ pa- 
rallelogrammo^ EH» £x eadem rationë et parallelo- 
grammum ABTJ parallelogrammo QK simile est; 
utramque îgitur parallelogrammorum EH ^ ©jST paral- 
lelogrammo ABFJ airaiJe est. Qiiae auteni eidem 
rectUineo slmilia sunt, et inter se sunt similia (VI. 
21.) ergo et parallelogrammum EH paralhelogrammo 
&K sîmile est. Omnis igimr etc. ^ 



PROPOSITIO XXV. (Fig. 334.) 

pato rectilineo simile » et akeri dato aequale idem 
constituerè. 

Sit datum quidem rectilineum cul oportetaimile con- 
stituerez ABFf cal vero aequaU*, sit J; oportet igitur 
ipsi quidem ABF simile, ipsi vero J aequàle idem 
constituerè*] 

bus comprehensA. Quod^iptunt etiam ffserit Pappus CoUect. 
Madiefn. Libr* VII. Prop. 172., seu in Apollon. Conic I, 
Lemm. 8. Cf. Comxnandinus et Clavius ad VI. 23. et Pflei- 
derer. $$. 240. 241. Idem ralet de triangulis, quorum unut 
tngul us acqualis est (Cf. iidem, Pfieiderer. $• 242. et Pappus' 
Libr. VII. Coll. Math. Piop. 146. vel in^Porîsm. 1. Lemma 
20.). Pappus adJit (ibid. Prop. 147.) idem vatere m triangu- 
JiSy quorum iinum angulum habet, qui deinceps est aiteri. 
Piieiderer. $. 24S. Paf>pus rem ad p.aecedeniem Prop. 146. 
radacit, dam unus latus eiit$ anguli, qui i« imo iriangulo ae* 
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Iïi)iQafiefiX^ad'œ yàg naQci fiàr i^v BF «rw ABT 
vçiydvip *) ïoov nuqakXeXoyçufApov %o BE, netçà ai 
%flv'TE «w J ïaoy nctçaXXfjXoyça/ji^fiov v6 FM èv 
ymvlu Ty vno ZFE, 17 èmiv ïoff vij Vfto FBA" en 
evd^ius^ âça. iavlv 17 fihr BF Ty FZ, ^ Sk AE %y 
EMs Kaï eiXrjîp&m twp BF, FZ (Àféofi dvaXoyov 7} 
HQy %ià dvayeyçdipStfa àno TÎjç HO t«, jÎBF ofwiiv 

Kaê ènei èariv wg 1^ BF Tiçoe ^vfjv H& ùvt0S 17 
HO TiQos 'viîjv FZy èdv âh TQsïô ivS-dac dvdXoyov 
(OGiv, iGTiv (og If] nQWTTi nços Tr^v rçkfjv ovTias «^d 
àno Tfjs nQiafi]S eîâog nQog to dno %7jg âevTSQag, rà 
o/wiov xai ofioiœg àvayQatpoptvov ëàviv ccQa mg ^ 
BF nQog T'ijp FZ ommg n] ABF vgiympov fn^og vd 
KH& Tçlyvnvov. *AXXd %ai œg 1^ BF Tiçôg T'fjv FZ 
ovTwg %o BE TtaQaXXT^XoyçajiiiLiov nçog to EZ tiu- . 
QaXXfjX6yQaf4,/wv' xal (og dça %o ABF tçiymyov stçog 
%o KHQ VQf'ymvov ovtatg jo BE nccQaXXriXoyQafÂffAOV 
nçog To EZ nccQuXX't^Xoyça/ipop* èvcùXXtx^ aça wg to 
ABF TQiyœvov Ti^og to BE TtccççiXXfjXoyçajLifiov ov- 
tiog TO KH& TQiy&tpov nçog %6 EZ naQaXXyjXoyçaft-- 
1.10V* "laov àh ta ABF Tçiymvov tw BE naqàXXri-- 

1) Vox T^iymftjfy Tçlyiovûv et similia propiie non hue per- 
tinent, quum manit'esto de liguris rectilineis qnibuscunQiie 
5«i'mo sit. Vidt observationem Rob. Simsoitis ad h une io* 
citm. Quufti tamea iJla in omnibus, qui bactçuus compai'ati 
sunt^ codicibus legantur, uoluiniu» ea expun^eie. 

qualis est angiilo deinceps posito . ajterius trianguli, producit, 
usquedum latus ita productum aequale sil ei ipsi, qu^d pro- 
ducebatnr, lateri, ubi tum res facile patet. Poterat autern idem 
etiam aliis^modit demonstrairi. • 

Obs. 10. î'er VJ. 23.~ et Obs^ 6. duo parallelogiamma 
(trîauguia) lectangula, et liiiic quaevis (I. 55. I. 37. V- î. V. 
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Appllcétnr enîm (L 44. et 45,) ad leclam qiiidem BV tri- 
angulo j4Br àequale parallelogrammum UB^ ad rfectam 
vwo FE ip^i J aequale parallelogrummum CM in an- 
gulo jZrJBf qui est aequalis angalorH/l; in directum 
igitur est (I. 14.) BF quidem ipsi FZ, et JE 
ipsi EM. Et sumatur (VL 13-) inter ipsas BF^ FZ 
média proportionalis HO, et describatur (VI. !&) ^x 
HQ rectilineo jiBF simile et siroiliter positum recti** 
lioeum KHO. 

Et quoniam est ut BF ad H0 ita H9 ad J'Z, si 
autem très rectae proportîoziales sint, est (VI. 20. Cor. 
2.) ut prima ad tertiam ita figoxsL ex prima ad Bguram 
ex secunda, sîmilem et similiter dcscriptan^ ; est igitur 
ut BF ad FZ ita triangulum ABF ad triangulum 
KH&. Seà et (VI. 1.) ut PF ad Tiî ita paraUdo- 
grammum BE ad parallelogrammum EZ\ ut igitur 
triangulum j4BF âd triangulum KH3 ita parallelo- 
logrammum BE ad parallelogrammum EZ^ alterne 
igitur (V. 16.) ut trianguliun ABF ad parallelogram- 
mum BE ita triangulum KHO, ad parallelogrammum 
EZ» Aequale autem triangulum ^BJ'p.arallelogrammo 
BEi aequale igitur et triangulum KHO parallelo. 

11.) 8unt in ratione composita ex rationibiis basium et altitu- 
dii^um, qitod et aliter demonstraii potest. Commandinus et 
Clavius ad Wl. 23. Pfleiderer, Jj. 2^7. 248. Cuiuslibet igitur 
parallelogrammi ad quadratam aliqiiod raiio componitur ex 
rationibusy qiias basis et altitudo parallelogrammi habent ad 
lattis qiiadrati. Unde per Defin. Simson. (iii Éxc. ad h. lihr. 
S* 5. coll. $• 7.) consequiiur regala generalis dimensionis pa- 
lallelogrammorum. Cf. in Prop. II. 1. Cor. 4. Pfleiderer. $, 
219. Schol. in libr. II. Elem. P. I. ^\ h. sq. 

Obs. 11. £x VI. 23. indeque dcdiicus Obs. 8. 10. per 
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XoyQttfifim* 7a(yy aça ^al to K1I& tçlfvi¥ov rot EZ na- 
QokXrikoYQdfifj^a. *j4XXd %o EZ noQaXXfjXoj^à/ipov 
T«î J èarlv taov* xal %o KHO dqa Tif à ioûv îao¥. 
^Emi âh t6 KHO xal rm ABF ifiotov* t» iqa âo^ 
^évTi €ÙdvyQdfi/4^af tw ABF o/wiop, uai dXXm w 
âo&svTi %^ J ïaov To iW%o ovvlmaxai %o KHO* 

nPOTASIS %g. 

'Edv dno naQaXXfjXoyçd/Urfiai^ 9taçaX,X^X6yQa/i/io¥ 
dfpaige&y, o/noiov ts tw iXw %aï ofjhoUiS neifjbevov, 
yaoïv^v yaaviav è)[ov ot/rçî* neçi iii^y avvfjp êid/MV^oy 
tari Tfô 0X0* 

*An6 naçaXXfjXoyçd/ifiov ydç %ov ABF/t naçùX-- 

XfiXoyQa/u^/iov' dy)f^Qi^ad'a to AEZHy'^^iov %6 ABFd 

' xai o/iwlmg nslfievov , xoivrjv ywviop è'yov ixvTfp %ifv 

VTio JAB' Xiy(û oTi^ 7t€çl %yv aVTi^y dtdfievqiv iini 

To ASFJ TiS AEZH. 

ea, quae in Exe. ad huno libr. '$• 22. $• 25. notantiir, couse* 
quuntur propositiones VI. 14. VI« 15. et Obs, t2. ad Prop. 
16. 17. libr. Vr« Ffleiderer. $. 250. 

Obs. 12. Sint rectae A:B=;^OtD 
etE:F=G:H 
eront etiam (per VI. 23. et Exe. ad hune libr. $• 10.) rectan- 
gula AXE:Bxr=CfXG:DXH. Vicissim si AXEîBXF 
. sszJOyfi ijyy^^y arqup E:F==:0:H, pariter eiit A:Bs:^C,D 
(VI. 23, et in Exe» ad hune libr. $. 14.> Cf. Pfleiderer. 
5,251. 

Obs. 13. Per Obs. 10. et Exe. ad hune libr. $. 13. duo* 
rujn^uorumvis parallelogrammorum , criangtilorumye altitiidi» 
nés sunt in ratione composiu ex direcu arearum et inversa 
basinm ; bases in ratioi>e composita ex direcca areaiiim et in* , 
versa aUitudinum. Pfleideper. £. 26^. 
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grammo E^» .Sed parallelograrnmum EZ ipsi J est 
aequale; et KHB igitur ipsi J est aequale. Est au- 
tem KHO et ipsi ABF simile; dato igîtar rectiliueo 
^ifj^ simile^ et alteri dato J aequale idem constitua 
tom est KII&» (Juod oportebat facere. 



ÇROPOSITIO XXVL (Fig. 385.) 

Si a parailelogrammo parallelogrammum auferatur, 
simile toti et similiter positum, communem cum ipso 
angulum Mbens, circa eandeiu diametrum est circa 
quam totum. 

A parallelogramino cnim ^BP-^ parallelogrammum 
aufcratur jiEZH f simile ipsi ABFJ et similiter po- 
silum y communem angulum habens JjiB cum ipso i 
dico circa eandem diametrum esse ABFJ circa quam 
ipsum AEZH. 

O b s. 14. Rursut (quae est altéra Prop» 23, «t praeced. 
Ob«. 8. conversa), dUo parallelogvainiiia vel triangula, quorum 
aleae sunr in ratione coinposita ex rationibns duorum laterum 
contiguoruro, babénc augulos lateribut his comprehensoa vel 
iingulos a'equalesy vel timul aequales duobus rectit. Quod 
apaum facile, sumto contrario, probatur. FÛeidorer. $. 254. 

PROPOSITIO XXIV. 

O b a. 1. Rob. Sixnson. m^net , yideri impeiitufli quen- 
dam ex duabus divertis buius propositionis demox^stratiou^bu* 
hanc/ quam nunc babemus, coœpoftuisse, ex una nempe» ,q*^^^ 
per VI. 2. et ex altéra, quae per VL 4. Jieri potest: Pu«i- 
quam euim, ita pergit Simson., per VI* 2. et oomponendo, 
permutandpque ostenderat, latera circa convmtiiiem .angulum 
pareil elogrammorum (talia enim- paralleJcigramma observante 

Jbiuclid. Kleiuejit. P. IL i-^ ' 

ffk 
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Jli/'yap, dix* et ùvvcerov , i'arw «vtov V àiiii^-- 
TQ6S ^ AOr^ %aï -) èti^hiêûfja ^' HZ âii^x^ ^^ 

TKXQaXXfjXog ij QK. 

'En€Ï ovv ttbqI tij/v avifjv âia/LiiTQov èor^ to 
ABFJ T(f KH, ofxoiov étni ro ABFJ tj» KH' 
ëortv âça wV 17 JA noos %r^v AB ovt&q ^ HA 
nQ€Q %i)v AK. "JEoTi âh xal âid r^jv o/ioiovr^Ta twv 
ABFJ y EH, ws ri A A nQog Ttjv AB ^àm(aç r^ HA 
^^vg l'^v AE' %aï wg clça iy HA nçog Ttjv AK otî- 
Tiag ifj HA Tiçog "c^v AE* ij HA dçu nçog éiedréçav 
Tiâv AK, AE rov avxov tyei Xoyov ïgt] a^a èoriv 17 
AE TJj AK, ^ èXfiTTœv %y (â/bI^ovi , onsQ èorlv ddv- 
vaiov* ovjc («ça èG%i neoi Tfjv avirjv âid/uerçov to 
ABFJ Tw[ KH^') neçl Tfjv cçmijv dça èarl âcd/na^ 
TQov 10 ABFJ naQciXX7]X6yQa/i/LLOV lif AEZH na- 

1) Iiâ recto ex Cod. a posnit PcyiMvdus, quam edd. Basil, 
et Oxon. Lnhcrent: airojv y ijaùm tamen de diàmeU'O unius 
taiiifini parallelo^rammi AB Tj hic sermo sir. 

2) Pro vecbis; mai im^hjd'^iQa ij UZ ^li/^O-m inï to B %ai 
Yi-&(it êiù Tov Oy qiiae ex Cod. a. posait Peyiardns y ciim qui- 
bu6 coaseniit etiani ^ersio Commandiui , in edd. Oxon. et 
Basii. soluxn legitur: xa2 îjx'd'Q'j ëià rov O. Utvaque lecciobcuo 
hnbct, pr6ut schéma ita formatum iniaginevis, ut diameter 
j^Or rectam BZ productam , aut ipsam rectam ^Z ia punjcto 
aliquo secet. rriorem casum et iiguram lectio codicis a, 
posteiiorem lectio éd. Oxon. suppoitit. 

5) Pro hi« verbis Cod. a« et ex eo Peyrardtis, correctis 
mendis lypogi'apbicis ad calcem libîi indioatis, hahei : ovx aça 
ovx tOTÎ TTsçl tyv avzyv 8tâ/ji^TQ0v t6 AB F^ t<? BJI (ita eaira 
legcndum est , non KH)> Nos veriorem ieccionem ex edd» 
Ba»iJ. et Oxon. restituimu». 

Ctavio intelliguntut» quae hubeant unum angidum cum toto 
parallelogrammo comxniiiiem , quod etiam Candaila^ Henrion 
aliique nominatim addunt piopoitionalia esse , immédiate cou- 
cludere potuissety propoitionalia esse latera circa reiiqiios an 
gulos aeqitalef, op6 scilicet Piop. I. 34. et V. 7. Verum iile 
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Non emxfïp sed si fierî potest^ sit ipsius dîarueter 
AQFi et ducta HZ ' producatur ad 0, et ducatur per 
alterutri ipsarum jiJ, BF parallela BK (I. 31.) 

Quoniam igitur cîrca eandéna diametrum est parai. 
lelogrammuiç ABTJ circa quam parallelogramnium 
KHj simile est (VI. 24.) ABTJ ipsi KH\ est igitur 
(VI. Def. 1.) ut jûA ad AB iià HA ad AK. Est 
autem et propter aimilîtudinem ipsorum ABTJ, EU^ 
ut dA ad AB ita HA ad ^^; ut igitur (V. 11.) HÀ 
ad ^jS^ ita HA ad ./ifi* ; îpsa HA igitur ad utrainque 
ipsarum AK^ AM eandem habet rationem; aequalis 
igitur est (V. 9.) AE ipsi AK9 minôr maiorî, quod 
fieri nequit^ nou igitur est circa eandepi diametrum 
parallelogrammum ABTJ circa quam jpsura KH;^ 
circa eandem igitur est diametrum parallelogrammum 

'hoc neg^gens pergit ostendeie, tiiangiila et parallelograroma 
essé aequiangiila^ et longo eircuitu, ope VI. 4. et V. 22. cou- 
clndit rem eandem. Manifestum propterea est, hanc inscite 
fact^m demonstrationem minime Budidis esse. Ipse deinde 
Kob. Simson., superûuis reiectis, simpliciorem exhibet de- 
monstrationem, postquam osteuderat, aet^uiangula esse triangula 
^HZy Ajr ope VI. 4. I. 34. et V. 7», quoad maximam p^i- 
tem similem ei , quae est apud Campanum ^ nisi quod is pro 
VJ* 4. adhibet VL 2.^ «t triangula» qnae dixinmSy aequiangtdl^ 
esse monet quidem, at non demonstrat. Siikisonit demonstia- 
cionem habet etîam Playfair. et Peletariui. 

Obs. 2. Pcrspjouum est, quod Clavius monet^ parai) eIo« 
gramma circa eandem diametrum non soltim similla «sse «leJ 
etiam aimiliier posita. Cf. observata ad VI. 18* 

O b s. 5. Praeterea, eodem Clavio monente, etiam , ti 
circa diametrum alicuius parallelogrammi productam consisiai 
parallelogrammum aliud , ita , ui duo huiua laleia rectal dua» 
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QaXXijXoyçâ/j^fm. 'Eùv aça dnà ftaçaXXf]XoyQd/4f/iov, 
xaï tu él^ff. 

Il POT ui 2 I 2 %Ji. 

JlàvTiùV T(Sv nagd riyV àvri^v ev&eîav naçafiuX" 
}.ofùv(f)V naQaXX'fjXoyQa/n^/tmv , nal iXXemowœv eïâea^ 
naQftXX^jXoyQafifioiQ , o/tioiots te «ai ofioiœg aei/tiipois 
7w dno rijs TJ/u^iGBtag dvayQatpofievio , fiiyKrcov èon^ 
t6 dno %'^s '^fiiaeias naqaPaXX6(.iBVov naQoXXriXo^ 
yça/nfiior, o/uotov ov rw èXXel/n/iiaTi.' 

'Earm ev&ela ij ^4B , xaï TaT/i(/i^G&(o diyia wxfcd 
10 r^ ifol naçafiefiXi^a&ta nagd ti^v jiB eô&elav ro 
Aà naçaXXîjXoyQafiiio^ iXXeînov cïâet naçaXXfjXo- 
yçd/fff(p TÉî r*JE, 6/iiola) ts ital o/uoiùiQ %€ifiév(p tçi 
«:/o TïjS r^f^Haeias dvayqaipévTi tîjs j4B , Tovriari x^ff 
r£' ?fy(f} oTi ndvTwv twv na^d Tijr AB naça^SaX" 
XofUvwv naQc^XXi]XûyQdfipmv , xal iXXemôvTOiV sïâsac 
7iaçaXX^Xoy()d/ifiois o^ioiois te naï o/uolœs neifiévoiç 

compotunît lineaa cum duobus lateribiis alterius, vel ceno illa 
hit slHt paraljela, eadem fei'e racione ostendittir,. hoc illi esae 
simile. 

- 'O b «• 4« Parallelogramma, qaie uuum angulum uni m- 
gulo aequalenoTy et circum eut piûportionalia lateni habent» 
sjmilî^ sunt. Hoo , Corollarium a^dit Boermaimus. Et. opê 
Obs. *5« ad Prop. §. et 6. libri VI. et jiostfae iiuius proposi- 
tionis ià facile probatun , • 

PROPOSITIO XXV, 
Obf. !• Bob. Sim^on. ad haiîc propositioiiean' monet: 
»,1iquido patet* demonstrationem htiins, qiiam Enclines dederat^ 
TÎtiatam fuisse ab editore tjuodam geometriae minus perito, Post* 
^uam mim ostenderat, „ntrectiliiteum^£/^«drectiJincnxnK/ri9y 
iia pacailelogrammum BJB ad parallelogvaflimum JSZ** opus fuie 
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ABTJ foam ptraUdogrammum AEZH* Si igltur a 
paroUelogrammo etc. 

PROÇOSITIO- XXVII. ♦) (Fîg. 386.) 

Omnium sVcundmn ean^em rectam applicatorum pa- 
rallelogrammorum et deficientiam figuria parallelogram- 
misy similibus et similiter positis ei» quae ex dimîdia 
describitujTf maximum est quod ad dimidiam est appli- 
catum parallelogrammum^ simile existena defectul. 

Sit recta AB et secetur bîfariam in P, et applîcetur 
ad rectam AB parallelpgrammum A/l deficiens figura 
parallelogramma FE^ simili et similiter posiu ei^ quae 
ex dimidia ipsîus AB descrîpCa est^ hoc est ex FB* 
dico omnium secundum AB applicatorum parallèle, 
grammorum^ et deficientium figuris parallelograramis 
similibus et similiter positis ipsi FE^ maximum essQ 
AJn Applicetur enim ad rectam AB parallelagram- 

f 

{V *) Ut tequeDlet très proposidonet meliu» intell ig4intur 
Rob. Simion. pTaemittit sequentia: 1) Paralielogiammiifii ad 
reotam applioan dicicur, ^tiando super xecta illa describitiir. 
£^. gr* parallelogiammiuii A9 (Fig. 386«) applicari dicitur, ad 
recum AB^ quando super AB describitur. (Hoc casu dicitur 
Pâeiderero roonente : àvayçâipio^at seu naçafiâXlêod'at ehro xijç 
AB. !2) Sed parallelogrammiim AZ diciiUL* appiicAri ad (se- 
eundum) recUm AB {naçafiâXXeo&at na^à xr^f ÀB) deficiens 
££ura parailelogramma, quando AK basis eins minor est recta 
AB\ et proptctea paraUelogrammum AZ déficit ab ipso AQ^ 
quod super recta AB descnbitur in eodem angulo, et luter 
«asdem paralleias figura parallelogramma KB^ quae qiiidem di- 
citur defectus ipsîus AZ^ 3) Et parallelogrammnm AS (Fi^. 
!^.) applioan^ dicitur ad (secundum) reciam AB {naçufiàX^ 
lea&ai naçà Tt]v AB)^ excedens figura paraHelogramma, quando 
AO basis ipsius Aff roaior est reçu AB^ et propterea AS ex- 
cedit parallelogrammum AU ad AB applicatam figura paialle- 
logL'amma UO» 

solummodo addtre* est autem reetilinetun ABT aequde pa- 
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naçà T^y j4B evS'eîav v6 AZ naçaXXfjXoyça/u/juo^ 
iXXeïnoy uâec naQaXXfjXoyQaf^/Lif ro» KO, o/wùp Ta 
Ttai ofioiag H€i/jUv(p tj? FE' Xijm ovt fM^iv iQ%i id 
A A Tov AZ. 

*£!nei yaQ o/nqiov iatc to TE naQaXXf^XoyQaftfwv 
%fo KO naçaXXf]Xoyçdfiiu(p, neçi ti^v avr^v alai âid-- 

yQ(i(p&(0 To oxijfid' 

'Enel ovv ïaùv èarl to FZ tw ZEf mcvàv nçog^ 
%6to&(ii ^0 KO' oXov dça to FO oX(a %(p KE èavlv 
iGov. *AXXà TO FO T(p FH èoTÏv ïaov ènsi xal y 
AF fy FB ÏG7] iGTÏv xai to Bt dqa 'm EK iaxlv 
ïoov. Kolvov ffiQOQKsioS'œ to FZ* oXov aça va JLZ 
T(S AMN YViafiovi èoTiv ïaov fasre t6 FE naçaXXf]- 
XoyQa/^/LiOV , tovTaoTi to AJ, tov AZ naçaXXi^Xo- 
yça/Lv/iov /iieî^ov iauv. *) 

1) Ed. Basil, hic iain addît: Trdvrotv aça rwv ^açà t^ w- 
^kîav àtaçafiaXkofié'imv ^ naï râ i^^ç^ qaae Gr^orius , quamvis 
ea in omnibus codicibu» tam mss. quam impressis joveniret, 
iure ad casus secundi Unem reiecit, quem etiam FeyrBXdus, 
nulla.tamen' iectionia vaciantis mentione facta, socutua est. 

rallelogrammo BEf aequala igitur est rectilineum KS& parai* 
lelogrammo £Z*' videlicet per y. 14 , sed intet h^s duat sen- 
tentias interposait ^,quare alterne, ut rçctilineum u^BF ad pa- 
rallelogramnitim BE ita rectilineum KHQ ad parallelogramtnum 
£j7^' putavit scilicety non tam perspicuum esse eoncludere te- 
cundam quatuor proporcionalium quartao âequaleiît esste ex ae* 
qualitate primae et tertiae, quod quidem demonstratum est in 
V. Prop. 14. quaih conoludere, teitiam aequalem esse quartaè 
-ex aequalitate primae et secundae, quod nuspiam inEIementis, 
quabiam habemus, ostensum est. Verum quamyis liaec propositio, 
tertiam tcilicet Quatuor, prôportiotialium aequalem esse quamae , si 
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mtim A2i% defidens figura parallelogramma KQ ^ si- 
mili et sîmilitèr pôsita ip&i TE\ dico malus t%^t AJ 
parallelogrammo AZ- 



Quoniam enim simile est parallelograromum TB 
parallelogrammo KQ^ circa eandem sunt diameirum. 
(Vi^ 26.). Ducatur eorum diameter /iB% et describa- » 
lur figura. 

Çuoiiiam igitur aequaleest PZipsi 2JE(L430> com- 
mune addatur K&\ totum igitur JTOtoti^lfestaeqùale. 
Seà. rO ipsi Fit est aequale (I. 36.), qiioniaii^ recta 
AF ipsi FB aequalis est; ergo et H F ipsi EK est 
aequale. Commune addatur FZ; totum igitur yJZ 
ipsi gnomom A AIN *est aequale ; quare et parallelo- 
grammum jTJE, hoc e^t AJ9 paraJlelogrammcf AZ 
maius^ est. 

\ ^ . ^ 

prima aequalis fuerit tecundae, fuisset abEuclideElementis suis 
ioserta, ut vensimlle est eam fuisse, ntiiiquam tamen ille in praesent > 
casa eadem U8US fuisset ; qUoniam, ut dictum fuit, sine redundante 
hao proportionalium permutatione eadem conclusio directe 
eliçi potest. Haec autem fusius 'o^tendiinas , tum , quQoiam 
ceriuiD praebeat iudicium , textum Eudidis vitiatum fuisse, 
rdem enim error invenituv in textu graeeo XT. ,2S» bis, et bis 
iu Xn. 2. et iii Piop. 5. IL 12. 18. eiusdem, in quibûs libii 
XII. locis, excepto ultimo, recte omissa e&t haec permutatio 
proportionalium in versiônis Commandini editione Oxoniensi; 
turo, ut caveant gpometrae ab usu permutationis iu simili casii, 
non raro' enim recentiores, et ioter alios ipse Coromaudiaus in 
Commentario ad III. 5. pag. 6. b. Pappi Alcxandrini et alibi 
iucidunt in hunfc erroiem ; praeoccu]!»avit scilicet mult^pruni 
mentes vulcaris proportionum idea,.qua fit, ut accuratam vix 
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"jÇorrw ydo naXiv y AB Tfiijd-slGa di%a %a%à ro T, 
%aï naga^Xr^d-lv to A A tAXunov eïâet tçJ FM, naï 
naçafie^^a&œ ndXtv naçà vijv AB v6 AE naçaX- 
XrjXÔYQctfiifiov èXXsînov tc» JZ, ofiolff Ta %(à ofioiwg 
iteiji(épv) %iS ino vijs ilj/LHtTelag rijg AB, v(S FM' "Xéym 
ovi /Lveî^ov ioTc to aW Tfjs i^fÀ^iaslag TtoQafiXf^d'hv %â 
A A Tov AE. 

'Eneï yaQ ofioiiv iori to JZ toi FM, neQi Tijv 
aVTijv eîoi ânx/Lierçov eoTia avrtSv diifji/BTqoç ^ EB 
»ai "ÂcvtayeyQdtpd-fû to oxijua, 

> Kcu kieï ïaov iari to AZ toi AO, Inel nai ^ZH 
Tfj B&* fieîCop aQa to AZ tov KE. "laov Sh to 
AZ Tfiî JA' fiBî^ov âça xaï to AA tov EK. Koi- 
^oV nQosicsio'd'œ ^) to KJ' olov aça to AA oXov 
TOV A^ fieî^ov ioTiv. ndvv(a^ «ça, xai Ta èl^s^ 



nP O T A 2 I 2 %ri.\ 

IlaQd T'ijv Sod'Bïaav evd'eîav Tip âo&évri evdv- 
yqdiLVfjm ïaov naQaXXrjXoyQafifjLOV TvaQafiaXsîv, èXXeî- 
nov sîâsi jna^XXirXoyQdfJipo), ofiom t«î -èod-ivTi* âeî 
â't] TO diSofJiBVov ev9vyQafi/MV, w âeî ïnov naQafic^ 
XbIv, iL(/ij fJLBï^ov eïvai tov dno Tijs t]fii(jeias naga- 



ut 



1) lu reccliis oinnino Peyrarduc ex Cod. a. habèt, qnani 
vulgo legitur: Moivov iatoa to KJ» 



percîpiaat. Praeterea» ^uamvis rectilineum ABTy ciii similo 
acieud Hm est , possit esse ciiiuscun^ue generis , in demonstra- 
ione t amen graeci codices ,habent tnangulum rice reotilinei, 
qui eiTor correctus est io versionis Commandini editione, quae 
Oxonii impressa est/* Iluic Simsonis obsenr^tioni addi poiest, 
Campant quoqiit diiplicem demonstiationem di£Ferre a démon- 
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Sit enîm rursus ÀB secta bifariam in T; et appli- 
catum sit AA9 deficièns figura V Mf ^t appHcetur rur- 
3118 secundum AB parallelogrammuln AE, dcficiers 
figura jJZy simili et similîter posita ei, quae ex dimîdia 
AB describitur, nempe TiJf, dico maius esse parallelo- 
grammum, quod ad dimidiam applicatur, nempe A A 
parallelogrammo AE^ 

QuoDÎam enim simile est JZ îpsi FM^ cîrca ean- 
ffem sunt diametrum (VI. 26;); sit eoram diameter 
EB, et describatur figura. 

Et quoniam (I. 36.) aequale est AZ ipsi AS, ete- 
Tiîm et ZH aequalis est îpsi HQ\ mains igitur AZ 
fpso KE* Aequale autem AZ ipsi J A (I. 43.) ; "^a- 
îufs igilTir ^st JA ipso EK* Commune addatur KJ'y 
totum igitur AA toto AE maius est. Omnium igi- 
tur etc. 

PROPOSITIO XXVIir. CFig. 390.) 

Secundum datam rectam dato rectilineo aequale pa- 
rallelogrammiim applicare 9 deficièns figura parallelo- 
gramma simili alteri dato; oportet autem datum recti- 
lineum» cul aequale applicandum est ^ non maius esse 
eo, quod ad dimidiam applicatur ^ similibus existenti- 

stratione sextut graecî. In eorum priore sine permutations 
propoTtionalium res refertur ad partem posterîorem V« 9. in. 
posteriore penputatio proportîonalium pariter adhibetur. 

Obs. 2. Pfleidei'ér. in achedis mss. $.308 monet, inepte 
inter VI.' 24. ^iusque conversani Vf. 26. insertam esse banc 
VI. 25. quae nullam ad illas babéat relaiioneni, contra immé- 
diate nitatur VJ. 20. Àpud Çampanum id vitium non repe- 
ritur, qnum) quae vulgo sunt VI. 24., VI. 26. sintapudipsum 
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fiaXXo/iivov, 6[iQmv omtav twv iXXeifÂ/aTOiV 90V «fc 

''Efirm ij fjilv dod-elaa evéela ^ j4B, t6 âk âa^iv 
ivd^vyqafifiov, oî àbi ïaov naça Tfjv ji^B naqa^akûv, 
To f, fj/rj fiel^ov ov tov dno 'vijs 'i^/niaelag naça^X- 
Xofiévov, ofioiwv' ovTOiV xôiv ikXei/LifMXTœv, cJ âh âeî 
Ofiocov èXXeineiv , to A* âéi diq naçd v^v âa&eîaoci/ 
svd'elav TTJv AB T(â Sod-évTi €vSvyçdfv/Lio> r«5> P îgov 
naQaiXf^koyQa/Lt/iwv naça^aXelv , èXXeînov cïdei fra- 

'PsT/Li/i^a&vD 7} AB âiya xa^d ro JE Gfj/iieîov, uaï 
àvccY^YQàtpb-iû ano r^g EB tcî A ofioiov xal o/uomg 
neifjiepov n^o EBZH, Ttai nvfinenXrjQdG&m t6 AH 
naQaXX7]X6yQCiiLiiuov\ to âh AU ifaot ïgov èorï tw F, 
oj fieî^ov avTov, Sia tov oQiGjU/OV. El /u^hv ovv ïgov 
^ tGTÏ %o AH Toj r, yeyovoç dv ëïî] to èniTai'9'év' nçc- 
çafié^XfjTat yaQ Tvaod' 'irjv âot^slaav evd^eîav f^v AB 
Tw âoS-évTi evS^vyQccjn/LKp tûJ F ïgov *n;aQaXX7]X6yQajii- 
fiout TO AH, èXXeîjcov eïâei naqatXXr^XoyQdfÀfAta Tta EZ 

VI. 22., VI. 23., nostra htec autem paiiter VI. 25. Quae^u- 

tem vulgo est VI. 23. apud Çampanura est VI. 24. 

Obs. 3. Hue referci potest problema , quod est apiid 

Tliom. Simpson 14. libri VI., quo iubetur describi figura simi> 

lis datae iîgurae réciilîndae, quae ad aliam datam figuram r«cti- 

I lineaçi sit in ratione data, 
f 

PR O P O S ITI O XXVI. 

Obs. 1. Si quis sumere velit, dari posse rectam j4Sr^ 

^uae non transeat per puuctum Zy necossai'io is pofiero débet 

lectam HZ ipsam aut productam coaveiiire in puncto aliquo 

' & cu-n recta A0T» Quoniam enim , ob angul. AH'^=jâjr 

(supp.) iect4 HZ parallola est rectae JV (I. 28.) et Jf secat 
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bu9 defecta eiusr quod addimîdîimi^etparallelogramniOt 
cui oportet simile dcficere *). 

5it data qiiîdietn recla AB9 datum vero rectiKneum, 
cui oportet aeqaaie ad AB applicaref sit JT, non -ma. 
iàs existens eo^ quod ad dimidi^m applicatùm est si- 
ùiilibus existentîbus defectibus, cui autem oportet 
simile deficere, sit z/; oportet secundum datam reétaih 
jiM^ dato rectilineo T aequale ^arallelogrammuni àjj- 
pli<:are| deficieiis figura paralleligramma, quàe smiâs ^ 
, sit-ipsî i/. ♦ 

Secetur AB (I. 10.) bifariam in puhcto E, eè dfe- 
scribatur ex ipsa EB (VI. 18.)'^ipSi J siiftilè et s'îmî- , 
liter positum ÈBZH^ et compleaturparallelogrammum 
AH 9 itaque AH vel aequale est ipsi F, vél maitii» . 
ipso, *ob detertninationem. Et si quidem aequale *est 
AH ipsi JP> factum erit pfoposîtumî applicatùm erît 
enim secundum ctatam rectam AB dato rectilineo JT' 
aequale parallelogrammum AH^ deficiens figura paral- 
lelogramma EZ ipsi A simili. Si autem non, rtiaids 

1} Ad ûnem huias proposltionis in versipne Utina pra«- 
. euDte Boermauno paululum recessimus a textu giaeco^ quo vc- 
rinç rem ipsanï exprimeremus. Neque enixn Jd duobus defe- 
, ctibufr^ermo esse potest, quorum alter^pertineret ad paralielo- 
grammum illud, èui oportet simile defîoere. ^Itaque praeca 
quoque ita^ habere debeoantj ophoidiv oinwv zov ra èllslfjtaroç 
tov d%o T^S 7jiJ,iQéiaî xal tov (^ttSovç^ djt d£Î ofioioUf, iXksimw. 
Caetei'um » mot^eniç t^Heiderero propositio liaec ita etiani po- ■ 
test exprimi : datae £gurae rectiiineae aequale describere pa- 
vallelogrammum sub dngulo dato, cuius uuum lacus ciicaliunc 
angulum sit segmentum rectae ^aue, atterum vero latus babeat 
rationem datam ad .reliquum. segiveatum rcct^ç datae : dum- 
modo £guTa rectilinea data maior non sit paiallelogvammo sub ' 
eodem angulo dato, cuius unum' latus circa hune angulum est 
semissis rectae datae , alterum^^ vero ad seniissem rectae datae, 
seu ad prius eius latuB habet éandem rationein datam. 

rectam A9T in F C^upp.), etiam HZ ipsa vel producta eandem 
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o/io:'w ovTi TiÂ J. El dl oH, fiéi^iv itfriTo &E rov 
T. **Iaov âh TO QE tw UB^ fieîÇ/ov aça wà %6 BB 
10V p. ^Sli âil} fiû^ov ioTi zà HB %ov F, Tovry Tg 
viieçoyjg ïaov, tw âk J oiioiov «ai ofiomç xelfievop 
To umà GVVBordvm %6 KAMN. *AXX<i tô J taî HB. 
iariv ofioiov* xaï to KM ciga rçT HB iariv ofioioy. 
^E(j%(o ovv o/u^oXoyog 7/ /âv KA tj HE, ij. âh AM 
Ty HZ^ Kal insl ïaov iarl Ta HB votg T, KM, 
fMlÇov aga iatï HB tov KM* fisl^œi/ ciça Igtï %aï 
iy fûv HE T^Q AK, ^ âh HZ vi^g AM. Keh&m 
iy fihv KA ÏGf] 17 HS, Tfj âh AM toij ^ HOfUtaï 
ovfjméTiX'ijQœaê'ê» ro 2H0H nagaXkT^XoyQafi/iwv' loov 
aça Ttal of^iov ion %^ KM to JET/l 'AXXd to KM 
T4fi HB ofwiôv iari* xai to HH aqa t(S HB ofioioy 
iarr nègl t^v ami^v aça âidfrsTQOP iari to HJJ 
%if HB.^ "Etrrœ avTfSv.â^ifAevjjos ij HUB, xàluava- 
y€yQuq)d'(û TO ax^/e^a. 

'Ensl ovv ïaov iarl tcJ BH toïs F, KM, mp tô 
Hn T(p KM èoTÏv ÏQov Xomog «ça o TfX yvoifmv 
Xomdi T(â r ÏGos èoTiv. Kaï ènsi ïaov iorï t6 OP 
Tiff 32, Ttoivàv nQos'AEiad'ia to HB' iiXov aça to OB 
oX(p Tçî SB ïaov iariv. 'AXXà to SB tw TÉ èarlv 
ïaov, èTiei xaï nXevçd ^ AE nXeVçd Tg EB iariv 
îafjr xaï to TE âça tçï OB iarïv ïaov. Koivov 
îfTQogxel9d'(o TO 32' oXov «ça to T2 oXm toI T^PX 
yvdfjifovi ioTiv ïaov» AXXà o T^X yvci/ionv Ttp F 
iâeijid'i] ïaog' zaï AU dça Ttp ^ èarlv ïaov. 

llaQÙ Ti]V âo&sïaap âça ev&eïav Ttjv AB tw âo- 
éivTi WdvygdfifKp Tw F ïaov naQaXX't^Xoyçufi/ivov nu- 

jtBP sepabit in puncto alîquo Q (f. 29. Cor. 3.). Hinc proprîe 
duo caaus distingui debere vid^ntur, |}rout puocliun G in ipsa 



Digitized 



by Google 



f 



LIBKA JftZTi^S. 2S5 



est GE ' ipso ri Aequale sLUtem QE ipsi HB ; 
maius igîtur et HB ipso J*.' Quo autem maiuâ est 
JJB ipso jTy ei excessui aequale» îpsi autem jj si. 
mile et aimiliter positum idem constituatur KAMN 
(VI. 25.). Sed. J ipsi HB est simile; et KM igitur 
ipsi, flB est simile. Sit igîtur homologa quidem KA 
ipsi HEf AM véro ipsi HZ. Et quoniam aequale 
. est HB ipsis r, KMf maiusî igftur est HB ipso KM; 
maior igitur est et JfiB ipsa ylK ^VI. 20. Cor. 1.), 
HZ vero ipsa ^Jlf. Pànatur (I. 3.) ipsi quidem KA 
aequalis HSf ipsi verd AM aequali» HOf etcomplea- 
tur, parallelogrammum ZHOH; aequale igitur et/si- 
mUe est ipsi KM ipsum HH (VI. 24.). Sed KM 
ipsi £rB simile est; et fi/i-igilur ipsi iïfî simile est: 
circa euidem igitur diametrum est HH, eirca quam 
jHB (Vt 26;). Sit eorura diameter HHBf et descri* 
batur figura. 

Et quoniam aequale est Bfi^ ipsis T, JSCMy quorum 
HH ipsi KM e^ aequale; reliquus igitur T^X gno- 
mon reliquo F est aequalis. £t quoniam (i. 43.) ae- 
quale est OP ipsi S2, commune apponatur J7^ ; to- 
fum igitur OB toti EB aequale est Sed SB ipsi T^ 
est aequale (1. 36.), quoniam et latus AE lateri EB 
est aequale; et TE ipsi O^ est aequale. Commune 
apponatur S2; l^tum igitur 1^2 toti gnomonî T^X 
est aequale. Sed gnomon T0X ipsi J* ostensus est 
aequalis ; et AH igitur îpsi F est aequale. 

' Secundum datam igitur rectam AB dato rectilineo 
r aequale parallelogfammum applicatum est 21\ de* 

i:ecU.HZf vel in ea pvoducta, poni sumas. Atqiie haec ipsacaiiS4 
^taisee videiuf lectionis variantis, quam ad hune iocum uhstX" 
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lip UB Ofwiia ov^i'vé A, ht^iàipi^ to UB ^{Î Hil 

t 

. HP o T j s I s K&'. 

. jïaça TtjV âoSsîaav^ w^eïa^ %fp âo&hri euêv^ 
ypa^^û) ïaoïf naçcdX'9]X6yQafi/Lèoy nc^fiaXsîv, vnsQ- 
fidXkoy eïâei noQaXXfjXoyqdfi^ o/Miœ tûÎ doê^ivri. 

^EoTfo 7J fihv ^od^elGa evd-ela i} AB, to Si Soûh^ 
^&VYqafjbfiov, çJ deî ïaov naçoi ffjv AB naqa^a- 
Xslv, TO F, çî âh âel ofiotov VTieç/iaXeîP , t6 A* âel 
S'f] nagà vijv AB eV'9'eiap %tf F ev^^yça/n/i^ îaov 
naQaXXfjXoyQaiÀ/fiov naça^aXeîv, vneçfiaXXor eïâsi nor- 
çaXX7]XoyçiifLviiÂ,at ofioifp nif A. 

TéT/j/i^(jS'(o 1^ AB âlya %mà to E, xJi dvaye- 
yQciœS'fû dnà Tfjs EB tç? A ofioioif «ai ofiomg xct- 
fjuevov naçaXXfiXoyqafifJi^ov to BZ, xai ovva/uupoTéQois 
Ijihv vols BZ, F ïoaVf T(p âk A o/ioiov %(à ofwiwg 
%eigJUBVùv %o avTO {jvyeardTOi to H& Ojtioiov aça iarl 
To HO ïw EA» ^OfioXoyoQ âh earœ ly fjvhv KG. Ttj 
ZA. y âh KM %^'ZE. Kal ènù /jueîCôv ficrci t6H& 
TOV ZB, fABl^diV aQCb iOTÏ «cti y fûv KO T^g ZA, 

9/ Sih KH ns ZE. ^EKfiefiXyaO^waav al ZAy ZE, 
xçei Ty jfjàv K& ïpii êav(û fj ZAM, rij âh KH ïay 
% ZEN, xcfi QV/m€7iXf]Qwa&w t6 MN* to MN dça 
Tiiî H& ïoov té èaft^ xai ofioiov» " *ÂXXd to HQ tw 

vaTimuS. In versione Çommandini uterque situs piinctî G ex- 
pressus est. Neque tamen id necessario fiet, dum obsentes, 
lectam j^Of, nisi per punctum Z trauscat, necessario aîteru- 
iram rectai-um HZ\ JEZ sccare, ubi tum puiictum 9 pro pancio 
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Rciem figura parallelogramma JIB simili existentl ipsL 
Jjf quaDdoquidem IIB ipsi HIl simile est. Quod 
oportebat facere. 

PHOEOSITIO XXIX. Xf ig. 393.) 

Secundam datam rectam dato rectilineo aequale pa- 
raUelograçamum applicare» excedens Bgura parallèle* 
gramma simili datae. 

Sic data recta ^5, datum vero rectiliiaeum P, cuî 
oportc^t aequale secundimd JlB applicare, ^ antem cul 
oportet simile appliçare; oportet igitm- secundum jiB 
rectam ipsi F rectilineo aequale parallelogrammum ap- 
pliçare 9 excedens figura parallelograrqma simili ipsi^^. 

Secetur j4B bifariam in E (I. 9.), et describatur 
ex EB (VI, 18.) ipsi J simile et similiter positmn 
parallelogtammum JBjZ,' et utrisque simul qiiidem BZ^ 
r aequale, ipsi vero J simile et similiter positum idem 
coi^tituatur H0 (VI. 25.); simile igitur est HQ ipsi 
EyL Homologa autem sit KQ qiiidem ipsi Zj^Îj KH 
veto ipsi ZE. Et quoniam maius est, parallelograra- 
mum H& ipso ZB^ \ maior igitur est et Kecta quidem 
KQ ipsa ZAi recta vero KH ipsa ZE. Producantur 
ZjU ZEj et ipsi quidem KO aequalis sit ZAM ih 
3.), ipsi vero KH aequalis ZEN et corapleatur pa- 
rallelogrammum MN; ergo MN ipsi H& aequale est 

inrersectionis cnm alterutra haram rectarum snmipotest, adeo- 
qiie in fea ipsa positum est. Atqiie ita rem expedit Ciavius. 

Obe. 2. Ih comliiionibuf Tlieoremaris, ut moiiet Clavins, 
hanà negligi débet ea, ptrallelogranuxia non tantum simiiia. 
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^EA ègrlv o/Lioiov xai to MN âoa tû EA jù^oiov 
ioTi* neçï Tiqv am'fjvaQa âidfierQpv iari rà JE A tjô 

'Ensi ow ÎGOV Igtï %à H& voîq EA, F, ciX\d 
icf MO Tiji MN ïoov ioTr imi to MN àqa Toîg EA, 
r laov liyciV. Koivov ci^Q^a&m %o EA' Xoitioq «ça 

f«cl etiAm similiter posita efse debere. Hio enim praetemmsa 
non valeret propositlo. 

O b 8. 3. Idem Clarius direcum qaoque huius Proposi- 
tionis demonstrationem addit, ductananpe l'eeta» qtyie utram- 
que rectarum ^B, BF bisetar, cui deinde bstendit parallelam 
esse utramque rectarum u/^T, rZy unde, quum per panctum Z 
una tantum recta alteii datae parallela esèeupoAsity aecetaario 
in directum emnt puncta A^ Z^ F. Cf. infra Obi* 1. ad 
VI. 32. 

O b s. 4* Denique Clavîus monet ProposidoiMm Iianc ad^ 
Iiuc valere^ si duo parallelogramma similia» similiterque posita 
non habeant anguliun communem» sed umun sit extra alterum 
Iiac tamen lege » ut duo latera unius cum duobus lateribus al- 
xerius duas rectas liaoas constituant» nempe^ etiam hoc casu 
parallelogramma eirca eandem consistere diametrum» quod eo* 
dem modo directe vçl indirecte /lemonstiari poteiit. Idemque 
etiam monet Rob* Simson* ad VI. 32. (Vide infra.) 

' PROPOSITIO XXVII- 

ObSi. 1. Robiert. Simçon. monet secundum casum huias 
Pioposi tionis babei'e înEditipne nempe Basi). «^ws^anteverba: 
i'oTiu yà^ Ttâliv praeibcum» quasi alia essat démonstration abim* 
perito^ ut videatur, librario adieccunif quam voc^m recte omi- 
seiit Gregorius (Peyrardus quoque eam iure omittit, nulla va* 
riantis huius lectionis meutionç £iCLd,) Libraiii autem non 
animadvertisse videntur, a Tocihus iude l'arfo yâç nd?av ca- 
uim secundum incipere, cuiua negiigentiae causa forte in eo 
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Vain cirÊumferentiam cadunt» rectariim maximaih esae 
^^9 quàc per ceritriim; semper autém propmqtiior ei 
quae pcr.cehtrum reinotiore m^ior erit^ nempe JE 
inaiot quam JZt et JZ quam JF; eardm autem^ 
tquae in QAKH cbnyexam cîrcumferentiam tadunt^ 
rectarum» Ininimà qiiidem JH, quae inter punctuni 
J et diametfum AH'^ semper autem propinquior ipsi 
JH minimae minor est remotibre » ^K qaidleni minor 
quam JA^ et JA quam JQ, 

Sumatut enini centrum cii-culi ABF (IIL !.)> et 
ait JM; et iungantur ME, MZj MPf MK, MA, MÔi 

Et qùoûîani abqualîs est AM îpài EM (L Def*4$.)* 
comxnunis addatur MJ; ergo AJ aequalis est ipsis 
EM, MJ. Sèd EMi MJ ipsa EA liiaioreà sunt (li 
20.); et A A igitur ipsa jS^ maior est« Rursus, quo^ 
niam aequalis est EM ipsî ^ZM^ comxnunis addatur 
MAi ergo JEM, MA ipsis ZMi MA aequales suot^ 
et angulus EMA angulo ZMA maior est. Basis igi- 
tur EA bàsi ZA maior est (I. ^4.). Sûdailiter àutem 
ostendemus'^ et ZA ipsa FA maiorém esse; maxima 
igitur est AAi maior vero AE qoLàm AZi et AZ ^ 
^uam AV. 

Et quoniam MKi KA inaiores suht qiiam MJ 
CI. 20.), et MH aequalis MK'^ reliqua îgitut KA réw 
Uqua HA maidr est; quare et AH xiiiaor eSt qt^aiii 
>/tK\ minima igièur est. ' Et quoniam sUpér iriàhgilli 
MAA uno latère MAj duaè rectae intus constituUntur; 
MKf KA igitiir ipsis MA » AA minores sùnt (L 

J ëxtrâ dtcaldm poiitd plures réctaè iii circulûm ducantitr» 

quirum una MJ pci* centrum ; ea , quae per centruin jfl'O'- 

âucta est y usqnedum iterum cum drculo c'ot>treniat» Hempe 

T 
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rfj MA* Xoinij clça 17 JK Xomijç fîjg JA èXavoAV 
iQ%iv. 'O/ioias âij âslSofieP, oti «ai iy JA t^^ J0 
iXâtfmv iativ* iXâyJai^T] fiïif tiça ij JH, iXdvc»^ âh 
1^ fiflv J^, vfjg AAy 1/ àï A A %iig JQ^ 

Aiy^ o^* *«' ^^^ jtiovor ïaai àno tùv J Ofj/iBiov 
nQOQTteaovvrai^') ngoç' tov wukXop, l^\ê7W%éça t^ 
JH èX(xyia%f]g. SvveavaTœ nçog ty MJ *sv9'U(fj %ai 
rtS TiQog aijTy ofjfieiia TtS M, xy vno KMJ ymifia 
ïafj ywpla 17 vtio JMB, ^al ineÇevyd-fa 17 JB. Kal 
iml ïàf] ianiv 1^ MK vy MB, ^oiPi^ âh ^ MJ , âvB 
ÙTJ ai KM, MJ, ^val naïg BM, MJ îaai ela^, 
ixaf^fQa iKaréQa 9 Kal yuavia iy vno KMJ ymvia tj 
vno BMA îeti* fidmg «ça ç JK pâost ry JB ïofj 
tativ, Aéyœ ârj o%i ty JK eùd^ti^ aXXtj ïafj w siQog^ 
neasHat nçog %ov xvkXop dno toi A afjfièiov^ JEl 
yàç âwuTov , nQogntmitiû, xal iarw ^ JN* *JEnel 
ovv 71 JK vy JN lovïv ïarj y àlX oj JK Ty JB 

1) Pro : al aça JUK^ Kà Peyrard* t Cod. a liabet>tantiixn 
a(M)c. Nos ea verba ex edd. Oxon. et BasiJi restituimus , uc 
etiam Peyrai*d«.ia versione latina et gallica liabet. 

2) Lçctio haec nçoçTréoovpTai , quam e Cod. a^ Habet Pey« 
vnrdiis ^ praeferenda omnino videtur alteri hvfineaovvTtu ^ ^uam 
habent edd. Oxon. et Basil. 

JA, erit omnium maxima, ea autem eius pats JSt^ qaae ad 
punctum H inter A et centrum intermedium ducitur , omnium 
minima; reliquarum autem semper ea œaior eût, ad cuius 
intersectionem cum circulo recta e cenirq M ducta angulum 
cum recta MJ maiorem ef/îcity quam ea, ad cuius intersectio- 
his puuctum recta e centro ducta minorem cum MJ angulum 
efficit, et ad utra^que rectae MJ partes binae tantum .aequa- 
les erun^. 

Cor. Neque extra circcdum igittu: ollum punctum est. 
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81.) ; ^eqnaHs : «utem MK ipsi MÀ\ relîqua igïtu^ 
AK relique; JA mînor est Sîmiiîtçr autem ostende- 
tnns et JA minorem esse qiiam ^0^ minima igitnr 
est JJI , ininor vero JK quam JA^ et ^^ quam 

Dico et dtmé tantum aequales a puncto ^ cadcre 
ïn 'ciroulum^ ex utraque parte ipsius JH minimee* 
CoûStitUafiir Sià MJ ractam , et ad punctum in ea M9 
ipsi KMJ aiagulo aequalis anguliis JMB (I. 23.) , et 
iungatur JB. £t qtconiam aeqtialis est MK Ipsi MB9 
communia aut^m AU » duae KM 9 MJ duabus BÂ\ 
MA aeqn^s sUnt ^ utraque titriqtie » et angulus KMJ . 
angulo BMA aequalis; l^asis igitur\^jSri>âsi ^fi ae- 
qualis est (L 4»). Dico aùtem ipsi AK rectae aliam 
aequalem non i:adere in circulum a puncto A* .Si 
eoiiiï ii^ri polesl» cada(» etsit //A^k Quomam igitur 
AK vpn AN est Aequalis » sed AK ipsi AB est aequa^ 
]m; et AB î|;îtttr îpisi 4Ny propioqwr t^iiaimae AH 

•a quo plur6s quftm binae rectae aequales ad circumferentiam 
circiUi duci possùnt. ^ 

Dbs« ^» CojMideratis bac ratione Sn Prop» 7.^ punot»$, 
.quae Tel ùctta .rtl tatta. eiécnlian posita.sdnt^ neceisario oc» 
qUftuAt «tiain puucta, quae in ipsa 'cirottiâferentia sita stmfc, 
II^ hji$ idem fesA^pinitiet;'» quçd in, Prop.S. et 7» Nempe^ si 
e puncto aliquo in ipsa circuli cii'cumÊBT^uia posito phii'es 
jfieoiae iiji okcujuinducantur, qittKnni nna per eentrum trans* 
jsat) liacc qttidem omnium maxima! eirit; reliquaioim aatem 
ea 9 ad cuius tnuNTsectionem cum ciroulo ducta recta e ceatro 
snaiorem angulum efâcit cum ea^ quae a date puncto ad ctn* 
tx^f» dji|^ pst, mfûot aemper eiit, quam ea, ad cuius intersectionem 
çttfP tv^a^^ d)Mt4 rect^ e ceixtro mÎQotBm anguium^f£cit curova, 
quae a d^io puncto ad centrùm ducta est» £ttt duabus punctidati 
pskFiibuf |i>ii^$ lantMi» ir«ct«e aïoqtuJes syà cii-cn^Mi.d^ei pbssuiit. 
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i^ïv ÏG^' ual ^ JB aça %y JN iarïp itnfi ^ eyyiùlf 

, "if »ai akXwg. 'EneCeéx:&(a ^ MN. Kià ifiel 
ïorj èa%lv ^ KM "cij MN, xoivi^ âh 1/ MJ, %aï fiiaig 

ymvia Tjy vno NMJ îaf] iinh. 'jiXk^ ^ veto* KMJ 
%fj vno BMJ èQTiv ïeri* %aï iy vno BM4 «Ç» »î? 
iiiQ NMJ IguÏv iGfi , ^ èXd'vtwv *ùy fA^i^ovi ^ ôneq 
/latïv -dSwavov. Ovit^ aça n^ieiwg ^ âvo îacu ngog 
90V ABF xmXov ^tio toi J crj^j^Biov ètp àuxTéça 
v^e ^H ikc^ioT^G nqosvtèGomv%iu, . *Eàv aqa wixlov, 
nul *m iè'^s* 

/ IljPP T A^ I 2, y- . 

i 'Edv hvhXov Xtj^ô'ij T^ *Gfifi€îov iwdis, dno Ai tov 
aifpeiov n^OQ^^ov uv%Xor 9tçognintwm nXèioifs ^ èvo 
ïoûi svà'eliMj %o XfHpê'ïV' c^fiéiov %bv%qov iori to^ 
zvnXov* 



Q.«odi toàém modo demonarttatur 4C III.' 6»^ Htiio proposi** 
tioiiem se|>timaè «huiai» libri >subiungit Comniandinùs , ^ui eaai 
qpvque demonstravit > în eomm^ntar^o in propoaitioae» 0€ta- 

• TAXfï libri Ârchimedis de spiraJibu^, pant^r^ue «am affert Taa 
âwih^cn Açfaogsgi'Undei der Melskunde^ ' (_ 
.:.. Cor. i^o^in ipsa fghiur pircumfeieiidRy'adeo^ue gcne- 
ratim nusquanl in , eo ; pJano ^ . . in '9 uo circulaai diBScnnptus . est^ . 
praeter centsum^ datiir pnacjtnmy-e quo piuores^ quant J>in>ae 
rectae aeqnales ^d circulura -^ud'poiàsum. l'Ûitttts autem in 
onmibii'9 ilir 'proposition^lms •dicere. mâluimus^ quam dtui9, 
quod ut. Gandaffla menait, irgehsiis-^fluftciati^ta iastiua e)cpri« 
«.miturk . (^6ienifn,-'^qN«d modo 'dd-^nfjiv r^ in ip^a éirculi cif- 

. ciunferentia ^ poswo ^ ^ixlntaft > ' ; âd ideny fête inédit ^ quod infca 
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f^emotiore est aeq^u^lis^ quocl fieri tion poese osunsum 

est, , ' 

Vel et aliter. lungatur MJV. Quonîam aequali» 
• est KM îpsi MNj communis autem MJ, et basif 
^K basi 4N aequalis; angiilus igitur KMJ angulo 
J^M^ aequalis est (I. 8.)» Seà JLMJ ipn BMJ est 
aequalis ; et JSMJ igitur ipsi NMJ est aequalis , mi- 
Qor m^iori , quod fier! nequit. Non igitur plures quam 
(cluae aequales ^in circulum JtBF a puncto J ex utra-* 
que parte mioimae 4H cadenç. Si igitur extra ci»- 



PROPOS I T I O IX. (Fig. 215.) 

< 
Si intra- circulum sumattur aliquod pimctum 9 ab eo' 

autem puncto in circulum codant plures quain duae 

rectae aequales^ sumptum puncttun centrum est ciif-! 

culi. ' " 

in. 15. dicetiu'y nisi quod in III. 15, non de rectis tftittiim 
dermo est, quae ex eodem omnes puncto exeunt. Omnes^ties 
. proposhiones , nempe III. 7. III. 8* eamque y quam Obsi. 2. 
çubiunxilfnus^ tino enuhoiato complectkur Cquod facile fieii 
posse pei-spicuum est). Tbom. Simpson. Èlein. of Geometry 
Lond. 180a p. 45, et Gilbeit. p. 133. Quae poi-tfo Austin. 
de his propositionihus monety dicemus ad Pifop, 9^ 

Obs, 3f Facile pàtet, conyersam quoque proposition um 
7.8. eiusquey quam Obs. Ï2. habuimiis, locum babcre. ^enipé, 
si e puncto aliquo in circuli piano posito, quod non sit céh- 
tvum y ducantut plures rectae ad circulum, sitque una omnium' 
Bi^xima I erit in hac circuli céntrum : ea vero , quae omnium' 
minima est, erit, si punctum illud intra circulum fùérit'; în 
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".©ira nvxXos o ABFj èvrog âh avtov oij/lhIûv 
To Jj xal àno Tov J ngog jov ABF xvkXop nçoç- 
nmté^faaav nXelovg ç dvo ïoai ev&elai, al JJ, JB, 
jp Xiyoj oTi ta J QtifjLtXov HivTQov i(ni tov ABF 
%vhXov. 

'JSTieS^Z&œaav yàç ai AB , BF , %aï reTfti^a&w- 
oav âiya m<pd rà E, Z arjieîa, %aï im^evx&sîaai 
^ Ed, Z/1^ dii^x^moav ènl ^d K, H, A, Q mj/neîa. 

'Emï ovv èotïv ïufj ^ AE t^ EB, xoivij dk ç 
E/f dvo J^ al AEy ÊJ dvoï ^aîg BE, EJ îaai 
êlai» xal fidoig 77 JA /Sdùet r^ JB îatj- ymvia «ça 
1^ vno AEJ ywpia Ty vtio BEJ ta^ iauvr oç&ij Squ 
éxçtTiça To'iv vno AEJ, BEJ yùiviwv^ ç HK aça 
T^y AB Sqa 7t/iipovaa, xai ngog ûQ&àg véfAvei. Kal 
èneï, èdv èy hvhXo) %tg cv&eîa ev&eîav Tira âha t© 
itccl 9tQog oQ&ag Té/uv^^ inï Ttjg TBfwovof^g ioTÏ to 
KévTQov TOV xvxXov* inï Tijg HK aça ioTl to xifv- 

directumfeiy qiiae por centrum transits ex parte piincti oppo« 
fiu; si vero punctuni extra circulum fuerit, ea, quae omnium 
minima est , erit pars ems , quae per cWtriun transit , extra 
circulum tiu (si puactum in ipsa circuli circumferentia fuc- 
rit, nuUa dabitur omnitun Afinima): omnibus poiro casibus 
ea, qua^ maior, est aitera, circuJum ita secabit, ut recta e 
centra ad punctum iutersectionis maioris illiut rectae et circuli 
ducta piaiorem eCûciat i^gitlum cum recta e puncto ad cen* 
trum ducta» quanv ea, quae e ceiitm ad punctum intersectio* 
nis minoris cum circulo ducit^r, efficit cum recta e puncto 
ad centrum ducta: denique biuae rectae aequales e puncto ad 
circulum ductae puncta intersectioni t cum circulo ita posita 
habebnnt, ut rectae ad liaec puncta e centrq ductaè aequales 
utiimque aug4iloi eÛIciaiit cum ea,' quae a puncto ad centrum 
• ducitur. Quod facile sumto contrario evmcitur. Conversam 
hanc f quatenus respicit III. 7. , habet Clavius. 
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^ SU circulus ABT, intra autera ipsum punctuiâ J, 
et a J in circuluta ABV cadant plures quam duat 
«ctae aequales JA^JB, Jt,- dico punctum J ccn- 
trum esse firculi AST' 

lungantur enira AB. BT, et secentur bifariara iit 
punctis £, Z CI. 100. et iunctae EJ, ZA produ- 

caniur ad iT, H, ^, © P«°«»- 

OuoDiam igitur ^£ est aequalis EB, commun^ 
autl £^, duae AE, E4 duabus B^, Eà aequalcs 
sunt; et basis A A basi JB aèquaUs; angulus igitur 
AEJ angulo B£J aequalis est (I. 8.); rectus igitut 
uterque angiilorum AE4. BEA (I. Def. lO.). UK 
igitur AB bifariam secans et ad angulos rectos ipsam 
secat. Et quoniam, si in circulo aliqua recta rectam 
aliquam bifariam et ad rectos angulos secet, cen^mm 
circuli est in sécante (III. 1. Cor,); «it in UK een- 

p R d P O S I T I O IX. 
Obs. Haec pioposiùo faciUime conseqnitur ex lll. t. 
Cor. y A generaliu. etiam, nulla positionis paboti «Itr. ciicu- 
cululn mentione f.cu, ope HI. 8. Ob,. 2. Cor. ita ..ut uiUi. 
aUa aèmonstrauone opus foret. , Atque itt BoreUivis i-em exp.- 
dit (Euclid. restitut. 1658. p. 72.). Caeterum debebat in de- 
monstratiofiepriorehicalUta. si onmia iusto rigore petieji 
velis, distîngui is casus, quo rectariim Ali,, BF (Fig. 215.) 
alterotra per punctam J transit. Et, quum praeterea ih liao 
demonstratione Bumainr, quod apnd Euclidem neque inter axio- 
mata deprehendimo» , nec alias demonstratum ridemu» Cqiio 
tame^ etiam utitur in demonstratione priore Prop. 10.) duii 
recta» nonnisi unum punctum co.mmune habere, auspicaVi 
forte liceat, spuviam esse, quae primo loco habetur, demon- 
strationem. Editonim nonnulli i>riorem, nonriulli posterio- 
retoi demonstrationem oroittuiit. Piiorem omitiant Ttcqttet, 
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TQOP T&u jiBFxvxXov. Jid tÙ atîta 9^ %aï hù wy^ 
0A, i(nl to vévTQOV rov ABF xi^jcAot;. Kià ovdhv 

itBQOV %01VQV €)[9VaiV al HKf &A.€V'd'€lUi, fj vo^/f 

A A ASl H 

KvxXoy ydg tov ABF eiXi^tf&w %i Qfjfji,Bîov èvtà^ 
90 J9 dnà âk Tov J nçog^Tov ABF xvitXor nQogmmé- 
%(aaav nXeiovg ij âvo iaai ev&eîai, ai JA, JB, JF' 
Xéyia on to X'ijtpd'hv ^fjfielov t6 J vUvtqov èazï %oi 
ABF xvkXov. 

Mv y^Q y ^^^* **' dvvaToVf «ftco to E, xaï irn-n 
^tvid-éiaa ^ JE di^jud'ia Inï tçc Z , I( ar^fisia, V 
Zti aQa Siàfieiôôs tGTi /çov ABF nwXov. ^JEn^ 
ov}t mxkov 'poi) ABF eVti Tijg ZH Siafihqùv eïXij-t 
niai ti or^fialov to A.> ^ f^V **^'^* xév%Q0V lov xviXoVjf 
(jiBYioTrj fihv èovai ^' JH, Mi^(av âh 1^ filv JF 
%ig 4B :^ ri âh JB tijg JA* *AXXà xal ((^V* oneQ 
iqrlv àâwaTQV ovK aQa to jB xbvvqov ia%ï%QvABF 

Rob, 3iin$pn. , Flayfair.y posterîprpm Campanut, Ambrot. 
libodius y Ovontins Fineus y Candalla , Gior^i^no da Bitonto, 
FQurnieVy 'Hauff ia Vers. Geripan, Ausxia. monet, propos^? 
tipaem ,% «idço facile deduci e septimay ut credi vis posait, 
£Qclid.en) id^ no|i a^iniâdvertiss^. Ileceptioves quosdain 
geometras reapsp in pos^exiore % deiiionstratione , quaa prioici 
oronino pmefiH'enda videatur, usos esse 7. At quiim Buclidç^ 
ipse, ad quçm neippe priorem demonstrationem 9. r^ferendaoi 
putat, î. neqtie bic, neque alibi unquam utatur, i|ec 8. uUiu 
U8U8 $\\ apjid Euclidem , gt4i|in prt^eterpa tbeona circuli çûm^ 
aine 7é et 8. perfectus e$8(3 Tideatur, Qu^^d rectas ad civculum 
4^cta8 propQMtiOi^bus' III. 14. lU. 15. UI. 95. çt Kl, «%« 
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tnim^ circuli ABF. Ex eadem ratione et in QA e«t 
cenfrum ^ drculi ABF. Et nullum aliud covamuue 
habent rectae HK$' 0A quam punctum J; citcuU 
ABF punctuiD igitur J çentrum çst, Si igitur cir- 

ALITER/ (Fig. 216.) 

' Intra enim cîrcùlum ABF sumatur aliquod puni 
ctum Jj a J autem in ABF circulum cadant plures 
quam duae rectae aequales, ^At JB9 ^F ; dico siun- 
ptum punctum J centrum esse circuli ABF* 

Non enim» «ed si fieri possît» sit Ef et iuncta 
JE producatur in puncta Zj Hl ergo ZH diameter 
est circuli ABF. Quoniam igitur in diâmetro ZH 
circuli ABF sumptum est aliquod punctum J^ quod 
non est centrum circuli, maxima quidem erit ////, 
paaior vero JF quam ^B, et /fB quam JA (III. 7.). 
ged et aequalis^ quod fieri nequit;^ non est igitur E 
ceptrum circuli ABF» Similiter autem ostendemusf 

7. et 8. sérias saltim inventum eius auctoris videii» qui pror 
positionis 9. dexnonstratipnem posteriovéni addiderit. Obiici 
quidem posse , in Theodosii Spliaéricis adhiberi lias proposi- 
tionesy e( simllia nonnuJU de sphaens doinonstvaiiy at quum 
Tiieodosium tribus fere scculis post Euclidem vixisse perhi- 
beàiit, ab illp quippe ab auctoris elementoruxn ^evQ nimis 
'alieno non addisci posse , quaenam ab jnitio huitis ppeiis 
forma j&ierit. -Quae quamyis satis speciose dicta sinty pro 
certis tamen et indubitatis sumi posse non videntur, quum 
npndum evictum ait, posteriorem Prop. 9. demonsU'ttionem 
non esse Euclidis 9 et propositiones 7* et 8. , si aon ad de- 
mo|istraudj|S - prppositiopes sequentes , ceite ^amen ad pleniorcm 
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^^vhXùVm 'O/LtoltoQ i'^ âelCo/iev, ovt ovâh aXlo « nXifif 
Tov J* To jd «ça arif/ifÇîov %év%qoif ia%ï %ov A^F 
TivxXoVf ' 

nP O TA SI s L 

KvxXos xvnkav av Te/u^ei xam nXelopa ofniBîa ç 
dvo. - ^ 

El yàç dvvaTov, nvkXoq 6 ABF xvxXov *€ov JEZ 
rejLivhw xora nXslova Gfj/u^eîa y âvo 9 'p« B, H, & ^ 
x«i tnt^tvyd-eîGai ccl BQ, BH diya %efivéo'&maav icarà 
i^à K, A Gii/isicC* xal dno %mv K, A raîQ BQ, BH 
nços oQ&tig ài&slaa^ ai KF, AM (diTjyd-waav ènï 
%d A , E G7jiÂ,8la. 

'Enel ovy èv xvuXœ riS ABF evê-eld vig i^'AF 
' €vS'€î(iv Tiva Ti^r BQ âi)[a xal nços oQd-ds "^é/u/yei, 
ènl tijs AF ciça bgtI v6 xivTQOv %ov ABF ntvitXov. 
Ildkiry mal èv KVHXtp Ttî avTdi tcî ABF evd'eîd Ttg y 
NS ivd^eîdv Tivtt T1JV BH diyfi %al nços oQ&dg 
téfivu, ènl Tfîg NS dça *co xevTQov èGTi «rot; ABF 
TtVitXov. 'Edtiyjhj âh xaï èni nijg AF j mi y,wc ' 
ovâhv GV/LvIîdXXovGiv al AF9 NS eV'd^cïai dXX'^Xaig 

,1) Editio Parisiensisy nulla exhîbita Cod. auctoritate, ad 
exemplum tamen éd. Basil, ponit B, H, Zy 9.^ At, quani 
ostendendum tk, ne tria quidem puncta duobus circulis poss* 
esse communia) restiiuendazn omnino putavimus lectionem 
ed, Oxon. 

accuratioremque circuli theorîàm omnino pertinere videantur^ 
cuius rei exempla etiam infra ad Prop. 11. yidebimus» 

' P R O P O S I T I O X. 

Hiiius quoque proposiiionis , quae gencralius adhuc ita 
exprimi^ et eadem tatione demonsti'àri poterat : circùlus cum 
itiiô cii'culo non plures quam ^duo pnncta communia habere 
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neque aliud praeter J; ergo puctum J centrum est 
cîrtuli JBF. 



P R O P O S J( T I O X. (Fîg. 217.) 

Circulus circulura non secat in plufibus puuctii 
quam duobus. 

Si enim fierî potest, circulus ^BF circulum JEZ 
«ecet in pluribus punctis quam duobus, 5, H, 0, 
et iunctae B0, BU bifariam secentur in punctis K% 
A fl. 10.); et ab ipsis jBT, A ipsis B&^ BH ad re^ 
ctos angulos ductae JQT, AM (I. 11.) producantur in 
puncta A^ E. 

Qubniam igitur in circule ABF rectsi Mqua'AF 
rectain aliquam BO bifariam et ad rectos secat, in 
^JT erit centrum"" cirçuii ABF (IIL 1. Cor. 1.) Rur- 
8US , quoniam in eodem, circule ABF recta aliqua N3 
rectam aliquam BH bifariam et ad rectos secat, in 
NS centrum est circuli ABF (IIT. 1. Cor. 1.). Osten- 
sum autem ipsum esse et in AF, et in nullo' puncto 
conveniunt xectae AFt NS inter se praeterquam in 

jfotést (in quô enunciato illu'd atîam continetiir, circules s« 
invicém contingente^ certe Aoû plura quam duo punçta com« 
ihlinia habere) in textu graeco dfùae smtt demoiistratîones. In 
ptioi'e illud desiderari posait , qnod non satis accuraie demou" 
ftltatum sic , rectas , quae in puùctii' biséctionis rectis ex liyp. 
utriquè circula inscriptis ad angulos rectos dftcaiitur, sibi in* 
vicem in piinoto aliquo et quidém unito occiuTere ,• qui de- 
fectus tamen facile explerl potest ope I. Ax. 11. eu !• Âx. 10. 
à* et I» Ax. 12. Demonstratio postérior suniit sine ratione» 
punctum, quod pro centro nnius circuli sumtum fuit, esse 
intra aheïum drculum. Neqite uméii nec^ssir tttJ koc tumtrey 
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iy 'xa^cç %o O' To O açc^ .çf/fA^lov tU^y^gov ètnl %qv 
A'Br iiVxXov. \Ofioifa6 ir^ âelj^o/ier, o%i %al tqv 
4EZ KVxXov xèvTQov è(nl va . O âvo «^ avxXmv 
%efji,v6v%iov dXXi^XovQ, %6v jŒF, JEZ, %6 ^ot/To 

A A ASl 2. 

KvkXos yàç naXiv 6 ABF xifnXov %ov JEZ 
%e^é%(a liwcà nXeiova arjfiela ij âvo 9 Ta S, H, Zjf 
%aï alXi^tp&tn t6 xévTQOv %ov ABF kvxXov to K, 
%ai ènB^a^iùfaaav al KB, KH , KZ. 
^ 'Enû Qvv xv%Xov %6v AEZ^ BÏXi]n%ai %i ar^p,eîov 
^VTos]» TO Kp %ai àno ioy K nçoQ %ov JEZ uvxXov 
nçoçnentdxaoi TiXeiovg ^ âvo evS-eiat ïaai, ai KBf 
KZ, KH' TO K aQa ctha^bIov k£Vvçov io'pl %ov JEZ 
xvxXov. "Equv âh xal tqv ABF xvnXov xivrçor tq 
K' âvo aça xv^X^^ nefjiiVovTo^v àXXriXovs %o av%o 
nivTQov ètnï %o K, onsQ dâvva%ov. Ovx àça xtJ-* 
.nXog, ml fà éè'^St 

si pracmistitf propositionibus JII. 7, |II. 8. et ea, quae Ob«« 
2. ad III. 8. condnetur, propositionem III. 9. generalius ex- 
primas de piincto quocun<|ue etûm non intxft, cirçulum po8ito« 
:A.(que ita propositiones III» 7» III. 8, et III» 8. Obs. 2, ne- 
cessaidae forent ad demonstratâonem po$teriorcni III. proposi- 
sitionis 10. per£ciendam. Etiam hic alii edi^ores omittimt de* 
monstratiouem priorem v, c. Qrontiii^ Fineus, Borellius, Tac<<> 
quet» CoëtsiuSy Giordano da Bitonto, Foumier, Rob, Siiiison», 
Playfair. y alii posteriorem, v. c^ Campanus, Candalla, Tar« 
talea , Ambros. Rhodius , Hauff deutsche Ueberseiz, , Loreni; 
deuische Uebersetz. 3te Ausg. 1809. Caeterum sequentia ad- 
hiic ex hac propositiône et maxime ex demoiistratione priore 
perficîenda ante ut diximus, coroliaria denvari possimt; 
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O; etéo Ô punctum cctatrUm est cît^lî AÈP^ ISU 
militeï autem ostendemus, et circuli JEZ c^nSrmu 
esse O ; duoram igitur cûrculormn seôe / sçcantium 
JSrj > JJEZ^ îàpm erit centrum O, quod fieri ne^ 

qult (III. 60« Circulas igitur nonetc* 

\ 

' AL t t ËR. (t-ig. î2l8.j 

Circulus enîm rursus ABF circulum JEZ secet 
in pluribus punctis quaiii duobiis^ Bi Hi Zj et su- 
luatur tentrum circull ABF % Jt, et iungantur KBi 

KHyKZ. 

* Quonîam igitur liitra circulum JEZ sumptum est' 
aliquod piuictum Ki et a ^ în circulum JEZ inci- 
duut plure^ quam duae rectae aequales^ £St KZ^ 
KH'i ergo punctum vKJ centrum est circtili JEZ .{Ul* » 
9.). Est autem K et circuli ABF centrum ; duorum 
igitur drculorurti sese setantium idem centrum est K$ 
quod fieri nequit (III. 5*)* Non igitur circulus etc* 

^ : C ot. 1. Pet tria puticu lion in «adetti rccJtâ pOsita circu- 
las dcsciibi potcst, iuvento nerope illiui centre cadem,KjUa 
prier deroonstratio utittij:, rarione , et tribuis itaque pimctis 
datia omnimode determinatiir circulas , qui per ea transit; 

Cor. 2é Recta, quae duo puncta , quibus duo circuli s« 
sécant, iuiigit, rioii per utiiusque citculi centrum transit, vel 
non çst utiiusqiie circuli ditmeter. Qaodsi enim esset dia- 
ineter utriusqUe circuli, yel idem centrum oâset unique cir- 
culo, quod fieti nequit (III. 5.) vel nicta haec in duobus pun- 
ctis bisecarctur, quod pariter fieri non potcst (I. Ax. 9.; Cf. 
PAeiderer. 

C o r. 3, Quae rcctam puncta intcrsecrionis circuloi um se 
secantium iungentem, siyiB haec per centrum unius circuli 
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n P O TA^I2 m. 

Xr/fpS-y «tîriwi' TO uéi^tt , iy iftl rd itéinga afhâir 
int^evyvtffupt] évd-eta ix/îaXXofiiri] ini %fjV owix^i^v 
maeitai %tS^ TcvxXùiV» 

Jvo yÙQ nvuXùl oi ABT, A/1E iq)antiGS'a}Oa^^) 
ùXXrjXoiv iiftos xatra <ro A a^/iëlo$f, ^ul ètX%<p&m rov 
(itv ABr HvxXov itévtQov To Z, toi âh AJJE to H* 
^Xfy(o OTe 17 dno rov H ini to Z intC^yw/ué^tj «/- 
4^é7a l^^aXXofiivijylnï Tp A oijfiélov neoéltaté 

ùjrtioh'ùtaav , quod est in edd» Oxon. et Basil. Ci. quae oixi» 
niuà ad Del:'* Z* huius libn. 

transeati sive non, bifamm secat recta ^ eiqoe ad angulot te* 
ctos iûsistit, per centra duorum cireuiônun transit , et vice 
versa. Cf. PÛeiderer* 

Cor. 4. Diftautia centrorum duorum circuloruni^ qui aiô 
intersecanty minor est summa radiorum eorum (I. 20,); et 
quod pariter ex !• 20. consequitur, si radii inaequale^ sint* 
distantia centrorum maior est diflerentia radioYum eorum; et 
is radius, qui alt^ro maior est^ minor est tumma al^erios 
radii et distant iae cepa^'orum* Semper nempe.triangulumeEEçt 
débet inter i^tip^que centrum et punctum aeotionit ciœuio* 
rum. Cf. PAcideiM. 

PROPOSITIO XL 

Ob«« 1* In hoiut propoiitiotiit enuociatioiie distinctiui 
dicondum ertt». quo $ea$a voie intfaXkùiUp^ sumta 8it« Illu4 
n^mpe yolebat aufitor, ut e demonstratione utraque patet, re* 
ctam» quae centra utrinsque circuli comun^^it» j>roductam im2 
eàm -partent ^ ad quant est centrum circuli mterioris > in confef 9^ 
tum» vel potius in illud ipsum punctum cadere^ in quo duo 
circuli te contingere sumebantm** Hai; demum ratiône» êsmu* 
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P R O P S I T I O XL (Fig. 219-) 
Si duo circuli sese intas cOntingatit^ et sumantur 
eotum centra^ recta centra eomm caniungens producia 
in circulorum contactum cadet* 

Duo enim circuli ABT ^ uAJE sese contîngaiit 
intus in puncto^, et sumatur circuli quîdera ylBV 
centrum Z^ circuli* autem ^^^ cehtrum ^; dico 
rectam ab iEf ad ^ ductam^ si producatur in punctum 
^ cadere« 



tAÛns sensu enunclati determinato y patet^ cul* ÎA ÉgUfâ pun* 
ctum H cèiutum nempe circuli ihiiiotid vel interioris siimtiim 
sic ex ea parte puncti Z centri ^circuli znaioris, vel aUerum 
comprehendeiitis » e qua sunt puticta J}, O^ in quibus recta 
ZS circulos in demonstratione secare^ sumitur* Dixi , unum 
' circulorum necessaiio alterum compréhendete ^ adeoque niaio- 
rem esse altero* Quamvis enim in iis » quae ad Ilf* 3* Def* 
obsetvata^ sunt , duos citculos intus se in puncto aliquo con* 
tingere dixerimusi si ea saltim puncta unius circtdiy quae isd 
puncto proxima sunt, ex utraque parte posita sint intrâ alte- 
runi circulum (adeoque ea puncta altërias circuli, quae istt 
puncto proxima sunt , ex utvaque parte posita sint extra alte* 
rum) ex iis tamen , quae hâctenus demonstrata sunt , coUigere 
iam licebit, unum eorum circulorum neceséàrio intcgrum 
intm alteisum positum esse, Quodsi enim in>aginari velis^ 
diu>8 circulos intus se in puncto aliquo contingentes, quorum 
tamen neuter intra alterum cûmprchendator, necessario is^ 
cuius puncta ^puncto A proxima intra alterum posita sint, 
extra hune exire, et deindé per aliud eius punctum, vel per 
idem punctum iterum intra ^ circulum redire deberet. At, si 
sumere velis, posse esse (Fig. 220.) circulum ABjr^ qui 
alterum ABVB intus contjngat, et in B extra Uunc exeat 
versus J^ va. V vero intra eum redeat, duo hi civculi plura 
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J^V J^Vi **^^* ** âvvèDuov ^ kimHm lié '^ MHO^ 
irai tîîfffiiJjj^ftioai' ai -^^, JIH* 

. 'jÇyïfJ (wy ai AHi HZ t'^s ZA to6% èWé i^^ 
ZQ i O'o^ y^Q ^ ZA %y iS0, dno xévTQùv jnùf 
ufupfo l^ei^ovéà slai, xmvi^ dtf^y^i^à^^ fj ZH* 
koinij dQ<t ijf AH Xoinijs t^s H& (Jt^i^mii ia%i¥. "^loij 
h ^ AH ry JH* xal .^ HA Sça iijs HO fieiZuaP 

%ov. Oôn dça fj ano nov Z ènl to H èm^evywfiévij 
- ev&€îa èmog tijs xaioi to A avvaq>^ç^ nepaHai* in 
avTfjv t?ça. *Eâv dça âvo %vxXoi xai %à i^ijSi 

A A Aà^ 

*AXXci âk myrT€TO) ois "ij HZP, xal iit^êfii^ùê-m 
en ev&elag TJ HZI inï %6 & cfifieïov , kuI ineÇev^ 
yj&ioaav al AH^ AZi 

1) Verbâ uncis inclusay quae P^yrardiis cum 'Qoèi. tu 
Omittit y ex eddi Basih et Oxon. resdtuimutéj 

qiiam duo puiicta coihitiùnia hàbebunt^ quod fieri lieqiiit, lit 
in Obs. ad IIL 10. monuimusi Sin aufcem imagixiaii yelis 
circulum AB^iBA (Fig. 221«) ^ qui altemm ABE intiu eoo^ 
tiiigaty et tanien extra eum in puocto B egrediatur, per idem 
puntum B autem intta iUum regirediatur, neeessario iUe_iio^ 
difoimis ei-it, et e duabua figuris vei gyris, una AB^ altéra 
BJ undequaque clausis | et in pancto B cohaerentibus comta-' 
bit, in quarum altéra r. g. ïn AB centrum eirci^i Ppontum, 
erît« Ex centro T ducatur «d punctum aliquod Z alteriut 
gyr^ i^ecta FZt quae^ qnum neeessario e gyco >^B exire de»., 
beat, huno seoabit in puucto aliguo B (I* Ax^l^O» eruutqaft 
um rê quam rz radii circuli, adeoque rê^=rz ÇDpîi I. 
15.) pars itaque aequ^is toti^ quod est absûrdom. Qaum 
igitur (iirculusy qui alterum intus contingit, et cuius itaque 
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mUir AFB: aiigoU igîtur jiFE^ ÀPB îpsis Pjt, 
JBF^ AFB aequales sunt. StiX (I. 32.) B IF, ABt 
ATB duobus rectis aequales sont; , et ipsi AVEi AVB . 
igitur duobus recih aequales suxiu* Ad quandam igN 
liir rectam AF^ et ad pilùctnni in ea Vi duae rectae 
BP^ VE't non ad easdeœ partes positae, angulow^ At\i\ 
ceys ATE, AFB duobus rectis aequales faciuht; iri 
tiirectum igitnr est 5 j^ ipsi jTjB (h Ki.^jSiigilurdiioeJOi 



jPROpOSitiô xxxiii; (Fig. m,j 

In aequalibus circulis anguli.èandem tatlàxierri liai* 
bent quam cii-cunifercntiae quibus Insiâtnnt^ si^e M 

ipsa ÛÉitrsk BS exceèètis dicitur , ié^uè excesiiis iît Iiac pi'opo- 
fitioiiè 2!9. similis èsse débet daiè parallélo^ammô Jy et Co- 
tum parAllelogrammum AS débet aequale esse spatio da(t6 P, 
Cacaei'Hin etiam hic duplex toilutio locum habet, at postétror 
cum priore eodem redir. 

O b«.- 2. Si datum istud rectangdltifti J quadratum tiiéxtti 
probléma sic efferetur: Ad datam rectam AB dat6 rectilii ëb^/* 
fteqttale rectaiigulum applicire excèdens qu^drato (ita VVhistoti 
in Côi* ii ad YI. 29. et llob^ Simson iâ Not. ad h. i.> iHter ' 
3ta: Ùaum rectam AB prôdiicere ad ptincttim aliqUod O4 iu 
ut recrangalum f^outentuni éegànehtié intet boc |>iïzrctùm' et 
jiuncta extrema reetae AB interceptis aequale sit spatit» dafo. 
îu Flayfair. rem exprimie, c|ui etiam bic in catti hoc pjrrcicii- 
lari aubkistit. Vel etiam» data AB differeiitia latei'umf reccaiï- 
ftuli , ipsuqiie rectangnlo magiiitrfdiiNi' dato^ inverriiè laier.T. 
Vidtf Rob* Simsoti.' ]/ c. Ei'tt ai^teni ^aiiiniaf datum , cui .t*^ 
qiiale £en débet reciangtilnm, ^el. quadriitum, tel ii'ûti.- Knoi'c» 
cVisrt pvobJema solutnm est supra in Ubs. 4* ad Ih tl.- Pi^ 
steiiOi» casuni pareicularém , tj^uo spatittm datum est titiévt* 
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TÎQOÇ TOtÇ HfVTQOfQy èixV TB TIÇOQ Tttfff 7tèQt^€ÇSia(S 

v,Gi [:}f(ii;zvïar èri âï accï oi rofiûs Cette siQog toîs 
xîv7(J0fg awioTu/tiivoi '). 

iJCc.Towuv ïcoi HViiXoi oi j4Br, JEZ, %aï nQos 
ji}v 1QÏQ yÀvTOois avTMt Toîg H, G ymviai earfûoay 
ui iTto BHFy EQZ , TiQos âe taîg nsçKpBQBiatg al 
vjio BAT, MJZ* Af'yw on iarïv dg ilj BF n€Çiq>iç€ta 
fifiog ti;v EZ neQKpÎQBtav ovTtag ly-rt vno BHFfiavla 
TtQog T7;r V710 EOZ, liai fj vno BAF Jiqog t'^9 «W 
EJZ' xaJ êrir 6 HBF To/iiévg TiQog tov OEZ To/oéa. 

.« 1) Vetba, qnae iincis incliisimus, Rob. Simson. omit* 
tenda ceuset, utpoie imperiti cuiusdam additamentum* Scar- 

• btirgh. eriani itidicat, baec verba absurdam condnere notam 
e marjiÎHe in texlum receptam. Et reapsey'quum ex III. lO. 
Def. nù1li alii dentur sectores circtili, quam qni ad ceatra 
coiisiituti sunty siiperflua certe sunt haec yerba, quibus inse* 
lenriis praecede iites anguli sivc ad centriiniy sive ad circumfe- / 

Mentias insisteni^s occasiouem dédisse videntur. In Cod. a. 
omiiiaf ^lue de sectoribus dicta sunt, nec non Corollariain 
manu aiiena vet inter lineas, vel in niargine exarata sunt vo- 
cabiilis contvactis. Ilino- Peyrardus iudicac, iu Praefat. ad Tom. 
I. qitoniam Rob. Simson. in £d« Ângl. moniievac, pariter^ac 
Scaiburgh. additam esse hanc secundam. Proposicionis partetn, 
qiiae moram saltim afferat, Euclidi et niisquam in sequenti- 
Diis adhibeatur,^ a Theone ipso referente in ConuDenur. ad 
PtoL Mtfélri avvra^tç p» 50. Ed. 1538, iibi ille: ôV* Se o* 
tn ÏGotv xvicXojv Touêiç nçoe àV.t^Xovç eialp, (ùç al ywvlaê, ttjP 
on* /if^i]xaai, StSftxrat fj/jiiy iv rfj txèùau twv OTOtxtiwp 'Jt^oç 
ji tékii Tov '4ntov ^ifikiov, \ 

giiluiïi (qui pitittt ope Vî. 15. et Vîi ït. vel ope II. 14, ad 
priorem reduci potest) exhibct Rob. âimsoni in not. ad VI. 
29., et solutiôneffl simileni ei, quae in pfbbiemate simili ad 
,Vr. 2b. habebaiifr, in Jiunc nfodixm affert^ Sit data l'ecta ^B 
(Fig. 394.), datum antem rectangulum sit id, qiiod rectis T, 
J continetur: oportet secundum datam rectdm j^B datorectan- 
gulo ry(J aequale rectangulum applicare exceden» quadraco 
Ducaniur JE^ BZ ad tectos anguldS ipsi ^B, tt ad contra, 
riai eius panes, quarum -^JETaequaiis sit ipsi Fy et BZ rectae 
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centra^ sîve ad cîrcumferentias insistant; adhuc eiiani ^ 
et sectores (quippe ad centi^ constituti). 

- Sînt aequales circuli ABFi JEZ^ et ad centra 
quidem ipsorum Hi Q sînt anguli BHF, JE0Z; ad 
circumferexïtias vero anguli BAF , EjdZi dico esée 
ut BF drcuinferetitiâ ad EjZ circumferentiaj(ii itâ aU- 
gulum BHF ad angrdum E0Z, et angulum BJF 
ad angulum É/Ij^; et adhufc sectorem HBF ad fiec# 
torem &EZ^ 

J. lungatuf EZ et bifariam secetur in /, céiîti'oque /, inter« 
valio Zff describatur circulas^ occurratque rectae AE iursus in 
H^ et iungatur tlSiy et ad AB ducatur lA parallela ipsi AE; 
occurrat vero circulua rectae >^B ^ productae in M et Nj ec 
super BN detcribatur quadratum NBOJI, et compteatiir reciaii- 
gulum ANJÎB' Quoniam igitur àngvdas EHZ iu semicircnlo 
aequalis est angulo recto BAB^ paral/elae erunt AB, HZ : ae- 
quales igitur funt AH, BZ^ et rectaiigulum EA^Aii=:zEd 
\BZ h. e. rectangulo F^J. Et^ qudniam aequales sunt 
MÀy AN^ ut et AAf AB^ erunt et MA^ BN aequales, et prop* 
terea rectangulum Aify^NBz=MAX^i^=' 0^^- 35.) EAy^ 
AH^Mfy^J» Rectanguluni igitur AN^NB h. e. ipsum AU 
aequale est rectangulo Fy^J. •Gecurïilum datani igitur rectaii^ 
AB datô rectangulo Fy^J aequde rectangulum ^11 applica- 
tum est ex^^edetis quadrato BU, Quo'd oportebat facere. 

b t. 5. l)ata recta linea AB^ et iectilineb ^ per hane 
propositioncsn et obiervationeiq praecedentero habebitur NJi 
vel NU latut quadrati, quo excedit rectaiigulum datum_ 
Ail secundum datam .rectam AM âp^Iieauim Prô quan- 
lifaie incognita NB tel Nil ponatui y, ,«nde ^0'=^BXy> et 
NO^yq^ ev^o AJIs^ABXy-i-Yiii U e,rXA^ABXy^>^- P* 
m«rque, si poiuitur AN=:zx=s=AB'j^yy erit BN—x^^AB^ imàe 
AJlr^ANy^BNxz^x.ti'^x'^AB» Et ha^i aeqùationurti q»advaji# 
caium affectarum çpecies tx bac Prop* » 29. solycrunt Gcpifte' 
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ro é'êVjs* oaïuâfjnùvovv al FKt KA, ry à^ JEZ neçt- 
(pBçeia tacci oaaidijnfyvovv al ZM, MN, nal Are- 
Cevx&wGar al HK, JJJ, GM, GN^ 

'JEnel ùvv îccu éMv al BF, FK, KA suQtg>€Ç€tm 
«A;»;;.«ip, ïaai elal ^aï al vno BHF, FHK, KHA 
j'toriat dkXfjXais* oaanï.oQifùif aQa èotiv 17 BA niçi-^ 
fffçsia Tç BF, TOGav%anXammv iazi xa$ ^ fmo BUA 
ywrla ry ^716 BHF. Jid Ta avTcl àfj xaï ooanka- 
aUov fOTiv Tj ISN neQttpéçeia vige JEZ, «^oaaf/ra- 
n/Molwv lo%t rMt 1^ vno E0N yfùvia iris vno EQZ 
Et aça ïofj iarïv .^ BA neQttpiçeta t^ EN nsçtfs^ 
(j$lu, ÏGfj iofil xaï ytavla iy vno BHA tj vno EQN' 

irae veteres^ iliVeniendlo qumtitaMm incognitam 'i5JV rel jiN 
pér applicationenf rectadguU «lato rectangiilo aeqiialis s«ciindiiin 
datam recta m u^/? et ej;cedeniis quadrato. Et ipsa etia m re* 
gula, qiia ad solvedJas lequationef hariim forinar4iin tituntiir 
leceiitiores, Cicile ex huiut Piop. 29. cOnsCi uctione, vel, quod 
idem est, ex consiriictione in Obs. 4. ad JT. 11. alJata Jeduci 
pot est simili ratioiie ac factum est in Obs* 3. ai VI, 2^. Eric 

y «eti^pe BN^V{(~y^rX^)^^T* et JN^Vi^^Y 

-f-rx-^)-*-— • Cf. Whifton. Cor. 2-5 ad VI. 29. 

Quum itaqtie Laec problemvta in Prop. 28. et ^9. contenu 
tint mdK'iiiie licilia, et in solutione aliorun piobleioatum sae- 
pissiine adhibita, maxime etiam in libre decimo Eiemenioracu 
Kiiciidis ei iu Conipis Apollonii^ ubi applicaiio 2d. aU 
Eiii|)5iH, 29 autem ad Hyperbolam spectat, Kob. Ôimson 
3ure'ccii»et iiiscite admbdum ab Audr. Taequet et Ciaud. De- 
clules in iit\ qi^at dedeti^nt, Elemenlornm Ediiionibu» h'a* 
propositiones oniissat esse, et insulse admodiini ab ù» «iici 
nuUiuft fera ui>u& esse. Caeterum vide ad&uc a<l caleem 
VI, Prop. 31. 
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Ponantur enim circmnferentîaB qnîfîem BF ae-^jUales 
quotcunqne clei'nceps iT/T, KA % circumferentiae vero 
li^ aequales quotcunque ZM9 MN9 et .huigaulm* 
HKr HjU OMy ON. 

Quoniam îgituc ae«juales sunt circumfercntiae BC, 
TKf KA inter se, acquales sunt et angull BJfF^ 
FHKj ^.HA inter se (III. 27.) Ç)nm\ mulfiplex îgUnr 
fSt circumFerenlia JBA circuniFerentiae BF^ tam multi- 
plex est et angulus BHA anguli BHF» Ex èatlem, 
ratione et qiiam multiplex est tircuinft'ieiJlia EN cir- 
I umferentiae EZy tam multiplex est et angulus EQ^ 
anguli EQZ* Si igilur aequalis est cireumferéntia B/1 
circumferentiae JE^V, aequalis est et angulus, IfUA 

PROPOSITIO XXX^, 

Ob». 1. Pfleidcrcr monet in scIicJ. tns3^ 5\ 5P6. proposi- 
tionem 51. incongrue a VI.20'cum qti^ pro^^imio cuhaereal, se<* . 
iuuctjun* et propositionibus 27—30 mûiime ai^ cuvai pevtineuti- 
bus Sttbinnctam esso. 

01>s. 2. Rob. Slmson. obs&vvat, in cîemonsuatione bis 
pioissan) esse invexsionem op© ^'rop. B. V» vel , at viiJgo ha-, 
bent» ope Coi*. V. 4. faciendairv* I(a enim demum demonstraii* neifi^ 
ope V» 24. rite procedere t uiid« et Ciavius ea inversions u^(l^• 
sit. Ncnipe ita babcre d^bçt demonstratio : Ut FB ad Bd^^ ita 
' l^ura ex PB'^à figuram simileiyi ^t similiier positam ex U^U 
et invertendo (B,V.O Ht J9^, ad Fî^ ita figura ex BA ad £^ga- , 
iiinexrJ5t,im4e.XY.24,) ut^^-h/V ad PB iia figui.iQ.ex/î^' 
et Fji ad figur^i^ ex I,È., Aeq,ii.ales autem sunt BJ-{^JJJ^ ipsi 
FBi unde {A^ YO fi^ur^e ex B^ et TA aequales eu^nt %««-, 
ne ex FB. 'fi 

Obs. 3i^ , ^'opositia Vi 3t. genevaliorem rendit pi âpo-^ 
fitionem 1.47., etindemonstiratione priore ex praeq^i^sis ab jlrac 
MepeitdeiMiiJbns si^tit (Pil«idercr ]. e. {^ Ci06.). 

O b s^ 4i QoDverti quoque potest iiaec pcj^poAitio ca^icn\ 
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nul si /Lisl^iav ioTtv i^ BA negifi^Bia Tije EN 7uçig)cçu'^ 
«i^ » fi^l^ffiv loTÏ «ai iq vno BHAytavia Tijs vno JE0N 
vinvlaç 'KVLi si èXdaatav, iXdGamv T^Gadç&iV âi^ ôf^wv/f*- 
ye^m'i àvà /iih^ n£Qi<p€Q6i(Sv T(Sv\Br, pZ, dvo âk jw- 
vtiH'^ ruly v^o BHF , J^QZ, el(Xr^n%fu "çiJQ fjàv BF 
^i€Qt(pe()eias Jcai T^Jff vnq BHF jfmvlçtg îaduts sxoXXo- 
nluoimy *), iy te Byf nsQUfiQeia xai ?/ yno BUjI yw- 
vltty rfiS Sh EZ 7i6Qi(f€Qalag xai t^ V3ïo E&Z ym*r 
viaç, ij T€ EN nsQifpÎQêia xal ^ vno EQN yf^viw 
}cai âiàsticvat. '6%i ei vneçéx^i 7f BA neQitpéqBia Ttjs 
EN. n€Qi(jpeçsluSi vntQtyei ^aï ij vno J^HA ymviaT^ç 



i) Ilic insevendum Rpb. Simson vjt Irv/s inre censet, col* 
|at* in V. 5, Def. verbis : xa^* Ôttoiovovv iio?.XanXoujiaafi6y et sii- 
pva in praoparatiooe ad denioiisiiatioiiem voce : oaaiêjprotùvv. 

latione ac I. 47. Praeiereu ope VI. 31. deducia quoqu«t ex I. 47 
probleiTïata generaliorern formam induunt. Cf. Ffieiderer* 1. c j. 

^ 3C5. Ciaviiis ad Ji. J. Tacquet et Wbiston. in Cor. ad hane 
pippositionem. ' 

Obs. 5. Deniquo notabimus, At|«tinQ pmqes prppositionet 
27— I51,spuvias esse yideri, non quod ipsamm utilitatem neget, 
quanvpotius de propositionibus 27-r29 aguosçit, at non snfli- 
cere pytat ad eas EiicJidi viîtdicaiidas , sed maxime ob usum 

. rocis itêoç alias apud' £uçlidem non occiitTentis, de qua dixi- 
^;is.in Obs.^. arî VI'^0, et qucrd d^monstrationi^m concateoatio 
inter VI. 26 et yi. 52. qiiae inier 5e cobaereant^ tbrupta «t. 
Piaeiçiea VI- 50. adco facije ad II. ll.r^feni, ulfanonopussit. 
rJeniqiie, qupad VI. ?1. parère (it is évident) omnes figuras 
^imil^s rectiJineas descri^jtas super quibus^a^ rectis ad se in- 
vil cm 411 e^dern taiiotip çsse, aç alias qiiascunqite s^iles figu- 
ras veciilineaâ super iisdecA reciis dçscriptas, uude rçs facile ex 
\. 47. icpnJiciaiur. Npbis tuvbat'is- q<iidem ordopropPsitionuni 
vidçt^r, p\^^e.^ auien(i lias propositiones 25^31 spuHas essCf 
vix. adducimur, ^t credamus. 
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angulo EQNl et si maior est cirtuixifereulia B,l tir- 
CDmferentia EN roaior est et angulus BHA angulo 
EQNl et si minor^^ minor;, quatuor igîJur existenti- 
tibus magpitudÎQibus f duabùs quulem ^ircuniferentiis 
BFf EZ^ duobus yero angulis BHl\ EQZx suojpta 
sont cîrcumfbrenti^e , quîdcm BP, et angnH BlIP 
aeque multiplicia, et BA circumferentia et BJLt an- 
gulas» ipsius vero EZ circumferentiae et ipsiua EGZ 
anguli et EN circumferentia et EON anguhis ; et os- 
tensum est, si sape]:at circumferentia BA cirruniferen- 
ti^m EN, superare et angulum BHA angulimi EOISl 
et si aequalis^ aec^^ualcm; ^t b\ xtK\npx^ minorem çsse j 

PROPOS ITIO xxxir. 

. ,Obs. !• Rob< Sim80n> monet ennnciatu.m pioposirionis 
y T. 26# non e^se sa,tis. geueralem, eed eam eo etiam sensu siimi i 
.posse,, quem indicavimus in Obs. 4, ad VI. 26. Addit, foite 
çtiam alUm fuisse deroonstrationem proposiiionis VI. !^6. di^ 
rectam (diy^sam ab ea, quam Clavitis habet y vide Obs. l *^ 
^à^fl. 26.) Peii\de e^çhibet aliairi paulo bi'<^vior«m denM>I2Stl:a<^ 
tionen\ propositionift VX* 32. in hune v^ft^aTm : Sii>> duo, td- 
angula, jéeZ^ ZHr (f. 398.) quorum duo. latçi^. JQ^QZ diio- 
bus ItXevihuB RZ^HT propoi^tipi^li^ ^int» se. sit ut ÀQ. ad, 
OZ lia BZiàHr; parai JeU autein sit 0J^ ipsi UZ^ et 9-Z[ ipsi, 
JlFt erit AZ i^i ZV in dvectum. Dctcatur FK paiâllela îpsî 
^H (I. 31.) occinrratque. rectaç QZ produ^tae in jK- Quo^iain. 
i^ituT uuaque j4€tf JTK^ paraJJela, est, ipsi Zfli eiuiit et AB^KV 
intcr se parallelae (I5, 30,), quarq anguli J&Z^ ZK^V sxKiiC'muv 
se aequalei fl, 29 J. Est autçm J^^ ad eZ^ ut (.ZU ad' HI\ 
b. e. (I. 3i), nt) l'X; ad KZ\ ei sunt circa açquale^ ai^guios ; 
çrgo (VI. 6.) a^quian^ula sunt. j4QZt F&Z tiiangula, et |irop^ 
terea angulua ^^é^;^aeqflaJiî^ est an«ulg I^ZKy est auèciii WK 
tecU liuca; igiiur .^-ip^i l'Z est in. diiectum; (I. 1^.). Opo 
\i(iius ^ropositipnis ) dei^vd.e YI^ Z^' ita 4«^nit>n5UJt,, Si^ du^ 
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rno EBN' %u\ et fOfjy wwy* uçà' et iXéeciûV,' èXi^amiff 
icTiv ctça iis BP Tieçt^éçeia nçis fij^ EZ, ovrmç ij 
fno BUT ywf/a n^og %tjv vno 1E&Z *AXX me tj 
K'.o BMr j^vn'içt n^oç ^tjv v^o JEOZ ovv(as t^ tW 
JiAVnçoe TV^ ^^^ -^^^j âinXaalmv ^cIq iTtcvnça ^jra- 
fiça^r x«J uis «çf* fj BF neQitpiQetçt nçog vijr E^ 
^^çffpiçeiaf ofkvDÇ ^'t6 vfioBHryunfia nçog ftjr vno ' 
JiÙZy xal 1] va^B/^FTiçog tijv vno EJZ. 

'Ev âça Toîs ïpoiç xyxXq^s ai yiaviai roy v^ixov 
(X9V^^ Xôyor vais neçKfeçeiaiSf i^^ tav fiififjnaoïir édp 
«€ nçoç voîg xivvçoig, èàif re nQog i^aHg neçtip^çslaiQ 

' ' ■' * ■ ■ : ^ 

pjluUç^ogranima sinuHa et «imititçr poiiu çonamimtni babne-i 
riit( angulnm aut ang^lo8 ad verticeih oppasitot; crunt illonira 
di^meiri în recta lined. Piimo, liabeant parailelogri^mina ABr4 
jtEZê cooimunem angulqin BA4, sintque sinûliA et Sxmiliier 
pplifa, ciuut Ahrd^ 4JSZ9 çirca es^dem diametruiifu Prodii- 
evçiivix epim MZ^TZ ad| H^K et lungautur ZA^ZV. Quonian^ 
igitur siniilia sunt ABJTJy AEZ9, parallelogrammay eut JA ad 
ABf ut ê|if ad AEt %\K9xp leliqua J9 erit a4 reliquam J^ m 
94 ad A^ (V. 19. Cur.) Est autem J9 ae^ualis ipai ZH^EB 
îpsi rB% et AE ipsi 9Z. Çi'g;o ut ^H ad tj^ iu AB. ad ^Z\ 
et paraiielae su|it ZHf FB ips^ AG^ 92^ et triangnla A9Z^ 
ZBr ^^ unun^ apgulum composita aui;it in puncto Z ; quara 
ei'unt AZf S^V ^Wi iptis in dirçctu^x ÇVI. X^»). âecu9dQ» aine 
p4ra|ieJpgraitimaJ^ZiErr, 9ZB4 similia et similiter posita, ha- 
beariique aii^uloi KZH^ EZ9 a4 ▼çiticem oppositos; eriinc 
fJiifp^ti^ ^Z, ZC aibi ipsia in diiectum. Qqoniam enim pa- 
\éii\c\»M suiit A9j 9Z ipsis ZH^ MF, et est A0 ad 9Z ut ZB 
^û i/f; «nuit AZf ZF in directum (YI. ?2.), 

Ob». 2. Çiavius monet, ut vera sit propositio VI« 53^ 
duQ iau» de quibus s^rmo é$t^ ^ianguU^ i^ aeçui^dim» uuuu^ 
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est ilitur(V.Def.5,) utcircumferentia STaJ circumfe, 
rmitiam JËZ ita angulus BHF ad angulum EQZ^ 
Scd (V. 15.) ut angulus EFIF ad angulum EQZ ita 
angulua BAF ad angulum EdZ\ duplu^ criim ute^- 
^ue utrîusque; (II I. 20.) ut igitur cîrcumferentia jB/^ ad 
4drcumferentiam EZ ita et angulus BHF ad angulum 
I JEQZy et angulus ]^4F ^d angulqn^ EdZ^ 



\ 



In aequalibus Igitur circulis anguli jcandem habent 
rati'onem quam circumferentiae quibuâ insistunt; sîve 
ad centra, sive ad circumferentias insistant. Quoc) 
opoitebat osit^ndere^ 

angtilnni composita çsse debere , ut titérque aitguloruni a la(ç<y 
vibut proportionalibus compreheiMus alternas sit ilU fngulo^ 
•«ouiiJum qu0in tnangiil^ comppnmitiir, 

pROPOsiTia xxxni. 

Ob». 1. I«^ praeparatiQne demonsèratioiiis Joco. arcuiim 
FK, KA arcui »T aequ^Hum anguli Vn^^ KHui aiigulo BHP 
«cquales poni possuut mbeu. Modum hoc faciendi immédiat* 
^ocet 1. 23. Modus^ priu» faciencii nîtitur IV. Ij III. 28. immé- 
diate atitem non e^^ponituiv n^ai addere velir ut IV,i I. Coï». 
(Pflçiderer.) 

^ Ob f. 2. Si in' pana sectinda propo^iifojiis sectores occi^rrant 
teniMÛrculo aequalet s^ut maioreSy bisecauda ilH facile ad sec? 
tores ipinores semicireula reducentur. Cacbei'um angulos g^b^ 
bP9 eti^m pec dempnstrationem partis pvin^ae non ej^cludi 
pps9P diximus ad )1I. 20. 

O b s. 3. £x liao proposîtione sequentia adhuc derîvan-. 
tar Corollaria , quae ttint apud Çlavium , T^cqiietum , ^Aer? 
fiY^nnuiHi Pfleidererum it aliosque. 1. Ut est aiigtiliis ad cen- 
tritm ad quatuor- ang(4cis tectosy ita «rcus isti «^ngulo t%;bienstis 
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neçi^éçetav oikiûQ 6 HBF to/iievg nçog %ov OJSZ 
%ofiia, 

^ *Ei%e^ivyd^iûG(Mf yàq al BF, FK, «ai Xr^tf^ivnov 
inï Twv BF , FK n€Qtq)eç€t(Sv xm S, O ar^f,i,^mv, 
ina^hiid-rnav xal ai BS, SF, FO, OK. 

Kui inel l^vo al BU, HF aval ToZg FH, HK, 
ioai daï, %ai ywvlxjis ïaag n€Quj[ovar «ai fiaaig.i^ BF 
^5 FK ioTiP ÏGf], liai hov lotï^y %(à t6 BHF tçi- 
ffavov %iû HFK %$iYiivf^ Kai inù Yçtj lmiv,i^ BF 
steçupiçsia t^ FK neqi(pBQeia^, uai ij Xomfj ij eig tov 
SXoy ABF nvxXov %€Qi(fiçeta lat/ io'ci vjj Xomy rj 
ùg %ov amov uwlov neçiffêçeloi ^y wgre x«i ytovia tJ 
iJTig BSF vy vno FOK iariv ïofj* o/tioiov aça iari 
yè B?F TjLi^j/Lta Tw FOK Tfiilj/iiaTr xal eiaiv èni ïawv 
éyd-eiai^ reip BFt JTjST. Ta âh è^l îomv evê'etwv 
o/iiota T^ififiaxa hvhXmv ïaa dXXi]Xoi^ ioTtv* îaov âça 
ioTÏ To ^^F T/«yicf ToS FOK Tfir^aTi. "JEari dh 
«ai TO BHF Tçiyanvov tw HFK TQtyoivfp ïaov* 7ca\^ 
oXog a^ o HBF %ojU€vg. oAw tùî HFK nofiû îaog 
iotIp* /lia Ta avrd âi^ xal p JtîKA TOfi^vg é^eariçip 

1) Peyrârdus in Praefar, ad Tom. I. ait: „ In textu ^raçco 
inanuscripti lâ3 yel Cod^ a nec|iia(|iiain agîtur de -circiiTuriim 
sectoribtis in ultima sexti Jibri propositione, JVIanus aliéna 
inter lineai et in mar^ine manusçripti exaravit omnia^ quae «4 
àeceor es i tartinent ^ et quidem» ut i^ lect. variant, add^, voca'^ 
hitlis contraçtu, •* Quuin igitur postéa ad Cod, 4 provocct 
Peyrai'diis, id saiûni. de leçtione ista a4 marginem notata m^ 
telfigi débet. 

2) Pro: taoif aça iarï qHodviiIgo ha.bent, legenduro esstt ; 
Mal laov iaxl recte nionet Roio. Simson. 

3) Ita leg. Gvegorius, cuius lectionem hic restitiiimns. 
Peyrardui ex Cod. a habet: naï 7} kom^ f} içvov, okov xvxAtm 

a^ totaot perîp^evÂanit e; vice revsa^ ^^1' çtiarh ^ ux afigi\lu& 
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^ Oico et ut circumferentia BF ad €ircumferentiaiii 
JSZ' iu sectorem HEF ad scctorem G£!Z. 

longantur enim BFf FK^ et sumptis in circumfe-. 
rentiis BF9 FK9 punctis S^ O » iungantur et BSk 
SF, FO, OK. 

Et quoniam duo BU, HF duabùs FH, HK^ 
aequales sunt, et angulos aequales coinprehendunt; 
et basis BF basr FK est aequalis et aequale est etiam 
trîangulum ^^P tiiaDgulo (1.4.) HFK. Et quoniam 
aequalis est circun^ferentia BF cîrcumferentiae FKy et 
reliqua cîrcuniferentia quae complet totum circulum 
^SP aequalis est (3 Ax*) celiquae cîrcumferentiae quae 
çiindum circulum complet ; quiire et angulus BSF an<^ 
gulo PO^est aequalis (III. 27.); simile igitur est (111. 
Def. 11.) segmcntum BSF se^mento FQK; et sunt 
super aequales rectas BFf ZX* ^^^ simiiia segmenta 
circulorum super açquaies rectas ^equalta inter se sunt 
(III. 24.); aequale igitur est segmei^tum J9f£'jrsegmento 
FOK. Est autem et iriangulum B/Tf triangulo HFK 
aequale; et totus içitur sectoir i/JB/* toti aectori HFK 

ad centrum est «4 angulHin récttini , ic«ai*oiit isti > aiigulo tub- 
tensut ad quadrantem oiiculi. %) Dirersorum chçnlornnr arcut 
qui aequa|et si^bteaduiit aii|^uIo<, flive4cl centra, sive ad periphe. 
rias, suuisimiles. Et vice vei::sa arcus similes ae^qajes angulot sitb- 
tendunt, ubi neinpe similis duorum c;rculoi'um aiçus dicuntuc 
ii, qui ad intégras ciicumferentias, quai*nin parïeni pcHiçtiluunt, 
eandem utrimque ration^m liabeot^ 3) Utue sexnidiameiii a 
conceutricÎQ peripUeriis arcus auferunt similos. 4) Hitc« 
inuititiu- vulgarif ratio aiiguloa n[)çtie;idi p^v arct^a , qui ilios 
subteudui^. Si enim» datis toU çi^'cumfereuiia ctUMa^çuuqud 
circuli diyisa in certqm numert^n^ partium aeqi^aliiini T. c. 360, 
qui gradua vocantur, disquirittir ppe ii^trumeqtl g^oniomcfricii» 
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T«r HKft HFB îaoe kniv* ol fÇBîs «ça to/i^tç ol 
HBV, flPKy BKA îaoê diki^koiç daiv. Jivttû cmà 
Jf4 «i<i V OEZ, eZM, eUN To^«g Haoi àUi^Xots 
«teiV otriiakauiiav açt» iarlv ij BA nsçifiç^ta %iJQ 
Sr vf(Qtf€i)elag', rooavTijmXuaimv tari ztà ù JTBA 
%ùfievg 70V HBF tOfUiaç. Jtà ta amà âf}iicalooa^ 
^kaûlmp èativ ij EN nBçitpiçeia %ijs EZ ncQtçsçelas, 
vouavTccn}4Ufi6iV farl itui 6 SEN TOfisdg tov 0EZ 
rofUwg. El cIqcç htj ioriv ^ BA ns^Kpiçeia -ry EN 
neçKjpfi^tîa , hog iini Haï 6 HByf. ro/névg r<p 0EN 
rofi^i* '4Ciï H vnt^TH^t ^ BAvieçKpiçsia rt^gENneçi- 
^ef^tlag, vu€Qr/€t n,ai 6 HBA lo^t^jg %ov GEN To/uéfog* 
*Aai d i),u!ini,tklûnèi. Ihcmqmv dtj ovvwv /^cye^wr. 
Svo fàv TV)p BF^ EZ niQtcptçiiâiv, dvo dstiivHBr^ 
GEHi rofiiifiV^ êîXr^Ttzaù îoil^ig THdXkankdotU ') vijg /nlv 
Br 7îeQi<f€Q€iagy Kaï tov HBF %X)jiémg, ij^e BA ne- 
()i(pfQuçc Kul 6 HBA xofievgf %i]g âh EZ neqi^peQS'ag 
Xitl Tùv OEZ nofnmg iaàxtg noUan/Aaia *), i];vt EN 
*7reçifp(çu(i X4ii o QEN To/uêvg, Kaï âtâeixrài ox^ ei 
VTitçr/èt y JJA Tijhçiff içeia irg EN neçupéQelctg^vnéfi'' 
/y€L .i^ï 6 HBjL lofievg xov QEN ra/nimg* xal si ïot;,^ 
ï'aog' nai el è).Xel7iei, iXXsiTier i'ariv aQa (og ij Brjis- 
çirpfÇfKA rt(K!^ x^y 'EZ oviwg o HBV ro/tuv^ srjoç 

tw &JiZ TQfm, 



ll»oti«t Kpb. Siin5on« 

tqiiot g;i'a4i)s fint in duohlis arcubiii circiili «HcuitiSt p^tet |>ei' 
VI.' 33. r«tioiieni angulorum» qiios iii ai'ciis siibteiichiat, iu 
numéral} exliiberi posse. Et ti unut angul^s cônsider^tur , et 
niimci'm gv^di^iup in «rou. ad fuin peritnente inveDtus cêts 
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aeqaalis est C^. Ax.) Ex eademrationeetsector/f&ryf 
utrîque ipsorum HKtf HFB aequalis est; très igitur 
seciores HBF^ HFKf HKA aequalcs ijalcr se suiït-» 
Simili te)r et sectores 0EZf OZM9 0MN aeqaales m* 
ter se saut ; quam multiplex igitur est circumfrrentia ^ 
BA cîrcumferentiae BF, tam multiplex est et secteur 
MBA sectoris HBF. Ex eadem ratione et qoaxn muU 
tiplex eet circumferentia EN cîrcumferentiae EZf tam 
multiplex est et sector @£iV sectoris &EZ; si igitur 
aequalis est circumferentia Byt circumferentli^ 9 ES 
aequalis çst et sector HBA sectpri GESi et si supe* 
rat circumferentia BA circumferentiam EN, supemt et 
sector HBA sectorem QEN\ et si déficit ^ lieBcit* 
Quatuor igitur existentibus magnitudinibus , duo^ms 
quidem drcumferentiis BF, EZ, duobus vero sectoribus 
JSBF9 OEZ9 sumpta sùnt aequemtdtiplicia ipsïus quidem 
-cîrcumferentiae BF tt ipsius sectoris iffl/icircumfe- 
rentia BA9 et sector HBA, circumferentiae vero EZ 
et sectoris QEZ aeque multlplicia» circumferentia ES 
et sector OEN» Et ostensura est si superat ciixumfe- 
rentia BA circumferentiam ENj siiperare et sectorem 
HBA sectorem QEN ; et si aequalis sit, aequalem esse 
et si déficit, deficere; est igitur (V^ef.5.) ut circum- 
ferentia BF, ad circumferentiam ^Z, ita sector HBF 
ad sectorem QEZ. 

consul ratio angidi ad 4. rectos per nr« I. Sic e gr. frumerus ' 
graduam, quOS arciit habet =^ 45^ erit atigultis ad çum trcum 
'periinens: 4 rept. ==; 45: 560 == 1: fit Caetenir.i Joco 36Q 
parriuxn vel graduiim, in qiios vulgo circumterentiam qiiaixr- 
ciinque dividere soient ^ recentioresGaJli eam 111 400, adeoqiie 
qnadrantem in 100 partes- aeqiiaies dividere iustitiicrimt. 5) 
IVicniura qtiOi|iie angiiloruin circulo itisistentiiinfi, quorum 
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nOPISMA. 

Kaï dijlo¥ iki «ai wg o %ofX€'ùs ^QOÇ %ov J^ojtiéa 
WToiff kal ç y^via nçog irjv yiariav. 

vhnex îatra Tel extra circuliim esc, facile habetUE per tuimnain 
rel -.differendam . arcuuni y qutbut insistunt. 6) Inae^ualinm 
ctrcalorum arcus sont in i?atione cooiposiu ex rationibus an- 
gulorum ad centram -et petiphetiariMB. Denique potanilain 
et|i^ apud Olavium ad calcexti libii VI* plura adhuc addka 
48M tbeoremata et problènatay quoruixi niulta versantai* drcâ 
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C O R O L L A R I UM. ^ 

Et manifestum est (V. 11.) ef ut sector ad sectorem 
ita esse angulum' ad angalûin. ^ 

inventionem supcxfieieriini proportiolialiuin* Et tunt qaidem 
illa, ut Clavins ait, tcitu non iniucundi, etaugeri edam eorum 
numerus facile poterat' e tcriptia Tecemm et recantiorum Ma* 
thematîconim. At memoros, noîi in Elementit Tcriari, nolui<* 
mut nimii eue. 
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A l) 

E LE M ENTORUM 

L. V. et maxime ad Def. 5. et 7. 

•A ftimu iude litteravum in Europa restitatatum ^emporibut 
ad iiostram usque aecaiem haud defuere Matheii)aûci » qui in 
libro quiato EJcroeiitorum Euclidis multa dîHîcilia» obsçar^, 
haud satis explicata esse conienderent, quum contra alii hune 
ipsiim librum pulcherrinium xngenii Eudidei foetiim iudi- 
rarenc. GraVissima autem dubia , quae conira demonstradonea 
in hoc fibro obvias afferunt, ipsa fundamenCa, quibus illae iti> 
iiintui', spectant, deiinitiones nemp« rationiun ae^ualiuto aut 
inaeqiialium , et ad haec feie redéunt. Eudidem aiunt (r. c. 
Bolellus Eiidid. restitut, L* lllt Ax. VI* et ^uae ad illud ob- 
flcrvatj multifdi-iam ratiouem et proportionem Çtnit^ ut alii di- 
cunt, proportioiialitatcm) magnicudinum deiiuivitse duplidi mo- 
do, primo quideni'iii libro quinlOy et aliter deinde in libro 
septimo, qnod ipsuui iiidicio sit eum sibi ipsi non constitisse^ aur 
folie iu primis isiis dei^uitionibus ipsum aibi non satisfecisse. 
Fjàva autem potiasimum deiinitionem l'atiônum aequalium aut 
inacqualiumi cui integer fera liber quintua tuperstruatur, uem je 
5. Def. y. et 7. Def« V. esse subobscuram, uec natuVani rei 
defîtiîtae satis declarare aut distinguero a qiiaviâ aiia, et no- 
tissimas adeo lî^agnitMdiuum proportion alium. proprietate^ in I 
dcduci non posse v. c^ propositiduem : si quatuor maguitudinot, 
pi'oportionales fueriuty et prima superet secundam, tertiamquo- 
que necéssafio excedere quattam, Deléctum auteui d.eHuiti- 
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onit Sue et 7inae in eo potifaimum lat^ve, quod ea qiiae in 
his Definitiotiibas de^ inagnitudinibus , quat «atidem a ut non 
fandeiD rationem inter te babeant, dicantur^ non siiit'pvoprietit 
prima et omnium notitsima, qpae istia roagnitudinibus eompe- 
tar^ qualis tamen esse debeat illa, quae definltioneni scientifioam 
consiitaat. Plura alia adhue carpit in his definiiionibus Thom. 
Simpson» de ^aibus infi'a ridebimus. Consulte omi(timus ob- 
iectioaes roailifesto £dsaty a Ramo, iniquissimo illo Btktlidiê 
repi^hensore aliisque factas» qui roale intellecta Eudidis défi* 
nidone — in quem errorem a Caihpano (vtd. obi. stipra ad 
Def. V. 5.) inducti fuisse videntur — calumniantur Euclidam 
generalem datoiiim proponionem definite per specialem aeqii»* 
multiplicium proponionem. Et foitasse falsa ista Campani exi- . 
posicio causa fuerit, cui^ muiti primo post littevas renatastem* 
pore Euclidem maie inielligerent. (Cf. Bariow. Lect. 1666. 
Lcct. VII.) Tacquetut etiam putat (Elément, Euclid. Geo- 
nçtr. planae ae sob'dae L.* V. ab initio) Euctidis defînitionem 
non naturam aequalium rationnm sed afFectioiiam soliimmodo 
aliquam cxplicave. Et illam multiplicium propn«ratem 
«dduci vel tanquam iignum infallibile raiioniim aequa- 
lium ut y quandocunque ea demonstrata fuerît de quibusi 
▼is racionibuSy inferre ceito liceat» aequales eas esset vel 
eum illiua sensum esse, ut per magnîtudines eaiidem faiio- 
nem habentes nihil aiind iutelligi veiit qiiam eas quavun 
mulciplices modo iam dicto excédant vel excedantiin Si prtus, 
demonstrare debuisse Euclidem» eam affectionem omnibus et 
«oiis rationibus aequalibua inessek Ul vero nec Euciidem née 
aliurri iquemquam demonstrasse. ^ Si poiterius» securos nos 
quidem esse de veritate theorematnm in sensu denaiiionis ac* 
«eptoruni» minime tamen ex ri demonsirationum nobis coa- 
atare de ^bsoluta rationum aequalitate^ — Taquetus itaquaTun- 
damenii loco sumere videtur» aliunde constare, qtiid sit ratio- 
num acquaJitas et demonstrandum esse, cum ruigari isto cou 
ceptit de rationum aequalitate necessatio coniimctnm esse ean< 
quam 'Euclidci afTert» propiietatem , et vice veisa. EoJcni 
ftre redire videntiir, quae Galilaei moiiet (vid. principio dcilë 
EttdÎM. î'iomont. 1% IL . ^ ' 
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Qtiinta Giornata del Galileo dettata ad Evang. Torricelli m 
EIcAt. Euclid. Ital. editit a Carlicri Flor. vl769. p. 117.> 
qui ica habet: Quodnam ingenium adeo fielix «at, ut eerfio 
sciât) quatuor magnitudinum proportionaliuin aequemultipla 
seroper (Eudideo more) inter se oonyenire? Aut qnit novit» 
isu aequemultipla nou semper conveniroy etiamsi ttc^ ™^ 
nitudines non sint propoitîonales ? — Eadidta itaque iliud 
asaertum Theorenaa potius esse ait, quam definitiouem. Et 
yaiia haec contra Eudidis theoiiam dubia alii aiio modo evi* 
tare Tel refellei'e studuerunt. Atque ii quidem^ ^yi aolla 
Euclidis raiione habita diversam ab eo quautitatum propoK- 
tionalium iheoriam dederunt , bue non pertinent. Inter eoa 
autem, qui sua cum Eudide conciliare voltierunt, ii maxfane 
perCunctorie versati esse videntur, qui ut Tacquetus, Tonçd* 
lius, yan Swinden aliique ^lurima ab Eudide demonstratft 
theoremata y. c. 7. V. 8. V. 9. V. Axiomatum fere loeo lu- 
buerunt) quippe quae dedaratione potius subinde aliqua, quam 
demonstratione égare putarent. Aliam deinde ration^^ aequa- 
lium notionem sumentes, demonstrare sategerunt, Euclidia 
notionem cum ea qua ipsi usi erant, conyenire, atque ex ea 
defiyari poss». Perfunctorie diximua eos in bac re y^rsatos 
esse* Neque enim hoc est demonstrare y", c. duas rationes, 
quae éidem tertiae aequales sint aequales ûsse inter se^ si Untum 
afFM'mayeris, rem ita se babere, nec ptoyocai e licet ad Ax. 1. 1- 
qtium id, quod de duabus magnitudinibus yalet^ nequaqaam 
applicari semper possit ad duas, quae inter magnitudines ob- 
tiiient, rationes aut relationes. Ad demonstrandum autem Eu- 
clideam notionem rationum aequalium cum sua notione con- 
yenire, plerique ut per se clarum sumunt, datis tribus qiun* 
titatibus A, B, C, dari semper qUartam, ad quam C eandem ra- 
' tionem habeat, quam habet A 'ad B quod pariter sine dc- 
monstraiione, qua ratione ûh quantitas D inyeniripossir, sumere 
a ligore Eudidi solemni alienum esse yidetur. Id umeo* 
praeeunie Campano et Clayio, qui caeterum en m Tacqueto in 
hac re nihil commune habet, sibi permiserunt Tacquetus, 
GaJilaei, Carlicri, aliique. Sarcberius contra (Euclid. ab onmi 
naero restitut. p.» 111 sqq.) quam maxime instat, ill'u4 postu- 
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,]atum io Geomeèria sumere haud licere. Cf. Pfleîclercr. die 
éimens, Ciiculi P. II. ${«• 61. 52. et Rob. Simson in fioûs 
ad V. 18. Plura.)praeterea alla notatu dignistixna coiitra Tac- 
queti similesque aliorum obiectiones habet BaiTow iu Lection. 
Gaïltabrig. habitis 1666. Lect. VII. t quibus haec adhi^ afFere- 
mus. «Nulla, inquic p. 297 sqq., definitio rei cuiusvis natu- 
raxn aliter explicat, quaxn aliquam eius afFectionem necessariam 
et reciprocam, id est^ huic nostrae^ parem , assignando. Qui 
circulum e l'adiorum paiitate, tiiângulum e uium rdctafitm 
concurau spatium indud ente etc. définit, qiiid afind quam. (igu* 
rarum iatamm naturam ex afFectionibus quibusdam suis ex- 
plicat? Nec dari aut concipi potest natura ab affeciionibus 
eiusmodi neccssarîis distincta, iisve prior. Habere talem ali* 
qiMim afFectionem ipta rei natura est, ei esaentiale est, eam con- 
atituit. Unde qui dicit: res talem habena afTectioneni , eius 
naturam explicat. Igitur Euciides euro proportionaJium aiTec« 
tionem necessariam exbibuetit, eius naturam, quantum fieri 
solet et, potest, abunde declarayit et explicuit. Caeterum Eu- 
clidt reJiquisque definitionum auctoribus lex iniusca eè' im- 
poseibilis figitur, scilicet, ut demonstrent, deilnitionia praedi* 
ratum (subiecto convenire: non tenentur, neque possunt id 
demonstrare, sed gratis assumunt, hoc est, attributo propriuin 
subiecti nomen imponunt ex arbitratu suo. Num incumbit 
mibi demonstrare, circuli nomen solis pares radios hab'entibus 
ftguris competere? Minime Vero, sed iis omnibus et solis jur« 
meo circuli nomen adsigno. Eodem plane modo pro liibiht 
suo (quàmyis non teroere neo iinprudenter, at certis de causis 
iustis il]is et idoneis) aequalium rationum nomen aitribuic- 
v^arotX€tù)Tt}ç omnibus et solis dicta proprietate praeJitis raii.»-' 
iiibus; propprtionalium appeliamentum appi'opriac quauiis^cou" 
diiioilem istam obtinentibus ; uude piopterea hoc ipsum ratio- 
num aequalium et quantorum proportioualium nomen ceusen« 
tium est iis omnibus- et solis congruere. — Unicum est ^ qned 
dfjiniticnis auctor ostendere tenetur Çt/^emplis scilicet ml iensuin 
claris *aut per evidentem disçursuni) attributum definitionis iiii' 
possibile nihil aut niere imaginarium complectiy sed revtia posie 
res existere proprietate sen conditione tupposita praedhas» — 
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^CuBi igîtur 'pet facile perspicoeque probaii possic» iJ^d paiiim 
praffsletiir ab Euclide^ ubicunque definitîontm han^ appUcet 
juateria* cuivit determinatae». daii, quanta 9 quibus convenîst 
liiiiuica (ielînitionis hypothesis, niliii amplius'ett exigendam^ 
ciqiie licet optimo iiire qiiantis iis omoibus ec tolis propor- 
tionaJium nomen afnn;ere. — Caeterum quod , hanc propcia- 
tai«ni proporrionaiibus accidere, theorema etse dicunt, rofpoii- 
deo, quod secundum rem ipsam omnis defînitio ett theoroma^ 
pi'opositio sciJtcet demonatrabilis ex aliis fiubiecti de£mtioiiibas 
a ut ex aliis reciprods affectionibus priua attribatis subiecto. 
Yicissim omne theorema poterie in definitionem conipingi/' 
Simili fere raiione iudicat Saccheriua (Ëudides aboomi naevo 
viiidicatug p. 123.}: y^Licitum esc unictiique definire« proot 
ipsi Jibtteriti lerminos 8U4» facultatis« dum tamen ex ima parte 
eos minquam usurpety nisi iuxta Definitiones iam stabilitat; 
et ex altéra acciisari iatae non possint de confusione uni us 
levmini cum altero^' Cf, idem p< 125. Reapse etiam àiii haiid 
neganfc, iure suo Euçiidem definitionem magnitudinum pro- 
puiiioiiaJium eam, quae est Def. V. 5. dare potuisse» at eam 
tam«ii inteilect^ difficilem , et subobscuram, et ab affectione 
aliqua magnitudinum proportioiialiuroy qtiae minus obvia tir» 
peiitam esse putant, unde linnc Buclidis deiinitio^iem. rel ex- 
piicare, vel paiiter ac TacquetuSy.iii'mioribus tameu arguraeniis 
nec tôt p*.opositionibus Axiomatum loco habiri« 'ex alla fadli- 
ore eariuidem definitione quasi Tiieoiema denvare studuenuit, 
quo facto dtmiim securo illa uti $e posse putarunt. ~ A-tqtte 
liis ip3e etiam Clavins annumerandus videtur. Quamvis enioA 
ilJc asserat, potuisse omnino EucHdem iure suo quantitates 
proporiionales aut non proportionaies appellare, ut def. 5 et T. 
siabiiivit) et quamvis etiam causam, qua permotus Euclidea 
iilis deiinitionibus usus sit, afferat veram omnino ab incpm- 
menstirabilibut petitam, addit tamen^^ ex deiinitionibus istis non 
videri coUigi posse, vere înagnitudiues, quarum aequemultipla 
cam condidonem habeant, esse proportionaies, vel non pro- 
portionaies, etiamsi eas solum Ëudides velit ita appellare. Itaqae 
ad excusandas Euclidis deiinitiones haec fere habet. „Si de 
magnitudintbus saltim rationabili^ui .quaèstio ' fuisset, potuissat 
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omnino Euclides ipagnitudines proportionales «odem modo 
defiuire âc VIL 2u. Def. numéros proportioiules. Dicere 
liempe poterat: {Magnitudines proportionolâs tuot, cum pri- 
ma secundao et tertia qtiartae aequemultipla est, vel eadem 
pars y v«t eaedem partes , Vel: cum prima ' secundam » et 
tertio qiiartam aeqiialitec eontinet, etndçmque insuper il* 
ilius partemi vel easdem partes. Et simili ra(ione poterat 
definire magnitudinet non propbrtionales* At ^uum irratio* 
pales quoqu'e coroplectî vellet| iam non uti poterat liac deiltii- 
tione, quod in irrationalibus maior magnituda neque multi- 
plex ess^ potesC minorité neque eam semel, aut aliquoties, et 
insuper aliquam eii;s partem aut partes coutinere. Iam pu- ^ 
tat Eudidem, cum omnis pioportio rationalis sive mng- 
uitudinuni comm^niumbilium sit ut proportio numeri ad nu- 
mei-um^ circumspexissç primum aliqnid , quod certum sit 
convenire quibusiibet quatuor numeriâ^ sivo inagnitudinibus 
eaadem habentibus proportionem , vel uou eaudem, ut si 
Idem ilJud conveoiie demonstretuv quatuor magnitadinibus 
etiam iucpmmensurabilibus , iure optimq ma^^uitudines illae 
quatuor proportionales etiarp dici ppssHut, vel non proportio- 
nalesy quaudoquidem eiùidem habeut proprieiatem, quam quae- 
libet magnitudiiics commeusurabiles, eaudem haLentes propoi- 
tionem , vel non eandem , necessario liabere demonstruntur. 
Piimum itaque, sumtis propositjoiiibus libvi VII, quae nullo - 
modo ex V. &. Def. et V. 7 aMt oniniuo libro V. pendent^ 
ostendit; proppsitis quatuor numeris proporfcionalibus ^ sum- 
tisque prirai ac t^itii aequemuhipUs iuxta quamvis multipli-- 
cationem,, itçm secundi et quarti aequemuliiplis iuxta quam- 
cunque paritor multiplica tionem ; si nMiltipluni primi mains sit 
multiplo secuadi, fore etiam rouJtiplnm tertii mai us multipla 
quarti; jst si multiplum primi aeqnale sit nuiUipIo secundi,^ 
fore et raultiplani tevtii aequalo niHltiplo quarti; si deniqii^ 
mulliplum primi minus sit miJiipIo secundi , fore et mulii- 
pluQTi tertii mi^ius iiiultipl«j, ^^aaiiK Qhax\ ita demanstrat. 
Sintqnaiuov numeri propoiuona! es a, b, c, d. Quoniam.igitur 
a:b£n:c:d, erit (VU. 13,) pcrniuiando, a;c=b:d» I»m , si 
snmtum fucrit n\.i, nie, ori* u;.i;xii 5isi;-'c YU, 17,J fHWllçr-^ 
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•qiir, si Sfimtiiin fueiit rb, rd, erit rbtrtbsbidy ulide ex lem» 
ni.iu quod Clarius lubet ad Vir. 14, erit ma : inc=rb : rd, et 
permutando (VII. 13.) ma: rb==mc:Td , unde, si ma>=< rb, , 
erit nic>=<rd, quod ex VII. 20. Def. conâequitar i, e, ex 
vnlgari numeronim proportionalium Definitione oontequitiir ca 
cornm pcoprietas , qtiaro EiiclîdesV. &. Def. exprimic. Deind« 
simillter demonstrat , si a: b>c : d , sumi posse aliquamultipla, 
ma ,' me , et l'b, rd, iu ut ma>rb, nt non mc^rd, quod satis 
prolixe evincit« Itaque ex vulgari numerorum non proportio- 
nalium Definitione oonseqaitur ~ ea eorum proprieras , quam 
Euclidcs habet 7. Def. Y* ^«l'i^^i^ deinde vice versa otteadir, 
e Definirionibus Euclidis 5. et 7. libri V. ad numéros appli- 
catis, consequi vulgares numerorUm proportionalium et non 
proportionalium Definitione?, Addit deiùde, in magnitndini- 
bus , quae aliis incommen^urabiles sint, et quae ex Def. 5 , V. 
proportiouales sint, eam 'pletiunque reperiri proportionem, qnae 
in numeris exUiberi possît, nec unqnaro hactenus aliquid faisi 
aut absurdi*ex applicaiione Def. 5. et 7, ad magnirudines în- 
\commensuTabiles ded^ctum esse, unde colligit, goneraliter recte 
se liabere Definitiones 5, "V, et 7. V. Quae (amen argumentaiio 
au satis ceria sir, qunm maxime dubitamus. Coniectura illa potiut, 
saiis^ forte probabilis , quam demonstratip matbematica fuerit. 

Oiouano da Bilbnto explicatidnè saltim aliqua opus esse 
putaty quo melius DeHnitio 5, V, quae multis obscwn, et e 
principio remoto petite esse visa sxt, iuielligi posait. Ilauc au- 
tem expHcatiou^m sequentibus Propositionibus Definitloni isti 
praemittendis , f^cileque probandis exhiberi posse putat: 

Piop. 1. Si diiae maguitudiues sint multiplae alicuius terttae« 
erunt illae aequales, si ae^uemuliipiae illius tertiae fuerint; sin 
aut^m non aequemultiplae fuerint, ea, quae tertiara saepius 
cuuiinet, maiof erit. 

Prop. 'Z. Vice versa, si duae -magnitudines , sint multiplae 
alicuius tertiae, sintque istae magnitudines aequales, erunt iU 
lius terriae aequemultiplae; 8in»autem fuerint inaeqiiales»^ma- 
ior saepius eandem tertiam continebit , quam mtnor. ' 

Piop. 5. Si sint duae magnitudines A, B duarum C; D 
acquemuhiplae (v. c. A-^mC, B=m D), et sint aliae duae 



Digitized 



by Google 



• AT) EU V. DEF. 5. et 7. 327 

E, F pai'iier aequemultiplae earundem C^ D (v. CrE=?iC, 
r=j:D;, eiit, pi A>==<j&, etiam B>=<F. (i. o. si 
inÇ>s=<rC, «rit etiam mD>=;<iD). ' 

Prop. 4. Si sint 4 magnitudinca A , B , C , D » sitquo pri-x 
IDA A aequemultipla aut aequesubmultipla secundae B, ac ter- 

(scilicet, si A-^xnB» et simui C=mD\ 

'^ m . ^ G* 

suinantur piimae et tevtiae quaecun.que aequemultipla F| » 
(puta F^=pA, G=:pC), et secuudae et quartae aequemultipla 
H, I (v. c, H==rB, I=^D) erit, piout F>=:<H, etiam 
G>=<I (ue. prout pA>=<rB, etiam pC>=<rD). 
Aique haeo iam tufâciunt ad probandam Definitionis 5, V. 
postihilitatero y sive ad oatendehdum , ut Barrow ait, attri- 
butum definitionis nihil impôssibile aut mère imaginarium.com- 
plecti» sed rêvera poste res existere proprit tarte seu conditione 
•upposita praedirat. Simili deinde ratione possibilitatemjDe* 
Hiiitionis 8^- V. oitendere studet* 

Galilaei (in Dialogo supra citato) primum quatuor 
xnagmtudines A , B ^ C , D proportionales esse dieit y si vel 
AssBy pariterque C^^D, vel si A-r-mB, et C==mD i» e.- si 
prima secundae B aequemultipla fuerit ac tertia C quartae D, 
•vel 9 ut postea (ut De£iiitip rrrationales. magnitudines quoqiie 
. comprebendat ) y at foite minus perspicue dicit, si excessus 
pnmae A super secundam^ B similis sit excessui tertiae C su« 
per quartam D«' Atque ad hune casum iuTertendo reduci posse 
aie eum , que prima minor sit secunda , et tenii mixiôr quarta. 
Hauc deinde Definitionem C quam caeterum iiTationalçs quo- 
^&e magnitudines clare tatis complecti vix putarjerim) eum 
Suciidea convenire osteudere vult bac fere latione. Facile pa- 
tere ait, si ^:B=^C:D, fora et 2 A : B=2 C : D , et geiie- 
raiiter roA;B=mC:D, pariteique A:2 E=G : 2 1>, et g^eue- 
J aliter A : pB=C :pD , et adhuc generalius m A : pB3=mC ; pX>, 
uude ex Deiinitioue GaJiJaei coasequatur, si sit A:B^=C:I>, 
adeoque et mA : plicn^mC : pD , fore et , quotie s m A>^=^ < plî» 
fcin[iulmC>.=<pD , ,quae sit conversa De^iiticuiis Euclidea«v 
llaec est Galilaei Piop» !• . 



Digitized 



by Google 



' 328 hxcvf^$v$ 

3i»»ilit«r deiudcf postqu«m quataoritia^iodiiiei A, B,C sD 
non pioj>oi*tionaJef esse dixerât, §i A ili^uaoto oiaior fderlt •« 
niagiiitudine A— £ , quae ita comparata ett, utA— E:B=C;D, 
ex hac Dt'finitioiie sâiis prolixe osteodit^ eonaequi Coinrer«Aiii 
Def. 8, V. uexnpe lum esse posse lUquando mA^pB, quam* 
via noii m mO^pD. âumatui- nempe magnitudinis Eulomal- 
liplummEy ut ait in£>B, panterque lumantui: magnitudi-* 
uum Â— £, et C aequemultipla m (A—E)* tnC. Paritec «h* 
matur maguitudinis B taie roultiplum pB^ quod ex muItipHa 
magnitudinis B primuni mai us ait niagnitudine m ( A--£ \ ûa 
nempe, ut ait quîdem pB>jîi CA— E), at f.p—l) B^^m. 
(A— E), vcJ, ^uod eodem redit, m (A— E) ^ (p — 1)B, pa- 
literque magnitudinis D sumaiiir aequeniultipliim p. D« laxa 
si addantur m^ et m (A — £) , «rit «orum summa , nempe mA 
(ob mE>^, et m (A—^) ^ Cp— 1) -B) scmpcv > jtB, At, 
quum A— E : Zîi=iC ; D , crit ex G a 111. Ftop. i. quoties^jn 
(A— K) 'Kp^i etiam mC<pD* Summm autcm tst m fA-^K) 
<pZ/: itaque necessario mC<pO, quamvif ait roA>pJ9. Ita- 
qae, si quatuor magnitucjiwes A, Bj C, D non propbrtioiM- 
lea sukit, semper talia aequomultiplu primae eC tertiae, pari, 
terque aliqua acqtiemuliipla secundac et quaitao iilvouiii pot- 
sunt» ut ait quidem multiplum primae maius multiplo aecun- 
dae, at multiplum teniaç non maius luultiplo quarta^y quae 
est Conversa 8. Def, ^V. seu GJil. Prop, 2. 

Ilis praemissis , tam De£nit. 5 » V^ et 7, V. ex »uis De- 
finitionibus consequi, ira osienciit Gai il a ci, Si aiat 4 mag- 
nitudlnes Ay By 9 D ita comparar^e » Ut, quoties mA>s=^<pB, 
etiam inC>s=<pD« «rit AîB5=C:D. Si euim non ait 
^ : B=:C : D a ait e. g. A maior ca magnitudine A— E , quae 
ita'comparata est, ut ait A— £:B=:C;D, poteruutqiie ex Pro- 
jtosiiioiie Galilaei 2 talia acqucmidtipla mA > ^C primae 
ac tertiae, paiiterque aequemultipla pB , pD seçuadae et quai- 
taeinveniriy ut sit quidem mA>pC, at non «iniui mC>pD, 
qùod est conira kypothesin. A^ue liacc es« Galilaei Propos, 3. 
* PavJLcr dcnique Ûtlinitionem î, V. ex buis Definifiouibiii 
ita dcducit Galiiaeî. Si iint 4 maguiiudinea A , B, C, D 
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itâcomptrâtâe, utihquideiq rTiA>pB, atnonsimul mC>pD, 
erit A:B>C:Dy vel A ma\ov erit ea magnitudine , quae ita 
coinpaT,ata est» ut ad 3 eandtm rationem liabeat* quam liabec , 
C ad D. Si enim A non maioi esc ista magnitudine» iUi au» 
'ae^ualia, auc minor ea erit. Si illi .lequalis ait, erit ex Prop, 
1, Galilaeiy qnotiea niA>pB9 etiam mC>pD, quod. eac 
contra hypothesin. Sin aucem prima A n)ii\or ait ea magni-i 
tudine» qoae ad secundam eaiidem rationem habet, quam ter^ 
tia habet ad quartam, id indicio est, tertiarn maiorem ease ea,^ 
quae ad quaitam aandem habet rationem , quam prima ad secun<^ 
dam. Erit itaque aliquo C-rEita comparata, utAîB==-C — E:D^ 
adeoque ex Prop. 1. Galiiaei» quotics mA>.=5î<pB, erit 
in(C— E)>=*<pD. At poauimut mA>pB, itaque erit 
in(C— E)>:pD, unde multo niagis mC>pD, qiiod est cou-> 
t^a. hypotheain. Fieri igitur nequit^ ut A non maior sit ea 
magnitudînei quae ad B eandem rationem habet , quamCadO;- 
maior itaque erit, sive erit A:B^Ç:D, quae est Propositio: 
4, Galiiaei. 

Boreilus autem, de cuius dubiis oontra E u c 1 i d i s me- 
thodum mox videbimus , paviiec ab alia m<\gititudinum pto-r 
portionalium et non proportioualium^Definitione progreditur^^ 
diatinctis caûbui, quibus illae magnitudiuea vel commensura- 
bilea tunt, vel non* Nempe .si quatuor quaiuitatum primitif 
•ecundae , et tertia quartae aeque muiliplao fueriat, vel ead«m^ 
para , vel eaedem parles : quatuor quanticates vocantur propor-^ 
tionales commenaurabiles , et proportio .(ratio) commensurabi^ 
lit quantitatis priniae ad secundam eadem y^l aequalis propor-» 
lloni ; (ration!) quantlutis tertiae ad quartam, Sin autem quaii/^ 
titas prima maior (vel miuor) fuerit illa quautitaié» quae ad 
secundam eandem rationem commcnsurabilem habet , qiuun 
Certia habet ad quartam: vocatur ratio primae ad secundam n»a-. 
ior (vel minor) commcnsurabili ratione tertiae ad quartam. 
Si vero quatuor quantitatum antécédentes fueriuc incommeiisu^ 
rabiles consequentibus ^ et ratio quantitatis primae ad secun- 
dam maior (mino^*) fuerit, atque ratio quantitatis teitiae ad 
quartam minor (maior) sit eadem tertia commeusurabili raîio- 
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ne: Toettnr tâtio primae quantiradt aci tecundam mai or (mi- 
nor) illa îttcommtnsarabili ratione, qiiam terda Labec ad 
qitaitain. Doniquo si in quatuor incommenturabilibus quand* 
tatibut rario^pnmàe ad tacundam non fuadc maior nec minoi 
#• radone ^incommensurabili , quam tercia babet ad quartam: 
tdm ratio Juconumeni^rabilif .primaç ad secundan» eadem vo- 
catur rationi tectiae ad quartam , et quatuor istae quantiutea 
"vocantur proportionaies iucommonsurabiles. His deipde Défi* 
nidonibus suam propordonalium theoriam siiperstruit, et de* 
nique ad fiuem libri Euclidea» iDe£tiidonea ut tlieoiexnata e 
suit deducit. Et ip^e edam Barravias iudicat, eius metho- 
dum in se spectatam admodum pulchram et elegantem os^ 
<lll..c. p. 333 et Ç14.X et, si nulia dajietur alia, haberi pofsa 
pio sUfficientA ac satis absoluta, ac fuisse «um in sua métho- 
de #xstruenda feliciorem quai;a in EucUdea diruenda. Displi- 
cet umen ci in Definitionibns Bo^elli generalis subiecti àr 
«tracûo g et per iuFeriora circuitui , quum dari possit' et ah 
£uclide exhibeatur radonum aequalliim omnigenavum (ut et 
Onaequalium) proprieus aliqua generalis , ex qaa posiunt um- 
▼ersaliter de£iiiri. Minus places radonum incomsiensuta- 
bilium negadva Defuiitio, et praeposténtm videtur ex inaeqaa- 
litate de aequalitate statnere. Omnis poiTO docuina prolixio^^ 
tti demonstradones plerumque apagogicae anfractuosae viden- 
tur. Deniquè potissimum dispUcet Barrovio haruoi defimuo- 
aium %d spéciales matenas applicado. Non euim , ut apud 
Euclidem.y. c. In 1, VI. aut 33, VI, deHuitionum ope statim 
innotescit , aut ex iis promte dcdiicitur rerum proportioiiaJi* 
. taSf sed ex intermediis propo&itionibus ^ iisque non «dco.coni- 
prehensu faeifibus, et per indirectam argumentât iouem coni- 
probatis demonstratur. Ad cas aiitem, quas contra Eucliais 
doâtdtuim Boreîlus afîert obiectipnes .praeter ea, ^qûae suj"'* 
liabuimiis, Barrovius «lonet (p. 314. sequ. coll. p. 506.) i>^* 
scuritatem illam, quam Euclidi obiiciat, vel> iu re ip^a P^^^' 
tam esse, vel ex interpretum iucuria, vel é discentiuAi cuip^ 
repetendam esse. Rem ipsam quidem habere omaiiio aH^"'" 
difltculuds propter asymmetriam quaiiioium , sic ut uemo «o» 
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arfibiitm esse fatâatur, affectionem aliqaam proportionalibua 
aeque congtuan) deprehenderc ^ clcfinitionem aliqttam ctmctas 
rationum aequalCtates complectentem exhiteie. Quod et liinc 
pateaty qiMîd pr.ietlaiis viris huic niorbo' i^medium adhibere 
connisis bacteuus accident, (tt vei niliil praestiteiiiit omitino 
$ufficieus , aut viis iristiterinc prolixioribui , neo minua iiri^e- 
ditis, et impiicitis, aut methodos aakim tradiderîiit culpae 
cuiqUam grarioii subditàs: caeterum Eticlidij vtrhà esse ela- 
rîssima, nullam in vocabulis amphibologiarn, ituHum a pràli- 
xitate taedium y sempeique divectissimum adhibere discrursuiiTy 
hinc tantam obsouritatem aut difficultatem aubesse non ppase, 
nisi qùis^ arcanani , neacio quam , naturam , o^ini deiinitionttm 
ingrediiente prop irtiono priorem , quae oerte nulla eit, atwii- 
niare relit. Intc "prêtes ^omnino rem "omnem exemplis itlustri- 
buâ et appositis iUastrare debere, nec eos forte ab omni cd*- 
pa liberari posse. Maxime yero discentes aibi plefumque de. 
«sse. Quum eniin deiinhionia verba clarissima sint, quotus- 
quisque tamen sit^ qui iis penitus incelllgendia operam naret, 
/ qui caniam a suo itomacho patientiam irhpetret , ut trium li- 
neolarum senaum accurate perpendat? Neque vero (ibid. p. 
319.) EucHdem daproptev dclînitionôm suam 5. V. insuf/îcien- 
tem iudicasse, qucniam in libiro VU. adhibuerit aliam. Sibi 
minus probata , nedum împrobata proferre abhovruisse sane 
ab Euciidis ingenio. Contra pptius, quia aeptimi libii delîni- 
lionem omnigenae proportionalitati deprelienderit liand coan^ 
petectem , solis iitpote aymmQtrorum proportionabilibus adap» 
tabilem , hanc vero compererit universis congruam , idcireo , 
dum hic loci geueralem iniret airalogiae traetatum, illa reiecta 
Jianc amplexatum esse iure meritoque. III am vero (20. Def. 
VIO aymmetris proportionalibus applicui&se non tam neçea*, 
sitatts quam eommoditatis gratia , quia iionnihfl ad-vulgareni 
captum istius apecialis materiae rel}')eciu Dcilior ac simplièior 
visa fuerit. — Ilis, quae Barrovius habet, addi potest, 'mul« 
fis editoribus, et praecipue Rob. Simsoni , ut supra diximus^ 
j>efin. 3 , V. et 8 , V. in quibus pariter de ratiouibus et r*- 
liouum acqualitate sermo est, seryia addkamcntum esse vi' 



Digitized 



by Google 



'333 sxcunatjs 

fMiilinMiin Pri9pi>sltiontiii : si quatuor xnpgiiitikilines propoitio* 
Afles fuclinc, M prima tuperet secioukiiiy teniam quoque ne» 
ctMario «ccadeive quai'Cam, e Defiumcoiô Eudidis derîvari noa 
posta 9 UiMUkm omuino asse, «t pOiM fiidUimet illam a doctn- 
j||i ^uclidta demonsuart. Ipso atiam ei^iisniaidi demonsti^onem 
#ap]iib«t indir^ctaxn , sed parspieuam. Atqaa^ lu onuiiiias illis 
fpga^» fHBima obiactionibas sadsCi^tUEl 09<A yideri potarat. At 
xacMitiori aacata JSuolidis thaoriaà^ acarrîma. danuo impugaavit 
TImmbi* 3impson. (Eiem. of Geometry Londt 1800.) U nempe, 
pQCtqiiam ipsius Fiob. Simsonis ^ magni iUius Budidis admira- 
«ocit at propugnatoris verbis doqu^rat» Tarf)», maior ^ eadem 
mt9 afaBolis, minor^ àe magnitudinibu^ et rationibus diVeirso 
picorsus sensu dici , adeoque non licere Axioxnaca de maguitu- 
diiiibtis au^ aequalibus aiit inaeq^alibus. proposijta immédiate ad 
\ lationes appHcarc, unde etiam ipse Kob. Simsoit vulgarem 
Propos, 10 ,t V. denionsualioneiT} reiiaiatf addit, omoem Rob. 
«Simsonis obiecriouem eo niii » quod iveget^ t.uio sumi posse» 
ratipnein A : C non posse sinxtil maîai'em aç minor^m. esse ra- 
tionç A;B. At'ita ex Defm. 7» V. ouuquam qucmquam scirc, 
po^se 9 an ratio A : Il nîaior aut minox sit raùooe^ C : D. N^m> 
pa Euclidem dicçre quidem » e&se A:.B^C:Dy si acciderit 
Yinauam • "t niA>nB, nec tamea simul roC>nDK Vtrum 
«nim vero^^f^uum inter multipl^ teitiae et qiiartae pro lu^bitii 
au^ta quaedam etiam ita comparata «sse possiut, ut ait pC> qD 
^t Pefinitio sibi constet, demonstraiulum. esse, ium uuiiquam 
Jiori posse, ut sit simal pA^=;<q^« Hoc enim si^eri posset > 
0ssot ptiam ex Dejlu. î» Y* A:B<C;D. Usquedum ii^itur 
Iioc praestctur, quod Heri posse haud negare velil, quamvis 
difTicile ipsi videatur» nuliius usus esse pelîuit,^ 7» V* et toiaiu 
JZuc(idis aediJioium t)ieoriae Fpropoitionum fuHdamenio panimi 
valido su per:>ii'uctum vidari. Ilinc etiam ipse Pvi>poaiion(îi,u. 
tO, V; 13, V et reliqua iis , aut DcBuitioni t, V. iunixa pror^ 
sus omittit, Caeterum sibi persuasum esse dicit , liabuis^e 
«^niiiiiio hûmliies ante Eudidis t^enipora aliquam rationui» et 
f l'oponionum no!io|iem m^»2<is mijtms distiuctamt quam Eudidea 
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âliqaantum expaliverit, qoo fiicilius iiicommenstiràbilibit^ ada* 
puri posait » ita vero prixnam et origiutriam biiius notionif for- 
mam adeo immutatam ^ise^ ut aJlqua îngenii vi opna sit àà 
«am in Euclidis Definitionibus agnofc^adam* Caèterum niuU 
tum subtilitatis et aciuninis babere banc Euclidis ibeanam , air 
subobacuram sibi Tideri, adeoqua tantia laudibus effem, ac m 
*" Rob. Simsone fiât, haud d«bere. 

Gravia haeo» contra ^aclidis theoriam dubia remdveri ta*^ 
inen videntur obaerratienibaa » quiboa Pfieidorar ^ Nordmark 
cam stabiliro tenurunt. Prior quidem in Dissertât. Academica : 
JSi^titio ac Dilucidatio Libri V. Elément. Euclid. P^ I. Tu-^ 
bing. 1782 (Pars II. nunqium prodiit)^ et^ potissimum loi 
Disserutione inserta Promtuarii^ Matheroatici IIindeirbut|^ 7« a^ 
^« fascicule p. 257. aqq. eft 440 sqq. ad defendendam Eudidf» 
theoriam baec fere habet, quae, quantum fieri pote9t^< bre^ 
▼isaime hic aisttmus. ^ ^ 

$$. 1—8. Qui rationem duaruro magnitudimim eiusdem 
^eneris A» B inter se commensutabilium indicare .valant» de* 
cent, este magnitudinem A magnitudini» B aut aliquod knul* 
liplum y aut aliquam partem l aut aJiquas partes , vei eue ai>t 

A=roB, aut A==.-B, aut A==:-B, ubi m, - -- expoilentîa 

jioBiine Teuiunt: sin autem A et [B iucommeiisurabilea siat^ 

«locenr, esse A>-B et <wZl.B, ubi ~ et ■ » limites e«* 
n n " n 

ponentia raiionis A;B vocant. Unde, si quautiiates sunt com* 

mensurabiles y erit vel A=— mB , vel nA-rsB, vel nA:=smB; 

«in autem sint incommensurabiles , erit nA>iB; at nA'< 

(r-4-1} B. Atque in liac ultima expression e de nulla magni' 

tudinifm divisione,^ sed de muhipiicatione tantum i. •• 

repetita additione ser^no est, quae siniplicior est divisione. 

Caèterum Eudides, qui banc ultimo loco positam expressio- 

nem adhibet, pariter ac Archimedes (de sphacra et.cylindro 

I>ibr. 1« et qtiadrat. parabul. l'racf. ) lacite postulat, eiusmodi 

magnitùdinum homogeneamm minorem iia muliiulicari posse, 

ut siiperet maibi-em. 
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' $$• 9— 12^ Dius lationei A : B , C : D tul1( jo aequales Mse 
diciint» si commensurabiles tint A et B, «df:ch|ae etiaxn C et 
Dy^quando eundem utraq'ue ratio exponentem Iiabec» aut, si 
lacommenfurabiles iunt, quando utriuâqiio €txponenf intra eoi- 
dem seroper terminoa cadit, h. e. piiore casu ^ ti AsssmB,^ 

débet etiam esse CssmD ; si As=~B (yeL, quod eodem redit, 

•i qAssB) débet simul B=-D , vel nB— =Œ) > si A="b ( vel 

nAa=mB)» débet etiafm C«=r-D.y vel iiC=nnD esse': sin iu- 
tem iûCQmmensurabiles sint, débet pro numéro quocunqoe n, 

pro qiio est A>-B<ïiÎB etiam e$se C>-D<^?:llL? jj, 

Tel , ut aliter dicamiis : quotiet nA>rB , at < (r-f-î) B , dé- 
bat etiam tBse nC>rD, at <(r4-l")D', et vico vers^, £ucU- 
dei autem in Dellnitidue V. 5. ad aequalitatem rationum A : B et 
C : D postulat, ut quoties nA>=<niB,sîtsimulnC>=<mDr 
Eudidis itaque Definitioy quod ad quantitates^ commensurabi- 
les attinety eo quidem respectu plus continet quam altéra , 
^uam vulgarem yocabimus, quod non tantum vult, si nA=mB, 
debeie etiam esse nC=mD , seà etiam addit, quoties nA> -^mB, 
debere etiam esse nC>> -<itiD« Jd vero nihiJ difâcultatis ha- 
b«t} et inservit omnibus una expresfione complectehdis. Cotî* 
ira âutexn ($$• 3$. 36.} eos^ quidem . casus (quum ' m , n pro-^ 
prie pro numeris unitate maioiibus sumantur} non^ expre«se 
iiabet, quibus vel A=^mB-, vel nA^=^B, tacite tamen >eo8 corn- 
|ilectitmv Nempe, si A=mB, orit «imij pA==pmB. Ut ita- 
que esse possit A:B=:C:Dy ex £u,c!idis Defînitione simul 
esse débet pC=pmD, adeoque C=i:mD. Paritei-, si nA=.B , • 
«rit simul pnA=pB. Ut itaque esse posîit A : P."=C : D , eric 
ex Euclidis Definitione simul puÇ ^D , adeoque nC==.X>, 
Quod vero ad qiiantitates incommensurabiles aninet , ut dici ^ 
possit 9 esse A:B=C:D, ex Euclidis senientia, quoties 
aA>.=<mB, 'esse débet simul iiC>'=^<mD. In lus autem 
. conditionibus mauifesto contiuentur conditiones DeCnitionis . 
vulgaris, quibus^ si nA>rB< (r-|-l)B, esse débet simi4 . 
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nC>rn<(H-l)D. Neo opus «tt iam pro imiltjplo al^tio 
nA deteiminare multipla proxim» se intequentia rB , (H-1) B, 
qitao ad limites rationîa detemiiiaiidos peninent » atque kacte^ 
nus aimplicior est EucUdea ratio. Sémper itaque, quae ex Eu- 
clidis Definitione propôtdonalia aoiit , propôrtioualia sunt etiain 
ex Definitione vulgari* 

Contra vero , quoties ex vulgari Definitione ait A : B=C : D, 
eaae edam aequalitatem Kationam ex Euolidet definitione » aac- 
toTy exposith $$. 14—30» antea quibusdam propositionîbus fo- 
cillimis» quae al doetiiilam de multiplia et aeqaemultiplia per* 
tinent, et qaomm para est apud Euclidem I^op. 1, V; 2, V;. 
3 y V , aliisque , quae hio pro Axiomatibut Tel Lemmatibut 
sumere liceat, y. e. si asb, esse masssmb) et rice Terae; 
contra, si a>b, esse roa>mb» et vice rersa (cf. Axiom. "ad 
initium libri Y.) ita fere $$• 31—46. demonstrat. Vt dici pot- 
sit, esse A:B^=CîD, si roagnitudineS sunt commensurabiieS'» 
ex vulgari Definitione orit vel A=«'nïB, et simul C=mD,~ 
.veluA=B9 et simuI nC=«D ; vel mA=4iB et simul niC=^nD. 
Sit ( J$. 31. 32,) 1.) A==mB, et C=mD, erit itaque, si p 
denotet numerum quemcunque , etiam p A=pmB , cl pC=pi4iD. 
Itaque, quoties pa>=<qB (q pariter dénotante numerum 
quemcunque} erit etiam pmB>>=<qB, adeoquepm>=<q, ^ i 
unde et pmD>=<qD i. e. pO = <qD. 

Sit2.) nA=B, nC=D, erit etiam qnA=.qBy etqnÇssqD. 
Itaque 9 quoties pA>=:<<qB ,* etiam pA>=-<qnA j^ et 
jp>=<qn, adeoque pG>=<qnC i. e. pC>=<qD. . 

Denique sit 3. ) n A;=;^mB , et simul nC=mD , erit ita- 
que, quoties pA>=<qB, etiam npA>=<nqB. At, quum 
iiA=rmB,entpnA velnpA= pmB , itaque, quoties pA>s3=<qB, 
«rit pmB>=<nqB, vel pm> = <nq, -adeoqup pmD>=< 
nqD. AtobnC=mD (hyp.), eritpnC=pmD. Itaqiie, ^dotiea 
pA>=<qB, erit pnC>=<iiqD, vel pC>==<qD. Quo- 
ties ..igitur ex vulgari Definitione duae rationes quantitatum 
commensurabilium aequales sunt, eaedero etjaro aeqttales sunt 
ex Euclidea Definitione. 
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Si autem ($(. 33. 54.) quatititates sint incoRunensorabilet» 
trit «x Tulgari DefmiLione A:BasC:D, ai qaotiea iiA>rB<< 
(r-f-1) By siroul eiiam fuerit nC>rD< CH-^) I^* Itaque» 
^uoties nA>mB9 esse débet inB=<rB, adeoque ia==;<<r, 
•t rnD=:<rD. Quoties igitur iiA>inB, «rit nC (qaod ex 
Ijypoth. >iD) >roD. Quoties aiuetn nA^niB, ûum débet 
iiiB^> (i*f-l)B • ««l«oqiie m=:>r+.l , et œD=> (r-*-i)D, 
adeoque nC (quod ex hypotlj. < (H*l) i^> «' <inD. Et, 
quum hoc casu nunqii^m esse possit iiee tiA=m3 » nec nC — juD, 
pariter qiiae ex vulgari Defitiitione proportionales sunt qaa* 
tuor quantitates incommensurabiles, proportionales eru^ etûun. 
«X De£niiioiie Euclidea. Omnibus iuque casibus certi este 
possamus , quantitates , quas ex una Definitione pvopotdoiuJee 
•sse dicimus y proportionales esse etiain ex altéra Definitione 
diittdicatas. \ 

Hactenus de aequalitate duaram iraiionufn dictum est. V/î- 
niamus nunc ($$. 37-«-46.) ad rationes iuaequale^. Et bic.qaî- 
deni ($. 3b») distingui possunt varii casus ^ prout in utraque* 
ratiône quantitates sint commensiirabiles ; Tel in utraque in>^ 
.comibensurabiles , vel in una commenstiLabile* , in altéra in- 
couuuensurabiles. Sint itaque 1» ((. 39.) A et B pariterque 
<^ et D commensurabilcs y eriique ex vulgari Definitione 
A:B>C:Dy si exponens retionis A:B maior est, quam ex- 
poaens rationis C : D et vicissim. Itaque » si A:=mB » débet 

esse C<inD ; si A= B ; étit C< .D ; êi A==^, erit 
^ n " n 

Ç<'^0: vely ut aliter dicamus, si A::=mB> at C<niB; si 
n 

nAssBy atnC<D; sinA^mB, atnC<mD, eritA:B>C:D, 

et vicissim. Sint deinde 2. ($. 40.) A et B commensurabilesy 

C et D incommensurabilesy eritque ex communi Definitione 

A:B>C;D, si A; — mB (ubi suniitur m=> (r-f-l), uhus 

ntmpe œaiorum limitum secuadae rationis), at C> rD < (r-f-l)D, 

«deoque C<mD; vel, si nA'=B, at nC<D, vel si nA=niB 

Csiimto iteram ni^=> (r-f-l)), at nC>rD< (r-f-l) D, adeo- 

que tteruffi aC<niD. lam lii quidem casus, ubi in utraque, 
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aut îh piiore saltim radûne quântîtates oeeununt xommeiiBu* 
iubiles^ non expresse ineinorancur in Euclidis Dofitiitione, 
noa tàuxdn excluduntui'. Nempe .($. 44,1} si Assi^mB, et 
C<iiiQ^ lit C*4-E==inD. Quoties igltut C=<E, eiit 20== 
^0+-E i. è. liC=<xnD, at2A(=2mB) >inB, ubiigiturha- 
i>éniusaequèinultipliiprimaeettertiae2A9 2C» quorum illudxna-, 
ias est muJtiplo aliquo secundae mB, hoc vero non maius aeque" 
ihultiplo ^aartae mD. Sin autem. €>£» sun^i poiesi aliquod 
miiitiplununagmtudinisEv. ^.rE>C, velC<rE, itaque rC-f- 
C <rC-f.rE i. c. (r-f-1) C <r (C+'E) <rmD: contra vero (r-f-1) 
A>rA i. e. >rm6. Si deiàde (S44, 2.) nA=B, at iiC<D, 
nempe D=^nC-f-Ê, erit, 8iC=<E, adcoque nC-f-C<nC-|-E, 
vel Cn+i) C==<D, 2(n-f-l)IC— <4 D: at (n-H) A<nA 
vel >B, adeoque 2 (n-j-jï) A>2B. SLj autem^ C>E, ait 
C<rE, eritque rnC-f-C<iâ[iC-|^E i. e. (wiH-l) C<r(nC4-E) 
* vel <rD: contra airtemrnA-f-A vel (rn-|-lj A>rnA vel >rB. 
Déniqtte (5-44, 3.) si nAi=mB, at nG<mD, n^mpe mD=;nt 
C+E, erit, si C=<E, nC-|-C=<nC+E i- e. <niD: «c 
(n-f.!) A>nA i.e. >mB. Sin autem C>Ê, et sumatur C< 
lE, erit denuo niC-f-Ç< rnC-hrE i. e. (rn-f-l) C<rCnCH-E; 
i. e. ^rmD: at (ra-M) A>rnA i. e. >rmB. Semper ita- 
que habemus aliqua aequemuliipla prîmae ac tertiac, quorum 
ilud quidem maius e^t aliquo multip>o secundae, hoc vero 
non maius aequemultiplo quarcae. 

Contra vero (§• 45.) si ex Euclidis Definitione est A:B> 
C-.p, nempe, si pA>qB, at pC=<qD, sitque A=:.mB, erit 
X<raDl Nam ob p^>qB, vel pmB>qB, .erit et pm>q, 
adeoque pmD>qD. At pC==i<qD, unde aemper pmD>pC, 
vel mI>>C i,.e* C<tBD. 

Paâter, *ij r«Uquis manenlibus, sît nA=B, erit nC<D. 
Nam ob iiA==B, erit qnA=sqB. . At ex hypoth. pA>qB, 
tUque pA>qnA, et p>qn, adeoque pD>qnD. At ex hy- 

'p6th. pC=<qD, tdéoqiie «pC=<Qjj)^ 
adeoque scmper pnC<pD, et iiC<t).. Denique, si Ctetéfis 
manentibus nA=mB, aHeoque prtA=^pmB, vel npA=mpE, 
Euclid. Elément. P. U. ' Y 
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erit, ob pA>qB (byp.) BpA>BqBy adeoque mpB^vqB, ▼•! 
inp>^q» adeoque ropD>nqD. At pC=<qD , adeoqae npC 
=<nqDy et npC<inpDy et nG<iiiD. Rationeê igitur lituai 
generisy qiiae ex EuctidU Definitione inaequalos sunt^ inaequa- 
laa etiaita tant ex eoromnni Definîrion*. 

Venlamus iam ad eos ^asoa» qaibut priot ratio A;B Ita- 
bet quantiutes incoinmensurabilea , et tum erant Tel C et D 
comipensarabiles , vel non. Sint commeatucabilea ($• êV% 
eritqae ex vulgari Definitione A;B>C:D9 tiA^— B 

<I-tiB, at C vel =Î.D vel <-D, adeoqae, ai 
n . n n 

tiA>v'B, at nC=<rD, et vice versa. Deniqae aiot 

($• 42.) A ^t B paiiter ac C et D incommensurabilei , eritqao 

ex vulgari Definitione A:B >CiD, ai A > -B < (L±1^^» 

° n a 

at tanium C> ^— ^ D<| D, vel adeo C< ^^^ D» itt- 
1 n n n 

que iterum, si nA>rB» at nC<rD et vice versa. 

Ex bis omnibus deinde $. 46. concluditur, Definitionet» 

V.&«etV.7, continere cônditioues et proprietates rationumio- 

ter se aequaliuniy aut quaruni uua maior. est altéra^ qaae in 

vulgari notione insunt, vaiiosque ibi ôbvios c^sus, gêneralii- 

'Sime, et ita, ut ad paucissimos terminos omnia reducu sint. 

Ex soia deinde Euclidea de^nitione raiionum aequaliua 
aut inaéqu^lium y s^osita p^orsus viilgari notione , dedticic 
PJleiderer $$. 48. 49. 50. sive ($. 48.) magnitud^es A, € 
ipsas cum quibusdam aequeoiultiplis magnitudinum B, D; 
sive magnitudines ipsas B, D cum quibusdam aequemultiplis 
magnitudinum A, C; sive denique (S* 49.) quaedani aeque- 
multipla magnitudinum A, C cum quibusdam aliis aequemul- 
tipliii magnitudinum B, D comparerons^ esse aut 1) quosonn- 
que numéros intègres, exclusa unitate, p, q dénotent, sempac 
simul pA >s=^qB, et pC, >s=< qD» aut 3) pro nonnui- 
lis rnumeris integris n^m (iterum ^xcl^sa unitate) nA>-mB9 
at nC=<mD. (Esse quidam etiani potest, ut sub finem $. 50. 
observatur^ nC >mD» et nA=<mB, ac hic casus redit ad 
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prioréniy litleris A et C» B el D inter se' pcrmuiaiu)/ Hinc 
•fficitnr $$• bi-^b^» omnet catus^ qui in compaiatione qua- 
tuor magnkudiiiufii obtingere postint, aut sub Defin. 5, Y. 
eut tub Def. 7. Y, oompreliMdîy . adeoque radones acqiiales,) 
maioresy minores eodemmodo sibi invicem opponi, quo vulgo 
magnitudinat aequales inaiores, minoresy ut îtaque unum'alte- 
riun excludaty nec cum ilio simul consiscere posait. Quod ip- 
suni ($/ 55») Saccherius qoidein demonsirare siuduit» at non 
prorans lelici successu. Quibus omnibus simul sublau wit du* 
bia Thom» Simpson patet. 

^ Praetorea $• 56. aliaadhucratione idem confirmât ur» maxime 
ope eorum, quae supra ex $$. 44^ 5. evicta sunt. Nempe 1) 
si A:B=C:D9 adeoque ex De£in/ 5, Y» semper simul 
nA>=s<niB, et nC>=:<mDy adeoque nunqiiam nA>mB 
et simul nG=<mD, nec nC>>mDy et simul nA=^<mB: 
tum non esse potest nec A:B>C:Dy nec A:B<B^^ ex Def. 
7» Y. 2) Contn, si nec A:B>CdD^ nec C:D>A:B, esse dé- 
bet A:B=^:D. Nam si nA=mAy non esse potest nC>mD, 
nam timi foret C:D>A;B (Def. 7» Y*) contra hypbthesîn; 
nec nÇ<mD> namquo tum foret (ex $. 44» 3 et Def. 7, Y.) 
A:B>C;D paiiter contra hypothesin; itaque esse débet' 
Ad3=:C:D. Sin autem nA>n>B» erk etiani.>nC>mD ; nam- 
quo si esse posset nC=:<mDy (ôret A:B>C:D contra bypo- 
ihesin* Denique, si nA<mB» débet paiiter esse nC<mD, 
nam, si foret nC=^>mD, esfet C:D>A:B ($. 44, 3. et Def. 
7, YO Itaque tum semper est simul nÂ>=<mB et nC> 
sc:<mD» adeoqùe ex Def. 5, Y* A:Bs=.C:D. 9) Si non èhi 
A:B==,C:D, itaque (Def. 5, Y.) non semper simul nA>=< 
mB, et nC>=:<mD, erit pro quibusdara numeris int^gcis 
n,m aut a) nC^ ^^mD, dùih »A=:^mB:tum vero primo casu 
est C:D>A:B (Def. 7, Y.) altero est À:B>C:Î>. (J[ 44/3. et 
Def. 7, Y.), aut erit fi) nC=<mDv dum nA>mB, at tum 
A:B>C;D (Def. 7, Y.) aut erit y) nC:=>mD, dum nA< 
mB: tum vero C:D>A:B (ï>cf. 7, Y. et j. 44, 3.) 4) Si ' 
A:B>C:D, adeoque (Def. 7, Y-) pro quibusdam niimeris i^ 
m dst nA>mB, at nC=:<mD, tum ») non pro^ aunMns qui* 
buscunque n,m simul erit nA>=^<mB, et nC>=^<ml>, 
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adeoqne non eiit A:Bs=C:D (Def. $, V.)' neo fi) tm «••# 
potési i:B<C:P aut C:D>A:B U e. pro nnllia Biun«cis i». 
«gri» p>q tiiB'jl «9fe potett pC>qD^ at pA3s=<<qB« Nam ob 
DÀ>niB9 at nC=<fnp <liyp.}«st etinn pnA>pniB, ac pii€ 
=<pinD9 aut pinD=:>pnC. Et si pC>ç|D^ eat ediaài apC 
T«lpnC>nqDy adeoque semper pmD>.nqDy ▼elpra>nq, «tb- 
oque et ptnB>nqB, unfia ta»to xnagia pnA>jiqBy acleoqae pA 
> qB. Atque etiam iu^ Thom, Simpson dubia i:«inota aoifil. 

. Denique obtarrat ^fkiderer ($$• 57-^62) ai ait nA^snoB» 
et nC=nD, fore etiaxn A==B y et €=^1), adeoqoe pcout pA^ 
s=<qB, i. e. proiit pA>7s<qA, fqce p>;=::<q adeoque et 
pC>=<qC i. e. pC>5=:<qD, ac ^oiiide A:Bs^CJ> , vel 
pofse D^ilnitionem 5, V. etiam ad aequemuitipU oomnin 4. 
inagfiîtudinem applican, «t nominatim ($•60. Nk. 1.^ si fueiit 
A£=zB, C=D esse ^:Bzz^C:D: parirer ideoi valero de ThBm» 
7y y. Vice versa eiiam^ li A:B=:C:Dy esse sinpMil A>=£< 
By et C>=7<D (rid, in&a PropO; fin autem A:B>C:D, 
esse debere C<Dy si A=;<B; contra y«ro esse debeie A> 
B» si C^=>D fuerit. 

Nordmarkius autem (in Nov. Acf. rtg, Societ. Upsal. Vol. 
VI. Ups^l. 1799. Nr. XIII. Lacunae in docCrina Proportioninn 
Euclidea animadversae expletio.) ita în hac re versator. Fest- 
quam obiectionem a Thom, Simpson factam contra Deîn. 7, 
V. attnlit) fatetur omnino S«3.*illa ipsum probartdi nervum ko- 
ius Definitionis prortus etse inciaum » finistraque ad PrÛBcipioai 
Contradictio^nis imfnediate provôcari » ex. rationibut ab ipto 
JRo&. Simson exhibitls patere ait. Omniaf antehi, $• 4* addit, 
ex proportionom theoria omittere » qua'e ad rationes inter se 
inaequales pertineant, ut Thom» Simson fecerity non sine doe- 
irinae proportionum iacturs fieri posse. Adiicit praeterea 4* ^* 
mulja etiani alia etse ^ quae nexam' inter multiplidum attril^ta 
spectent, et adbuc quaeii possînt y v. ç. si mA=^:n)B , at mC 
<mD, an tum A:B>C:D. Id vero Euclidem omittere. Quin 
($. G.) ipsam etiam. Deiînitionem 5, V* internae possibilitatis 
demonstrationem desidetare^ neo satis de-nexu inter aequemal- 
tiplicium proprietates cogiufse Geoiheiiras; aut ceite non iàûs 
cante sempev joqui. lu v. c. ipsum Bano%(ium p,^ 28). baec 
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iMl«r»t »AMiâ«rr poÙ9t k» «Uquo 0M^ "tiinukaiieus iite de- 
|actti% CKoeMMS «ut «c^ualitas» «tîam quaxitismtnib»e propottio- 
iHilibii»; aM aettf pftopovtionalibu» univenaliter oonrenît. » Id 
anfeiil (ée aeqaatlcate) Msum esse» Si enim rel semel simul niA^=s 
M, et'XtiC=nDf nac^anoy quoties pA>>.==:<qB, esse etiam 
pG>>s<q0. Paritmr ($. JO aisempersimu} mA> <nB, et mC 
>^<nDy Ibreetiamsemper shntil mA=rBiiet mCscnD, Unde 
prMF ooBdkio pvoprie solllctat scepo Defiaitionis 5, V. Necesse 
itaque este ($• 8.) nota^m eharactertsticarum in Def. 5, V. ec 
7, V. olrri&riim pavdfti per muàuiim nexuiti absolutam necessi* 
tatem» paitim coropQ3sibilitaténi independenter ab ipsis Defi^ 
lAidoiiibos demonstrare. Quod si non factam sic in Elemen* 
%ié 'EmciidUf iànén iptius aucfeoris, sed siaedubio tempdrisy 
quo plora 'depQi:diu fuerint, culpam esse. Praeterea sibi in 
«nitno. es^e, o^nsensum qtioque nodonis rel definitionis quam 
vul^« de Proportionibus in Aiithmetieis afferant, quni £uoli* 
dea ex ipiiis hîâ^ Definitiottillus 08tendere« Praenihtit autem 
§0 lO. JLemma 1. aupva ad 3, V, -ipMs anctorîs verbis allatum 
^uod breyitatis ^ussa ita exprimete liceat ; Si sint quotcnn* 
^iie magnitudines A^B^G^D..*. et aliae ipsis numéro aequa* 
)e& a^fi,yyâ,,.» quae binae sumantur i|i eadem multiplieitate » 
.tit auum peiturbata ipsaram multiplicitas h* «•' ait 

A = m B et 9^ = m d 

B ^ n C - fi = n y " 

C == p D'- <* = p /SP 
erunt ex aeqao etiam aequemultiplioes^ sive quantiplex est A 
magnijcudims 43» tautiplex erit a magnitudlnis d. Çuod qui* 
dem JVorJmar^cui nxpre Geometris aolemni demonstraty ut ad 
3, V. vidimus, ex nottra autem expi^vssione sutim patet, dum 
tam A=smnpD> quam as^pn^d =:mnpd. Atque hoc quidetti 
JLexnma ab Eàclide praetei^içissum es»e miratur Nerdmark» 
quamvis cum 3, V. arctissimo vincnlo coniuiigatûr, et omnia 
doctrinae propoitionum arcana eô referentur; praeserdm» quum 
in Prop. 20. 21. 22. 23. U V. semper uterque casus quantita* 
Ijim/ordinate et peitMi'bate sumtàrum ostensus sit. Hnic~ addit 
Lenam. 2' quod ita h^bet ; a) Si duae quantitates commensu* 
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sibiile» sintt mt t) iUqna uaios naldi^iK a«|iiftlit «lieiii alte- 
riut multijpUd et 2) vke vecia. /?)Si«iiMiii duM magnicH- 
dinet inconniMisurâbilM tint» 1) non erit aU^na aaiiis nnlti- 
jilax «•^oalit cuidam altmnt multiplid et 2) vioe Ttnt. Quo- 
rum a, i. et ope Lemm. 1. etiam a, 2. facile pvébatory unde 
fi) U 2. apagogke derÎTantur. Hit praernisait ae^aentia habet 
dieoramata, qoae primiim ordine ianctim alfocemof. 

Theor. 1. Si vel temel accidentt ut ejdtteiite mAssaB, 
ait etiam mC=siiD, erit A:B=sC:D. 

Tlieor. 2. Si, quando mA><iiB, ait etiam tempes nC 
><iiD, erit AîBssCîD. 

Theoîc 5. Si, quando mA>iiB, aempec etiam ttt mC> 
nD, ft yicittim^ quando mC>iiD9 temper etiam tit mA>]iBf 
erit A:BkC;D« 

Atque haeo quidem ad otteadendum mattuun illom» qai 
Inter muldpUcium tymptomata in Oe£n. 5, V. intereediv ^^ 
xum* Obtervat Nordmark. addi adhuo potte : ai ait A:B^^d>> 
etae etiam C^^=sA:B. Quamvit enim nimiam idendudt tpe* 
ciem ptae te ferant Tliesia et Hypothetit (unde etiam omtie- 
rit) adtertum tamen non conttituere propotitionem plane idea- 
licam, quae prae evidentia demonstrationem nçn adminat. £z- 
clndi enim temper debere in Propotitionibut iu convertit bi- 
naé adsumto contrariât hypothetet. 

Theor. 5. Si acciderit aliquando^ ut tit jmA=nBf tad mC 
<nD, erit A:B>C:D. 

Tkeor. 6. Si A:B>C:Dy titqne mA=a<nB9 erit mC<nD. 

Theor. 7. Si A:B>CsD9 titque mG>nDy erit roA>nB. 

Theor. 8. Si A:B>C:D, titque niCssuD, erit roA>iiB. 

Atqne haec qnidem ad Deân. 7, V,. pertinent, et nomiat* 
tim Theor. 7. obiectionem Simptonianam directe^et fondiios 
toUit» Reliqua consentnm notionit ruigarit aut Arithmatioat 
cum Definitionibut ÉHclidU ottendunt. 

Theor« 9. Si (ex Suclidea Deltnitione) tit AF;B=C£:D, 
atque B ei Dîn aeque'multat-partet quotcunque, utrimquo 
seort^um * aequales, diridantur, quarum unaquaeque in B M 
«B^G, et unaquaeqtie in D titàsdEI, adecv nt G et ipsat Btt 
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D aeqnalitfr madântiu; aii£ff»ttit ponro 6 toc AF," ^uotîe» 
pocvf ti âoBÊO Tci aihil , V«l •• Jtaiiiorem raUnqoat: Mco, 
iodes «ufeni pott« H «x CE, qnotÎM G ex' AF; et cio'deiii 
modo taperessè Tel nillil» vtl ^iquam ipta II minorem (i. 
e* si qatntiutes AF^B» CE, D èx EmcUdea Definidonepropor* 
doiulae tint, propordonales sunt eciam ex viUgari aoiioae.} 

Theor. lO. Est eonrerstim praecedendf . 

Tktor.^ 11, Si fatfic AF:B>CE*JD (ex Eudidei Definitio- 
n%yi ilabuntsu: aliqaae tam panrae magnitudiiies G et H, quae 
iptaa B et D aequiliter metioiitur, ut G ablau ex AF qi^odes 
potett taf piua in hao oontineri deprehendatur, qaam II in CE» 
quando aeinpe H ex CE anfector, qaotiet poteat. (Aliter: ai 
ex Eudidea De£nid(me AF«B>C£:D, erit etia» ex Tu)ga«i 
Definidone AF:B>CE; D> 

Theon 12. Conversant praecedentif. 

Ut autem methodus viri acntissiml uno cette exemplo pa« 
teat, liceat adponere, qitam Thioremads i. dédit demohstra- 
tionem. 

Tlieor. 

Si Tel semel aceiderît, ut exis tente nA^^^nB, ait edam 
mC=s=nD, erit A:6s=C:D. (f. 33& ) 

Dem. Sint E, G illàe ipsarum A, C aeque muldplices» 
et F, H illae aequemultiplices Ipsarum B, D, quae Ciciani; 
EssFy et Gs=H: sint autem I, L ipsarum A, C utcumque «e* 
qùemuldplices, et similiter K,IVf ipsarum B,D aequemultipli- 
ces quaelibet. Hisce positjs, quandplex est M ipsius D, tan- 
dplioet sumantuTy N, O, P, Q ipsarum £, F, G, H ; et quan- 
dplex «st H ipsius Dy tapdpliees sumaiitur R, S, T, U ipsa« 
mm I, Ky L, M. Erunt ergo N» O, F, Q, ipsarum E, F, G^ 
H aequemuldplices , et ,R, S» T , U ipsarum I» K, L, M* 
ideoque ob E=sF, Gss^H, etit N=Oy PssQ. Praetcrea erunt (5, 
VO N et P ipsarum A etC aequemuldplices, aique O et Qipsa« 
rum Bet[D: paricerqueR etT ipsarum A etC, àtqueS et U ipsa- 
rum B etD. QuiaiamQestipdusH aequemultiplex ae M ipsius 
D, atque H ipsius D nntiplex, quandplex est U ipsius M: erit 
(Lemm. 1.) Q ipuus D todplex, quodplex est U eiusdem D. Ergo. 
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«tt O ipêius B^ wf<^mo«mfèn «st Uipttub D, toêapLt^mM 
iptiut'fi s eigo*0 «c 8 ^aat «ioBideAi B mcf^uittralii^iotB^ êAoo* 
* que «citni ae^u^et. Fonatàr iun i><K4 ^jbD ome.L^M» 
Qilît aahnA et S «mat ifsarum I^tli^^e<)u«riMilBi^li6w, et I>- 
K; erit R>S, h. «. R>0 3h. e. R><N« tei-utQiqae tam R 
quam N ef t ipsius À magit mold^^, i|ttaiti 17 enudteai A etc. 
£rgo;etiaAi T eft îpsitM € «tiAllipliôitofv •qnani P doiteol? esc 
UiideeritT>P, fc. *• T>Q, ^a T>U. 8edL>etMs« 
ipaarum T «t U nmfles (evedmi) partes^ '«IgèBdAi &>ill 

Sic iam I^^, dico «sse Lâs=M. Eeeiiixli ob tiàoK^ «^ 
R=8, b. e. R^a» stoa Rè=^. 'Qaoeii'ca4l «ec if «iiiic ipekii 
A acquemahiplices ; ideoqae ^am T'A P ipaiua Cs iittde T 
«=P, h, e. T=Q, sou T=U. Ergo etiam CxsM. 

Qnodsi demique I<Ky dico, ease L<M. ' Ndkn^ éb I<K» 
crîc R<S y h e. R<0, vaa R<N. Ergô'N eac îpaîiis A >kiial« 
cipliotor 9 quam R eioadem A 'esc : ^uociroa ecii* P «ac ipaini 
C multiplicior quam T eiufdem C eat. Unde P>T, se» T< 
P, h. e. T=Q vel T<U. Unde etiam L<M, 

Qiiimi kaque osMntiun aie» conaiicente I>as'<K^ esse 
quoque L>£=-^My lu e* quando inA>''e3<.BB , «ne 
•iinul niC>=:<nD» erh A:BssC:D q.e. d. (Aiîtei haec de- 
monstràtio ita.aÎKi potesc Si niA=^nB> et mCrznD» etiCy 
qtiotie8'pA>=<qB, etiam pC>=<qD, adeôqtte (D«f« 5, 
V.) Â:B==<^:D. Nam , si m As=saiB, ec mG=3CtiD> etic ec mqA 
siBitqBy ec mqC=:kiqD. Icaque , ai p A > 3^ < qR, edt ■fA> 

=s<\^ A ' •^^*® ïip>=<mq, et "P^>=< (^^ » ^^^' 
que pC>^=<qD. Unde pacet, hane ^menstrationem aUît 
Verbii eandem etse, qùam Pfieid§rer «dedic $. 31. Nr. 3* 

llis praeitiissisy Propositioaes, ^quae ai) theodttm Propoc* ' 
doilUra pertinent , semper eodem rigore "e T«i]gari Proportio* 
naltum Defioitioue «tque ex Eoclidea deriyaii potecunt, at de- 
moiistraciones e vc^gari Défini tione petitae, si iuaco rigore eat 
exhibere vèlis, plerumqne iongiores sinît. (Cf. PJayfain^ 
Def. 5» V;) V. c. Propoaitio 4, V. ouiut demonscracionem 
Euclideam tupra habuimus, é yulgaii Definicione iu démon- 

/ 
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stfabkut. Si AiBssCtD, ^ït etiam pA : qBacpC: qD, p et <| 
«Unotantibus lUuneiios intégras quoseuh<)iid, unitate hàwA ex- 
dusa. Naih 1) quando coipnt^lisittiaMes aiuH roâgniiii^hiet 
A ci B,. C et D; ab AiBa^CiU (*nf>p,) ax vulgÀri Défini* 

tione simul erunt A=^B, et C5=-D| adeoque et simui 

pAsEsfÎB^ et pO=r?!D, et pA=?-, qB, et pG==^-. qO i 
*^ Il * n "^ qu '^ qw ^ 

^ade ex yul^aii DefiqitJQiïe pA:qB?=:pC:qD(» 

i) Quod^i iii9gi|itu4û)ei A et B » C et D sa^^i liiçc^men* 

suc^hilei; «x yulgan Dç^iiiiioaa utriu^ue r4t^<;^s Expooeiu 

iitdem -contiRtbitur limitibui . iu ut 9iiliul sint A> ^B 
9t < -Il-B, ac C>-D et <- — D, vel «iam bA>E.* qB 

tt - p n q» 

et <E -» qB, ac pO>£ .qD et <£- qi), imde etiaro 

tationuiti pA:^ et pC:qp Çxpone^tes iisi^eip reispQçtive limi- 

tjbus '^— et continentur (JPfleidèrén ÉxpoSé ac Dilucid» 

qn • qn 

libri V. Elom* p. 18* 1^0 

Pqst gener^ores bas «d liblum Vtum obselTationes eas 
iioti Piropoiitioiies 9 quas Roh» Simson 'buic libre insaruit^ vèi 
addidit, eodem ordine, eadenqae nota 9 qaa ipae usas ëat^ 
designatfs 'exhlbebiniu^. DexQonsti'ationet tamen brevitatis 
cauflsa tymboiioe iistemus» 

Est nempe apud B.ùb. Simtonem pdst V« Ô. haec 
Kiropoaitie A, 

(Haec est c»a ipsa proposition quaiti Èarellus iiegdvèrat ex 
Ëuclidea theoria damotistvari poaae, et qùam doctiss* Pjlei" 
derMTi ut itipi^4 ^ptavitouSj sponte ,ex ^t{olidit piraeceptis fiuére 
osiQD^it I4 Ci $i 61. et in Expos, et Diiiicid« libri Y» p. 5« 
Pcop> Vl.) '" ^ ^ 

Si pi'imti ad secundam «andeiii habu^nt i-atioéeiti^ -quatii 
tertia ad quartam , f ueritque prima tnaior scctuidâ , ^Ht teida 
maiol* quarto ; et ai aequalit 9 aequali* ; et èi iiûtioi'^ iniiion 
Eaeiid. Elément. P* U4 Z 
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Nempe, si A:Bs=Ca), fuciiique A>=<B, erit (V.Ax.30 
etîam 2A>«<2B. Tum ▼•ro, ob À:Bf=:CiD, « V. D«f, 
5. est etiam 2C>=<2D , adaoqoo pariter C>=<D. 

Robert, Simson observât y Propositione hao saepissime uti 
GeontftTâS, eamque in Y. St5. VI. 31. XL 3^ XII. 15. ad- 
hiberi, k Theojie autem eam ex Elomentis sublatam esse pu- 
tat, quoaiam satit evidens visa lit ei, aliisqu«, qui confiui- 
iieam et indistinctam propoitipnaliura ideam apud vulgni 
reoeptam siibstituanc loco accuratae ideae» quaé ex DeBnidooe 
V- 5. Iiabeatur. Nullum enim dubium eêt^^ Eudoocum vel 
JBudidem , qui hao nihilo difficiliores T main se. et 9 nio 
huius Libri demonitratione mûniyedt, etîaro huic in Eleoen- 
tis Jocum dédisse. Commandinum quideQi eam ut V* l6> 
Cor« subian^sse, quod rero reete Claviut reprehea4«t, 
qaoniain ita sajtim ad quatuor maguitudines eiusdem generii 
peninere yideretur., Neque tamen [îpsum Clavium aliam eiui 
demonsrationeni dédisse , sed asseruisse » eam perspicuam e$s9 
ex natura proportionum« Quo ipso occasiouem dedeiit JBorelh, 
EucUdem intuste cavillandl. 

Propositio B. 
(Vulgo Corollaiium V. Prop. 4. ubi vide notata.) 

Si quatuor ^agiùtudines 'proportionales fueriiK» et invens 
proportiona^ea erunt. Si AcBssCtDy erit etiam inTene: 
BtA^sDcC. Sumtis eaim ae^^uemultiplis quibuscunque pn- 
mae ao teniae nA , nC , pariterque aliis aequemultipiii V^' 
buscuuqué secuttdae et quarue xB , rD , erunt ex Y* ^^^' ^' 
quoties nA>=i<rB\ etiao» simul iiC>=<rD, ideoqut 
etiam, quoties rB>=<iiA , simul rD>E=<nC, unde ex 
V. Def. i CSC B8A=rD:C (vel D;Cc=B:A») 

(Cor. Hinc consequiiur» si AeC ait duplieau ratio ritionis 
A:B» fore Ce A duplicatam rationis B:A. £rit enim (V^oiAQ') 
A:B=:B:C» adcoque ex bac Propositione Ç;B=fB:Af '^^^ 
C:A est ratio duplicata rationis C:B, vel rationis B:A. ^i"*^' 
lia oitendeocur de triplicata ratione etc.) 
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Prop. C. \ 

Si prima aeque multiplex luerit, vel e*dem pars (rei, 

quoâ akàdi potesc, eaadem partes) secundae, atque tertia qiiar- 

tae: érit prima ^ad teoandam, ut tertia ad quartam: Tel ut 

P/ieiderer rem exprimit (Expof. ac Diliioid. Libr. V. $. 29.) 

Magaitudinum A et B aequemultiplicea , Tel partes aeque ali- 

qaoue, vel et {urtes aeque aliquantae ad magnitudines ipsas 

A et B eaidem respectire habent rationet. Nempe pA:AaB3 

A B p D' 

pB;B; -:A=««:B; JA:A=:LB:B. Nam , eum tam n(pA)= 

(ap)A9 quam nCpB)s=(up)B (V. 3.) erit, quotiet n(pA)>s=s 

<rA, simnl ii(pB)>=<rB9 P^out iip>;^<r, adeoque eac 

A TK 

V. Def. 5. pA:A=sp6;B. SIt deinde --=-£, "ssF» adeoque 

A=qE, B'^qF, erit per modo deroonatrau qE:E=qF:F, 

A B . 
adeoqne (Prop. B) E;qE'=^:qF, i. e. -:A=-:B. Déni- 

A B 

qiie^ quum ait --:A=;-:B» erit etiam (V. 4 y Cor. a.) 

pA pB 

L. : A£=: -> : B. Haee . Propoiitioy ut RobA Simson obserraty 

saepiui k Geometris fusurpatur/ et necéssaria est in X. 5, 
et X. 6. Caeterum ex ea evincitur, ut supra è Pfleidereri 
Dissertât, Promtuano Mathem. Hindenhurgii inserta JJ. 31.32. 
■IJatiim fuit, quotieé ex viilgari Defînitione i. e. ex ea, qi;ae 
Kabotur in VIT. I3ef. 20. sit A:B=C:D, essel etiam aequali- 
latem rationum ex altéra Eucîidea Definitione, nempe V. Def. 5. 
Quod ipsum, ut supra vidimus, Clavius 'in notis post V. 
Def. ô. in numeris ostendit ope quarnndam Proposittonum 
libri VU, se. V. Def. 5. qnatenus numens cong;ruat,' ex ea 
numerorum pioportionalitate , quae in VII. Def. 20. hàbetor, 
demonitrari posse. 

Prop. D. 
(Conversa anteeedentîs.) 
Si fuerit prima ad secundam , ut ^ tertia ad quartim, 
. fueritque prima multiplex, vel pars (vel partes) sectmdae; 
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Ncnipt, li A'XssCiDt fueritqiM A>ss<B, erit (V.As:.3^ 
emm 2A>^<2B. Tum v«ro, ob i:Ef=:C:D, «x V. OC. 
5. e$t eftam 2C>s=<2D, aàMqae pariter C>s<D. ^, 
Robert» Simson obtenrat» Propositione hao ta^issime •1(1' 
GeooMtraf , eunque ia Y. 25. VI. 31. XI. 31 XII. i§. IjH- 
liiberi» à T%«aiM autem aam ex JElementis sublatan esstA^ 
ut, quooiam satit evidens risa lit ei, aliisqiM, qui cos^i^ 
iieam et indistinctam propoilionalium ideam apad Tfflb* 
reoeptam substituant loeo accuraue ideae, quaé ex Defînij^ 
y. 5, liabcatur. Nullum eniui dubxum esse, £«(2oxmi 9 
Bttdidemf qui hao niliilo difEiciliores 7 mam se. et ^Ùm 
huius Libri demonitratione miinirent, etiam huic in E^bll 
tif locum dedùse. CommaruHnum quiJem eam ut V« 
Cor, •ubiuDxisse, quod vero recte Clavius reprehaa*' ^ 
quoniam ica siitim ad qtiatuoi* magnitudiues eiusdem giec 
pertinera viieietiir, Neque taraen lipsuin Clavium aliam 
demonsracionem dédisse , sed a$seruissc , eam parspicuain 
ex aaiura proportion iim* Quo ipso occasionem dedeiic £0:^ 
Emclidem iiuuste caviilandi. 

Propofitio B. 
(VuJgo CorolJaiium V. Fiop. 4. ubi ride m 
Si quatuor jnagiutudj'nes proportionales fuerint, et 
propoidonalea erunt. Si A:Bï=C;D, erit «dam 
B:A=D:C. Surotis enim aequemuluplis quibuicuaqr 
mae ac tertiae nA , nC, pariterque aliis acquemul 
buicuiique iecundae et quaitae rB , rD , erunt f 
quoties ,iA>=^<iB, edam siroul nC>= 
•dam, quotiei rB>=<nA, simul 
V. Def. 5. càt B:A=D:C (vel^P 

(Cor. Hiiic consequiiur 
A:B, foreC:A duplicatair 
A:B=:^B:C, adcuque 
C:A e»c rado duplir 
lia oitendeatur ^'^ 
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s 

erit tertta eadem multiplex, vel eaedem pars (vel eaedam par- 
tes) <}iiartae» ' 

Si enim A:B=CjD , ferit etitni A:qB?=xC:<}D , aiA:B= 
mCrD, et mA:<iB~mC:qD (V. 4, et V. 4, (>on aj, unàe 
px Prop. A , si A=qB , erit et C=qD : si mA==B J vel 

1 ^ i 

A=-.B, erit ttiCzssÛ] Vél Ç^^^V>; n .iriA:±i±qB, vel 
ni m 

A=-B, éiii inC=saD, seu C=^f), Observât HoJ. *Sïmxoii, 
m ip 

banc Prdpdsitiôném uon raro ad alias «lemonstrationes aj&ir 

beriy et necessariam esse ad deznonstrandam VI« 9. ^Videri 

autem a Theone omissam esse propter rationem ad Prop, A» 

inemor^tani. 

trop. E. 

quam habet Roh* Sinison post Y, Prop, 19. 

8i quatUor magnitudines propoitionales sint, et convêrten- 

do propoL-tionale» erunl, vel ai A:B±mC:D, sHf^Ue A>^Bi 

adeoque etiam (Prop, A.) C>D, erit A: A— -B=C:C— D, 

Nam, qiiuhi AiB^asCiD^ «rit divid«ttdo (V# 17.) A-rBi:B 

=.C— D;D, et invertendo (Prop, B.) Br A — B=D:<Î — D. 

Çrtare ^ompotiieado (V. 18.) éHt B4-A---B:A-^Biï^D-J-C-^ 

0:C -D i. e. A:A— B=C;C-D. 

/ Obscrv. Ëindem dexnoustrationem habet Gregorii in nota 

ad Aune locum. Caeterun) haec Propositio, quae cum V% tt, 

arcto nexti coliaeret» potest etiam pafiteT aç jlla sine ope 

V. 18. demoustrari ÇP/Uideref, Expos, ac Dilucid. Libr. V- 

p. 23.) 

^ Cor. 1. Si quatuor magnitudines A , B y C , D proportio- 

fialès suuty etvA<By adeoque etiam (Prop. A.) C<D: ecit 

etiam inverse (Prop. B.) B;A=D:C, adeoque ex Lac Propo«p 

siiioiie B:B^A=D:D~C. 

Cor. 2. jQeneratim itaque, si duae magnitudines inaequa^ 

les A et B eandem iuvicem habenf rationem , quam aJiae d(iae 

iuaeqi^ales C et D : erit et maior priorum duarnm ad ipsarum 

difTereniiani), uti maior duarum posteriorum ad eariindem dif? 

fer^ntiam; vel etiam inverse (prop. B,) iiîhrentit^ da^vam 
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pdoràm ad emndtm maioren eiic/ at difiPersntia doinim 
postenorum ad ipstram matot«in« Brtiater» si AiB'=^iDf 
«nt «tiam convertendo AxA^^B^sCzC— 'D , seu A— BiÀs^C— 
0iC, val BsB— AsbD.-D— C, seu B— A:Ba=D— C:D. 

Cor. 3* Craneralhitquey li dntm tnagnitudines inaequalei 
awadatn iatieam habent fationem , qaam aliae duae magnita- 
dinei inaequalel : tfdam alcaroCta priorum erit ad ipsarum dif- 
tënnûêtûf uû poétetiôr homologay sea quaé priori ordinè 
tvapoiidety ett ad diUerentiam posteriomm; et inTeiie (V. 17, 
Cot. 2. et Cor. 2. E. P/leiderer. I. c. p. 25.) 

Sub Bnèm libri quintt Roh Simson adhnc quatuor addit 
Propositionet^ quas nos, cunt cohaereant eum aliis ad Defini- 
tionem rationii oompotkae pertiusntibuty reiecimus in Excur- < 
•um ad Ltbr« VI. ubi do ea Defimiiono agitur. Plures prae- 
tetaa Propotitiodea d« vationibita intcc io divertis Euclidis in« 
terpretes et oommenutores Jibrô quinto subiungere Cbient. 
]M(ultaa earum habet Pappu/ (Collect* Mathem* Libr, VU, 
jProp* 3-^11.), quas ut Xiemmata ApoUonii Ubris de sectione 
ratioiiis et spatii praemisit. £^ Pappo deinde Campttnut^ 
Covimandintif C^iû expresse se eas ex Coîhctiombus Pàppi 
transferre monet, immutato taioen ordine, et quibusdam ad^ 
ditis dctractisve) Clavius^ TacquetuSy Barroviut y BaermaHnui 
aliique bas Propositiones bue tratistulere » aliasque similes ad<!> 
iecere, Plerique omnes tamen in lis demonstrandis pro Axio- 
flMte aut Posiulato suAiseruat , posse tribus magnitudinibus 
datis semper aliquam quarum proportionalem , Tel 'duabus 
datis tertiam proponionalem inTeniri» quod ipsum pro Axio* 
mate-sumi hand iicere supra ad Axiomau lîbri V* monuimns, 
ex pro liaeis rectis demum in libri Vr« Propositionibue 
11 et X%* deiaonstritur. Hauherms autem , vie doctissimua 
nuno Seminarii Schônthalepsis Profess<te in Disscrtatione 
•Propositionutn de Kationibus inter se diversis Démonstration ' 
Mes ex solis libri V* Eleroentorum Definitignibas ac Prppicv 
«icionibus deductae Tubingf 1793.a «ine ope illitis Postulari 
eas demoiisiravit t ita ut primom Aropositionee «d 4uas vel 
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plnres radonat int«T M dirertts mnivenim pettîneiAM stabtlkec» 
•t <l«indo ad eos casua progrederetut» quibus oniDea omnium 
rationum tcimiiii aunt «iuidem generis. Ita autem rem expe* 
die Haulerui. Praamittit $$.2—4. Lemmata, quorum pars 
ctim Axiomatibus ad Libram Y. tupra allatit conaendt. Nempa 
5. 2. ai AssB, erit etiam mA=sm.B> «t tîco veraa: contra» 
ti A>Bt. etiam mA>mBt et vice versa. $.3. Si A^=Bt 
et m>n, erit mA>nB. Contca^ ai mA>nB, erit m ^n, 
et y >i roAssnBi erit m-r— ii> $. 4* n.(mA)'=m.(iiA)* Deinde 
aequentet Propof itionea , earumque demonitrationea exhibée^ 
quaa consentience amidaaimo auctoie hic denuo aistimua. 

Piopoaitîo a. (Hauheri Vtop, 1. Disa. $• 5. apod Pajppmm 
Vil. T. apud Clavimm V. 26.) 

Sx quatuor magnituidinum A, B, C, D prima A ad aeean- 
dam B maiorem rationem habet quam tertia C ad quartam D ; 
inverse seconda B ad primam A minorem rationem habebir, 
quam quarta D ad tertiam C. Breviter, ai A:B>C:Dy erit 
B:A<D:C, aeu D:C>B:A. Deroonstrario. Qb A:B>C:D 
Xsupp.) aumi poterunt (V. Def. 7.) mA , mC, et nB , nD ita, 
ut mA>nB» et mC=s<nD. Quodsi fiierit mC<nD, xé. 
iiD>mC» eum sit nB<mA» conatab^t propositum ex V. 
Def. 7. 

Sin autem sit mC=hD: quoniam lest mA>nB, sit 
nB-f-E=mAy et 1) E-=t=>A, quibus subdi^etis, erit nB= 
<rm— i)A: et, cum nD=mC (supp.) Xm— 1)C^ i-ursua per 
V. Def. 7. constat propositum. Iam,.ai2) sit £<Ay fiit 
aliqiiod multiplum E, velut rE>A (V. D^f. 4.). Tnm, quia 
nB-4-E=:mA, erit etiam (V.Ax. 1.) r(nBH-E) i. e. CV. i.) 
rnBHhr^^^=f m A , unde, dcmtis tE>A, erit mB<(rm— 1)A. 
Sed, quia nD=;mC» erit et iiiD=rmC>(rm— 1}C. Unda 
ex V. De£ 7. consut propositum. 

Cor. (Hauher, $. 6, apud Claviam Schoî. ad V. 26.) 
Pariter, ai A:B<C:D, erit etiam D:C<B:A, aeu B:A>D:C. 
Tum enim est CsD>A:B. Omnîno autem ^ ai ea rado, qnâ 
altéra est maior, ex V. Def. 7. lue ipaâ minor dicatur; facile. 
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quM dû niaiocibas radonibus trailuntur, ad minores applioan- 

tui'y $i traas^oâkis radonibus ea» quâ altéra minor est^ inaior 

poaatiir.; •* 

Fropotitio b. {Hauher $. 7.) 

Si $ex magnitudinum A, B, C, D» £» F fit A:B>C:D, 
et C:D>E:F, ©rit ot A;B>E:F. 

Domonitç. Cum sic A:B>C:t), ec C:D>E:F, fit ex 
V. D«f. 7. niA>nB, mC=<nD; et pC>qD, pE=<qF, 
designandbus m, n^ p, q temper numéros intègres: erSt 
quoqiie (V. Ax. I.) pmÇ=<pnD, mpC>mqD, leu pnDss 
>pmCy pmC>roqD, hincque pnD>mqDy ec pn>mq » ac 
proinde edam pnB>>mqB: eumque tit mA^nB, itaque et 
pmA>pnB, erit a fortiori pmA>mqB, leu mpA>roqB, et 
pA>qB: et, qui» praeterea est pE=<qF, per Y* Def. 7. 
constat propotitum. 

Soholion. (^Ha^her• §• 8.). Hanc Propositionem quidam 
editorea Elementorum V* 13» . pro corollario subiunxe» 
runty et Clavius quidem expresse addens in Seho]. ad Y. 13. 
eodem modo tam demonatrari posse, quo Y. 13. ipsa demon- 
strata tit : quod non ita se habet. 

Propos, o. iUauher. J. 10, Pfleiderer. in Promt. Maihem. 
Lipi. 1798. $. 60. Nr. 2.3.) 
Quatuor magnitudinum A, B, C, D si A=B, et C<D, 
▼el si A>B, et C=<D, erit A:B>C:D, seu inverse 
(Prop, a.) B:A<D:C. 

Demoustradoui praemissa est , apud Hauherum $.9. ea 
Proposidoy quam supra ex Promt. Lips. $. 60. Nr. 1. attuli* 
mus y quamque Lemma ad c. vocabimus , ' nempe si A=B^ 
C=D, esse A:Bs=C:D. Tiim vero} Hauherui ita pergir. 
1) Si A=:B, C<D, sic C-f.E==D; erit ex modo dicds A;B 
=iC-+.E:D, eumque sic CH-E:D>C:D (V. 8.) erit edam 
A:B>C:D (Y. 13.). 2) Hiuc eiiam, si A>B, C=^, seu 
D==;Q, et B<A , erit D;C>B:A, seu (Prop,, a.) A:B>C:D, 
quae est Pappi YII. lO. 3) Si A>B, et C<D, sit A=B 
-f-E, C-|.F==D, erit A:B::^A:B4-B (Y. 8.) et A:B-|.E=C 
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»f-FtO exLemaû W imCtimi Demoattcttioaif àlI«lo, «c froinit 
A:B>C+F:D (V- i3.)t quQnitmqw C4*Ft]I>CsD (V. S.)j 
etiam AtB>C:D (Ptop. bO« Ett haeo Pit/y^l VII. il* ^ 

Prop* dL (Has&er. f é 11. P/lêidereré m Ptonit. Mathem»^ 
lAfê. 1Î98. $. 6Q.) 

SiA:B>C:D, «rit C<D, «i A=<B, «t «rit A>B, 
tiC=r>D* 

Dom. 1) Si A:B>€d>, atqo« A=c<B9 ««a Bts±>A, 
«rit BtBas>A2B (Y* î. 8.) qitiro BsB>C:D (V* 19. et 
Prop. b.). S«dy ctun sit B:Bts=J>:D (L««iiii. ad c), «rit jO^D 
>C:D (V. 13.) a« proiad* D>C, teu C<D (V. lO). 

2) Si A:B>C:D, atqno CaB>D, «rit CtI>a=>DiD 
(V. 7. 80 hincquo A:B>0;0 (V. 13. «t Pw>p. b.). 
S«â quia DdD=;B:B (L«miQ. ad c), «rit ot A2B>B:B (Y«^9*) 
ac proinde A>B (V. 10.> 

Prop. «. iHauher, $. 12.) 

Si A:B>C:D: «rit «tiam mA:inB>C:D, «t A:B>nCtnD» 
et niAxxnB>nC:'nD, ac vicitsim» denotantibus ni| a iiaoi«« 
rot integros quoscunqii«* 

Dem. i) Cum sit mAtitiBs=AtB (Y. 15)^ si sit AtB> 
C:D* «rit «tiam mAtniiB>C:D (,y. 13,)s parit«rqu«, si sit 
iiiA:inB>C:p, «tiam A:B>G:D (V. 15.)* 

2) Sic «t, quiun sit aCsADoziCtO (V 15.) «i rursus 
AtB>C:D» «rit qaoqoe AtB>fiCHkD (T. i3«)t si t«io 
A;B>iiC:nD, panier AîB>C:D (V. 13.). 

3) D«iiiqu«, SI ArB>CtO, «rit inAtmB>C:D p«r modo 
dcmousrau nr. 1. adeoque «t fnA}in«B>iiCttiD per demon- 
strata nr. 2« Vicissim, si iiiA:inB>iiC!nD9 «rit «t A:B>aC: 
HD (nr. lé), atqu« bine AtB>C:D (nr. 2.) 

Cor. 1. (Hanbeté $. 13.) Hino «Oâni, ti AtB>CiD,>rit 
AsB 

-A:-Bl ^q^.q^j ^ P AtE-B>CC:ï) 

n n ^ m m J ' 
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«rit inA:mB>> 



y et > >nC:nD* 



Prop. f. (Hanhef^. {, l6.) 

Si A:6>C:D; orit etiam mA^B>inC:0, et A:nB>C:nD, 
ot inA:nQ>mC:nD, m et n 4e«ipU9tit^ HiiOierpt jnifgrôs 
quosounque. 

Dem. Si ob A:B>,CJ) (sppp.) tit pA>qB, pC==<qD 
CV.Def. 7.) etitm (V. Ax. 3.) eritin.pA>ioqB ; nipC==^i!i,qO^ 

n.pA>nqB: npC=< n.qD, 
innpA>innqB ; ix)npC=<miiqD> 
seti p(niA)>ni.qB; p(niC)=<ni.qD 
ii.pA>q.CnB); n.pC=<q(ifD) 
np(in A) > inq(nB) i 'npCinC)= < niq(nP) ^ 
et cum aequemultipiices magnitudiaufii pA » . pC*; qB ^ qD 
sint ipsatum quoque ipagnitudinum^Ay G;' B, D, pariterque 
aequemiilttplices magnitudiquin p(niA)„ p(ii|C); q{iiB), 
qCivD) tint ipsarum mAy mC, nB, nD aequeinu]tipHeet 
(y, 3. ) n per V. Def. 1, constat propositum. 

Prop. g. {Hqub^r* j. 16.) , 
Yicisûniy si A:B>G:D seu si mA:B>inC:D, 



exit etiam 



^:B>^:D 
«I n» 

et A;->:C- 
n n 

et -.->►":- 



Enclid. Elenfent. P. II. 



vcl AînB>CîaD 
yel mA;|iB>mC:qD 
ent etiam At6>C:D 

A a 
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b«ni. Oh niA:B>iiiC:D, A:nB>C:iiD^ mA:nB>inC:nD 
(tupp.)» fit (V. Def. 7.) p(mA)>qB, pCiiiC)=<qD 

pA>q(nB), pC = <qCnD) 
pC»A)>c,(nB), y(tàC)=<iiiiuDj 
sire (V. 3.) (pm)A>qB, (pm)C=<qD 
pA>(qn)B, pC=<(qn)D 
(pm)A>(qn)B , (pin)C=<(qii)I> 
proinde V. Def. 7. erit A;B>C:D. 

Cor. 1. (Hamber, $. 17.)- Htnc et pec Frop. f. , li A:B 
B (D 



d>,*mEAJ^>iC:;iD 



m 



A 
et 



n 



Cor. 2. CHauber (. 18.). Itemqtte 

- Ob (1d il) le) 

In ]n m- f ■" 1 

„A < >mC:/ «t >:nB> >.nD.' 



Piop. L. (Hauhen $• 19. Pappi Prop. VU. 3. coU. VII. 4. 
apua Clavium V. 28.) 

Si A:B>C:D^ erk componenclo A-f-B:B>C-4-D:D. 

D«in. SitjnA>yiB» inC=«^iiD (supp. et V. Def. 7.), 
et additif naB, mD, erû mA4-inB>nB-f-mB , mC4-*uD=t< 
oIH-inD ^ cumque 
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(V. 1.) sit mAH*mB=m(À-|-.B), inC4-raD»s%ii<C-H)), te / 
(V. 2.), nB-}-mB=('u4-iii)B, nD-hmD=s(n-f-iii)D, etptoiade 
' m(A:-f.B)>(iiH^)B, iiiCC4-D)=i=<(li+ili)D, por 
V. Dof. 7..c<>i^st3t propositum* 

Cor. 1. (Hauher. §. 20.) Aliter ba«c Propositio sic «xpri* 
metur: Si dijEFerentia daarum inagnicudinuin ad eaium mii^o- 
rem in maioii ratione est, quam differentia duarum aliaciun . 
ad harum iniiioreiii ; etiam roaior priorum ad ipsarum mino- 
-rem in maiorî ratione erit, quam maior posterionim ad^ mino- 
rem. Naiji si A— B:B>C— D:D, erit A— B+B;B>G— D4-D;D 
boc est A:B>C:D. 

€or. 2. Hauher, $. 21.) Eodem supposito, quod in 

Prop. h. 9 summa duarum priorum ad earui^i priorem in nii- 

' nori ratione erit,' quam summa posteriorum ad tertiam. Nam» 

si A:B>C:D9 inverse erit (Prop. a.) B:A<D:C, ad^oque 

AH-B:A<G-f-D:G (Prop. h.), teu A:A4-B<C:C4-D (Prop a.) 

Prpp. i. QHauher, §. 22. Clav. Y. 29.) 

Si A:B>C:D, et C>D, ac proind^e etiam A>B (Prop. d.), 
erit etiam dividendo A— B:B^G— IXD , aou inverie B:A--B-< 

Dem. Sit mA>nB, mC=<nD (supp. et V. Def. 7.); 
tum (V. Ax. 5.) quia D<C, erit nD<nC, proinde ex aequo 
vel à foniori mC^nC, itaque m.<n, 6t nB>>mB , nD>roD. 
lam , demtis mB , mD , erit mA— mB>nB— mB, mC— >mD.=: 
■<nP — mD, cumque 

per V. 5. mA— mB=mCA— B), m<2— mD=m(C— D) 
aç per y. 6; nB— mB=(n— m)B , nD~mD==:(n — m)D ; 

erit m(A~B)>Cn— m)B, m(C— D)=r<(n-m)D. 
Quodsi n — m» quLest numerus integer, sit >!, propositum 
constat ex V. Def. J» si vero n— m=l , erit 2ni(A— B)>2B, 
2m(G — D)=<2D, quoniamque aequemultiplices magnitudi- 
num m(A— B), m(C— D) sunt ipsarum A — B, C — D a^ue- 
multiplices (V. 5.}, rursus per V. Def. 7. constat proposisuhi. 
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C*oH. (^Uauher. J. 23.) Quod ^uidèni sic quoque eaçri. 
ml poiett: Si aumma duanmi m^gnitudinum ad earam aire- 
ram mdorem rattoneirt habct, quam animna duariuii aliamxn 
ad kanun alteram; ad eam prioiain, quae termiimm conac 
quentem miomi mitom constitun, ctiam altéra ip3arum ma- 
iorem radonem hababir, qa^m citera post^iioi-um ad eam ha- 
rum-, quae est terminât coaiequens ratiouù minoris. Quippe 

•i A^i.B-B>C4-D:D; 

et A-|.B^B:B>CH-D-.DîD 
i. e. À:B>C:D 



î 



Prop. L {Hauher. j. 24. Pappi VU. 6. Clav. V. 30.). 
SiA:B>C:D, etC>D, ac pioinde (Prop. d.) A>B, 
txit coni^ertendo A: A-B<C: C-.D , scu inver.e A-B:A> 
C-.D:C. 

Dem. Ob AiB>C:D (lupp.). erit dividende (Prop. i.) 
A-B:B>G— D:D, ac proinde A-;B-f.BrA-B<C— D-^-DcC— D 
^ (Prop. h. Cor. 20 i. e. A:A-B<C:C~d; seu 
A-B:A>G-^D:C (Pi'op. a.). 

Gor. 1. CHfltiier. $. 25.) Sive etiam : si sumroa daarum 
tnagnitiidinum tiA oamm unam maibrem rationern habcr, quam 
•nmma duarum aliarum ad harum unam ; aumiQa priorum ad 
earum alteram minorem rationem habebit. quam summa po- 
•teriocum ad harum alteram. Etonim, si 

A-f-B;.B>C4-D:D / 

eiit A-f-B : A-|-B~-B <C-+.D : C^^D-D 
i. e. A-f-B :A<C-|-D;C. 
Quod ctiam conscquitur ex Prop. î. Cor. et Prop, h. Cor. 2. 
Cor. 2. (^Hauien j, 26.) Generatim , si quatuor magni- 
tudinum.^qi^arum priçr ad secundam ^laiorem rationem habet, 
^ quam t^riia ad qttartam,. tertia maior tuerit quam qaaria, 
adeoque (Prop. d.) etiam prima maior quam secunda ; difFe- 
reMtia priorum ad earum aliferutram maiorem rationem habe- 
bit, quam difFerentia poateriorum ad harùm alterutram, quae 
ninùrum ci, quae in mai j)ri ration e assumta eiat, ordino re- 
spondet. . \ ' 
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Cor. 3. {Hauher, J. 27.) Pariter , si diflerentia diuram 
raignitadinum àd earum nuinorom babet intiouem Aiaioretti» 
quam differentia duarum aliarum ad harum minorem, priorum 
^uoque differentia ad earum maiorem in imaiori ratione ocit 
qnam differentia posteriorum ad ipsarum maiorem* 
Si enim A--B:B>C— D:D 

crit A-B:A-B-f-B>C-D:C«D-f.D (Frop. h. Cor. 2.) 

i. e. A— B:A>C--D:C. 
Quod etiam consequitur ex Prop. h. Cor. 1. et Prop^ k. ^ 

Prop. h (^Hafd>er. J. 28.) . . • 

Si A:B>C:D, et B>A adeoque (Prop. d.) D>C, erit 

N:B-A>^|:D^C et i^iverae. 

Dero. Cum sit A:B]>C:D (supp.),. aeu 

D:C>B:A (Prop. a.) et B>A Tsùpp,) 
dividendo erit D-— C:C;>B— A:A (Prop. i.), aiqoe etiam 

D-G:D>B-A:B (Prop. k.) 
und^ paiiter (Piop. a.) A:B— A>CHD— C 
et B>B— A>D:D— C. 
Cor. .1. (JHauhex. $. 29.) Si duarum magnitudinom diffe- 
rentia ad earum maiorem in maiori ratione est , quam duarum 
alianum differentia ad harum maiorem ; priorum quoque maiot 
ad ipsarum' minorem in maiori ratione erit, quam posteriorum' 
maior ad harum minorem. ^Nam, si 
A-B:A>C— D:C 
est A:A~(A— B)>C:C--(C— D) Prop. 1. 
i. e. A:B>C.D. 

Cor. 2. (^Hauher. $. 30.) Item» eodem supposito, qupd in 
Cor. praeced. pariter differentia priorum ad ipsarum minorem 
in maiori ratione erit , quam differentia posteriorum ad harum 
minorem* Si enim 

A-B:A>C-D:C 
est A-B:A-CA~B)>C-D:C-(C-^D) Prop. 1. ,. 
i. e. A-B:B>G— D:D 
^uod et consequitur ex Cor. 1. et Prop. i. 
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Prop. m. C^auber. {. 31. , Ciav. V. 31. cum ScliolO* 
Si vél A:B=D:E Tel A:B>D:ÎS Va ttm A;B>D:E 
•t B:G>E>F et B:C=E:F giam B:C>E:F 

' €X aequo etiam erit 'A:C^D:F 

Dem. i) Si A:Bc=D:E et B:C>E:F, rit niB>nC, 
inE'«=<nF (V. De£ T). Tnin, qaia nC<mB erit 
A:iiC>A:iqB (V. 8.)> et, cum ob A:B==D:E (supp.) »it 
A:mB=D:inECV.4.), etiaw A:QC>D:mECV,130, quoniaraqae 
iDE=:<nF, erit et p:niE=<D:nF (V. 7. 8.)f «c proinde 
A;nC>D:nF (V. 13* et Prop. b.), «aqrfe A:C>D:F (Prop. e;). 

2) Si A:Bv^D.E, et B:C=E:f , inverse (V. 4. et Prop. t.) 
erit C:B=F:E 

et B:A<É:D 
iiritur ex aequo per daxnonstrata nr. 1 C:A<1F:D «eu inverse 
(Prop. a.) A:C>D:F. 

3) Si tam.A:B>D:E, quana B:C>E:F, ait inA>nB, 
mD=»<nE, et pB>qC, pE=:<qF (V. Def. 7.) erit et 
pm A > ptiB , pmD= < pnE , npB > nqC , npE = < nqF 
aeu pnYA>pnB, et pnB>nqC, pariterque 
pïnD=<pnE, et pnE=<nqFc itaque liinc pmA>nqC, 
»mD=x<nqF. Qaare^ cum aequemultiplicei magnitudinnm 
m A y mD , qC , qF sint ipsarum etiam A , D y C , F aeqiie- 
roultipHcet (V. 3.), propositum per V. Def. 7. constat. 

(Hine tequens dedaci poteit Corollarium : Rationuin inter 
•e divertarum duplicatae (triplicatae etc.) etfim inter se di- 
versae sunt, et raaioris quidem maior. Nempe, ait v. gr. 
A:B=::B:C, et P:Q=Q:Pl, sitquc A:B>P:Q> , et mA>nB, 
niprr:<nQ. lam , quoties mA>nB, erit et mB>nC, 
et quocieâ mP==<nQ, erit et niQ=<nR (V* D«£. 7.) 
itflquQ 'crtint sîmnl mB > nC , et mQ r=:'<nR, adeo- 
que (V. D^f. 7.) B:C>Q:Il, .unde ex bac Propoiitione m. 
erit A:C>P:R. Cf. obseiv. ad V. Def. 10. 11. Atquo bine 
porro facile col)« Cor., ad Y. 22. per indirectura demonsiTabi- 
tur, rationiim earundem inter se snbduplieatas (subtriplicatas etc.) 
parifier inter se este easdem, diversarum divèrsas.) 
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I^rojj. n. (Hauber.i^ 32. Clav, V. 32; cum S^ol.) 
Si vel A:B=:E:F, Tel A:B>E2y, vel Mm A:B>E:F 
et B : C>D :E et B:C=J3:E qùam B:G>D;E 

^rittûàm ex aequo perturbateAiC^JJiF, 

Dem. 1) Si AtB=E:F et B:C>D:E. ait in6>iiCy roDa» 
<nE CV. Def. î.)> «t crit nE:mF=>inDîniF CV. î tt 8.) 
©t, quia qb A:B=JE;:F (supp.> etiam nA:inB;=snE:xn!F (V. 4.), 
«rt|: et nA: inB=>iriD.: mF (V. U. 13. )• ^^à, cum ait 
inB>nC^ est iiA:nC>niDimF (V. 13, et Prpy, b.), unde 
A:C>D:F (Piop. e.). ' ' ' 

2, Si A:B>E:F, et BiC=D;E, eiitiuvcr»« 

C:B=E:D (V. Cor. 4. yel Pro'p, B.) 
et B:A<F:E (Prop, a.) ' 

itaque pev demonitrata nr. 1« C:A<F:D; seu inverse A:C> 
I>:F (Prop. a.) 

3. Si A:B>E:F, et B:C>D:E, éit inA>«B, mE=<nF,, 
et pB>qC, pD=<qE (V. Def, 7.), igitur et pfnA>;pnB, 
npB» teu pnfi>iiqCy pariterque qm£z=::'<qiiFy mpD teu . 
pniDs=:-<inqE seu qmE,^ atque bine pmA>iiqC, pinD=3 
-^nqFy et; quouiani) magnitudinum mA^ inD ; qC,' qF aeqite- . 
niultiplicei ipsarum quoque A, D; G, F sunt (V, ^)^ eût. ' 
per V. Defin. î. A:C>D:F. 

Prop. o. (Hauher, §. 33.} 
Si A:B=>C:r>, et E:B>F:D, erit A+E:B>C4-F:D. 
Dem. X) Si A:B=:C:D et E:B>F':D, sive inTewe 

B:E <D:F (Prop. a.), ex aequo erit (Prop. m.) 
A:E<C:F, itaque AH-E: A >CH-F:C (Cor. 
2. Prop. b.) et, cum sit A:B=.C:D (supp.)» ex aequo etiam 
(Prop. in.) A-f-E:B>C-|-F:D. 

2) Si A:B>0:D, et E:B>F:D, sit mA>nB, mCs=i<nD, 
et p£ > qB 9 pF =^< qD , crit etiam pmA >'piiB, 
pmC=:<pnD', et mpE, seu proE>mqB, mpF aeu 
pmF =< mqD , ergo etiam pmA -f- pmE >• pnB -i- mqB> 
pmC+pmF=<ptiD + mqD, «eu (V. 3., V- L, V. 2.) 
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pin(A-|.E)>(|m+fnq)B, ptiitcrqu^ 
pm(C-f-F)==<(jm4^q)D, unde et 
A4-£:B>G-f-Fa) p«r V. Dcf. T. 

Coroll. (Hambèr. J. 34.) Sive etiam« si 
A«Bs:>.C;D 
et E— A:B>F— C:D 

erit A-|-E-rA:B>C-f-F— C:D 

i. e. E:B>F:D. ^ \ 

Prop. p. \(Jîaubér, î- 35.) 
Si A:B=<C:D , et E:B>F;D, eiit C>F, <l A>E, ee 
A<E,iiC<F. V 

Dtm* Nain 9 ob A:B=<C:D9 et E:B>F:D (sapp.) 
B:E<D:F.rProp. a.) 

erit etiam ex aequo A:E<C:F (Prop. m.) 
seu E2A>F:C (Prop. à.) 
unde pcr Prop. d. constat propOiitum. 

Prop. q. {Kauber, 5. 36.) 
SiA:B=<C:D, et E:B>F:D, erit 

A-E:B<C-F:P, •iB>E, ac proinde (Prop.p.) Ç>F, 
ied*E— A:B>r— C:D, iiC<F ...... . Â<E. 

DeiD. 1) Si en A:B=<C:D, et E.B>F:P, et A>Ej 
{inverse erit B:E <D:F (Prop. a.) 

igitttr ex «equo A.È < C:F (Prop. m.) ; 

et quia A>E, A-E:A<C-F:C (Prop. k.) r 

quoniamqûe A:B=<C:D (supp.) 
etiam ex aequo A— E:B<C— F;D (Prop. m.) 

2) Si est E:B>F:D, et A:B=<C:D, atque D<F, 
erit inverse B:A=:>D:C (Prop. B et a.) 

quare ex aequo E:A>FtC (Prop. m.), ' 

. et hiac £~A:E>F-C:F (P.rop. i.) q^i. C<F, 

cumque sit E:B>F:i;) (supp.) 
ex aequo eiiam D— A:B==F-^C:D (Prop. m.) 
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Con 1. iMàuber. J.' 57.) Quorf qutdèi» erianl sic «xpiriini fatvsk 
Si est A+B^.-B=<e4-F:I> 
fet A:B >C:D 

éi-it et E:B<F:Di 
Sud, si A:6=<C:D ? 
et A-HE^B>C4-F:t> 

erit et EiR>F;D.. 

Cor. 2. CHfl«W. 5* 38*) Hinc •tijHWi^g si 
A-^E^B<;C— F:I> 
et A:B^'<G:D ^ 

élit A-(A-E):B<C-(C-F>.i> (Ptop.*}. hr.l*) 
, S6i»É:^<F:Dl 
Et, si A:B>CrI> 
atque vA— E:B=<C --FîD 

erit A— (A— E):B>C-(C'-F>D (Prop.^. nt.2.) 
hoc est EtB>F:D. 

l>rop. r^ {Uauher. $.59.) 

Si A:Ë>C:D, tumsiC>D, ergoet (P?rop»'^0 A>Ë, erit 
A-f.B:A-B<C4-DiC-^D: et, si A<B; ergo et (*lopi d.) 
C<D, eiit A4-B;B-A>C4tD:D-C. ^^ 

Dem» Ob A : B > C : t) (siipp.) 

1) erit A+B;A<C-f-D:C (Cor. 2. Prop. li.) 

et; si C>D, convertcndo A:A— B<CiC-D (Piop- k*> 

' quare ex aequo A+B:A~B<Ç4-I>:C~D (Pfop. iti*) 

2) erit quoque A-|-B:B > CH-D:i) (Prop* h.)* 
et, si A<B, B:B-A>D:D~C (Prop. h) 

t — — — ■ ' 

Uûde rurius ex lequo A-f-BtB--A> C^Dit)-C {P«op.. *tiO 

Prop. Si iHi^uher, $. 40.) 

• Vicissittl, Si A4-B:A-B>C+DîC-.e ' 

. erit A:B<C:D 

Éadid. ElemeM. P. il* & t 
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Dem* NâHi» ob A*I»B:A-^B<C4-0:C— D (rappO 

est A-f-B+A— B:A^-.B-(A— B)<C-hD-H:-D:C-f-D 
-^(C-D]) (Prop. r.) hoe est 2Ai2B<2C:2D 

et proinde A:B<C:D (Prop. «0 

Et tiactenae ^utdem de magnitudinibtit univertim senno 
, fuit, five ea, quae ad diut divertat rationet patinent « kicr 
se eiu&deniy sivo divers! generis fuerinté lam Tero trtoik 
auetor ad nagiiitudinea homogeneas» 

Prop. t. (ffutther^ J. 41.) Conf. Prop*. c* 
Si quatuor houiogelieatam xnagnitudinum A, B» C. O nt 
AssC, et B<P, vel^ si A>C, et B=<Dj, erit 
A:B>CiD. 
Dem. 1) Si A=Cy et B > D, 
erit A:Ë>A:D (V. 8i) 
et\A:D=S:C:D (V. î.) 

ac proinde A:B > G:D (V. 13.) 

2)^5i A>C, et Bœ<D^ 
(erit A:B>Cîi) (V. 8.) 
et C:B=:>C:D (t. 18.) 

itaque et AB > C:D (V. 13* et Prop. b^ 

Prop, u. {Hauher. J, 42.) 
Vicisiim, si A:B>C:D, erit B<D, si A=<C, et 
A<C, si Ba=^D* 

Dem 1) Si A=<(}, éfit 

C:B=>A:è (V* t 8.) ^ 
et cum sit A:B>C:D (supp.) 

etiam C:B> CD (V. 13 et ï^rop. b.) 
proindéque B<D (V. 10.) 

2) Si B=>D, erit C:D=:>C:B (V. 1* 8.) 
quare, cum sit A:B>C:D (supp.) 

erit et A:B> C :B (V- 13 et Pfdp. b.) 
iuque A> C (V. lO.) ' 
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Prop. ▼, (Hauber. §, 43* PappiVll.V^oj^.b. «pud ' C/av. Y. 27») 
Si A:^>C:b, erir^t aUi^rnp A;Ç>B'.D^ mh inrerfit 
C;As=D:B. 

Deni. Sh niA>QB, «t mC^liD (tupp, tç Y.Dcf. T.) 

eiit igitur niA:inC>nB:nD (Prop. t.) 
et hinc A:C>B:D (Prop, e») 

Prop. w. (Hauber, j. 44.) 

, Èi A«B>CiD, erit A-f-EîC+DJ ^ . ^ 

DMiif Ob A:B>C:D (suppO erit 

1) componendo A4-B:B>C-4-D:D CProp- ^O 

et alterne A-f-B:C-f.D>BiD (Prop. v.) 

2) erit etitm A-f-B:A<CH-D:C (Cor. 2. Prop. h.) 
•t inirtus alterne A-f-B:C+P<A:G (Prop. ▼.) 

CoTs Ï.CHauber, $.45. PapjfiVlLS.) Pariter, siA:B>G:D,V 

erit et A-HC:B-|.d| ^ . ' • Nam,obA;B>C;D(tupp,) 

eîit alterne A:C>B:D (Prop. y,) et hinc 
>C:D 
<A;B 

Cor. 2. Inae^ualium duarum roagnitudinum màior ad 
nuinotem in xnaiori tatione est, quan summa malorlt et euiui- 
conque tcrtiae ad Bummam minoris et eiuidem tertiae. 
Nam, si A>B, est A:€>B;C (V*. 8.), ideoque 

A'4-C;B-f.C<A:B (Prop.wJ, seu A;B>A4.C:B-f-C. 

Prop. X. f^Hauber, J 47.) 
Si A:B>C:D, et C>D, itaqué (Prop, d.) A>B, erit 

!Aî C 
; sed si B^A, adeoque (Prop. d.) 

D>C,eritB^A:D^C<jJ-^. 

Dero. Propter A:B > C:D (supp.) 

1) si C>D, erit A-BiA>C-D:C (Prop. k,) 
, et A-B;B>C-D:D (Prop. i.) 



( >C:D 
A+C:B^D| ^ (Prop, w.y 
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proiode etiam «heme A— B;G— D>A:C3 

«t A— B:C-D>B:D (Pnip. v.) 
?) n B>A, çrit B— A:A<I>~C:C 

pHTiter^ue A— A:B<D--G:D (frop, l.) 
unde îtetftim àïtento B— A:D— C-ittAîC ^ - 

«6 B— A:D-*-C<BîD (Prop. t^) 
Cor. 1. iHauber, 548. P«;>/)r VUtBi C/mn Y.^,) Si A;B 
>Ç:D, çt fnerit B>D, âdeo^u9 (Pro^. «,) A>^C, erit A— C; 

A. • B 
B-^D> I ' ; sin aatcm A<C, ac fxmi^ 0?Tafl*%^} P^^r 

«m C-A:D-B< I ^ j^. 

Isftni^ ol^ A:B^C;D (titpp«)» erit ^keriie (Prop. Qi) 
. AtÇ>B:D, atque kiaai ai B>D, eci^ 

IA'B 

AiB 



C-A=D-B<j-^ Trop. 



Cor, !!• Inae^ualium duarum magmittidinum maior ad mu 
liotem in ininQti ratione esr, ^^m exceisus x^aioris auper ter? 
tiam quamcun^ue ad ekca^sàn» minoris kuper èatideoiy rnino<v 
rçin nipaivu^i. ^mbehus ; in maic^ri vei'O, ^uam excessus terti^e 
ci^iu^cvingue^ ^uae tit ambabut niaior| super maiorem, ^d '9^^ 
peitum eiusdem super minorem. 

|;tçi4xn, ai A>B, eat A:G>Bv.C (V, 8.) 

15t proinde A— C;B— C>A:B, »i C<B 

et C-A:C— B<A:B, ai C>A (prop.jç,) 

prôfN jr, {Hauffâr. J. &0, CI av. V. t^^.) 
. 8i A:B>Ç:Df et C:p>-£:F etc. erit summa omniuxu 
priori^m A-f*C'4-Ç-+* etc, $à snfnmam omniviin pciUriorm 
B-i^D-f^F*+? etc. in maiori ratione^ ^l^ni postiema E priorum 
lad postremam F posteriorum ; in minori autem , ^uam prima 
A^priori^ni ad primam B poateriorum ; et deniqne in qi^iori 
quaip suinma priomm C^-E+ etc. onfiniur/i excepta pima A, 
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fd summani i»«stvriocom IH-F^ft etc. omnium» excepta h a^ 
rqm ,pnm« B. * , 

Pem. Ob'A:B;>C:D («upp.) 
, en A^.C:B+D>C:D et:<À:B (Cor. i\ Prop^ r^ 
Quoniam autem G:D'>B:F («i»pp.X^, erit etiam • 

A-HC;B-+^D>E:F (Prop. b.) , / 

•tqae hinc A^C+E : B^^D-f-F >E : F , reà <A-f-C:B-f-D 
(Cor. 1, >r, f.) Undo petto ob A+C:B4-D<A:B par demau^ 

«trita eut A*f-C4-E:B-f*DH=-f <A;B (Prop, b.) 

atquc hinç A+q-l-É|B-hD4.F>CH-E;P^-F 
CCt». I. pfOp.) 

r Prop. z. (Hauher. J. 5t. V 
Si A:B>q:D, •t B>D , parité rqiip^ C^ï>, ^ pioinde 
(Propt d. et Prop, ^.) etiam AÎ^B^ et A>G; «umma maxi- 
mae et minimae A-j-D maior esr , quam suxpma duarilhi reli* 
^uanira B-f^C, \ 

Dem. Ob AîB>C:D, et C>D (supp.) 
dividendo est A— B:B>C-^DiD (Prop. i,) 
q^o^iamque E>D (lupp.) etiarp A-B>C-D (Prop, u,) > 
et, addko uttioique B^D 

A-i-D>B^.G, 
Prop, a. {Hauher. J. 52. Pappi VII. 1|6.) 
Si tint quatuor numcri yel lineae A / B , C, D, ita, ut 
A:B>CiD; erit producturri vel rectangulum ,extreinorum ma- 
im } quam productum aut rectangujnm mediorum , et vicis- 
•im. (Hanc Propositionem , quamvis iam «upponat Proposi- 
tionea aliqtias libri VJ. vel VII. , quae tamen independenter 
ab éa demonstrantur, propter nœcum cum praecedentibus , no, 
luimui à réiiquis Hanberianis saeparare, et suo démum loco 
ponere, cui facile eara restituet lector iiitellio-ens). 
, Pçm, 1) Quoniam A:B>C:D (supp.) ^ 

etA:C=:iA'XC ;BXC (VILUIVII. 18. VI. Ij' 
erit etiam AXC:BXC>Ç:D (V. 13.) 
et quia rursus C:D=AXC:AXO (VII. 17 YIU 18. VI. t) 
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«tiam AXCîBXC>AXC!^XD CV. t5.) 

et hioc BXC<AXD (V. 10.) S9i» 
AXD>BXC, 
2) Si AXP>BXG, ppriur erit 

AXC:BXC>AXC:AXD (V. 8.) 
et ob AXC:BXC=A:B CVII, 17- VU, |8, VI. 1.) 

A;P>AXC:AXI> (V: 130? 
et, quû runii* AXC:A-|-D=xCiD (VU: IT, VU. 18. VU 1.) 

puriter A:B>C;D (V, 13,) 
Cor. iHauher. $, 53.). Prom4e, •iA:B>9:Ç» à^êotm^ 
tibttt runuf A, B, C numéros , Tel linets, 

est AXC>3'f vpl B^, e( Ticûtim. 
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EXfcURSUS 
AD 

ELEMEkTORUM 

■f " • . I 

L. VL et maxime ^d VL DeF« 5* 

Hi . . * ' ' . . . 

, — aec Definitio in £dictlohe Oxonienti ita habet: 

lé^oyoç en Xoytav çvynetad'aiy orav ai twv Xoywp iftjlmotrjTSi itp 

mavrdç noXXa ^Xaoêaa^BÏaa* noiuiat rtvâ. Edltio Basihensif 

legit : Tivds. Theon secitli post C. N. quart! sctiptor in Corn* 

mentAVi iù. Ptolotiidei Almagestuni (JltohfAaiov /isydXi^s aw- 

vaè€0C fiifiL ty, 0t(uvoQ j^UlavSçémç iie td dwd vnpfAvrjfiatdii^ 

piply M* Basil. 1538 p. 61. pose ambiguum illud et yagion 

rdvd addit TnjXtitotijta Xôyov, £t Scholicm Anonymi in £dit. 

Eiementor. Basileensi p* 6t. pro rti^d substituit Xoyoi^^ Euto*- 

dus in locum Archimedis (jé*çx^fiffâovs td awÇofisva , /^rà 

rwv ^vToniov 'uiijxaXan'iTpv vT.ofi$^fidtojv iisdem vetbis banc 

Definitionem babet, ut xiunc legitut in £dit. Oxozi. Plerique 

Gommentatores y ut ClaviuSf Tartalea^ David Gi-egorius dlii* 

que vocem' itijlMotTjç Vertunt : quântitaS) vel , ut ipsl vocem : 

quantitai inteipretantur: rationuxti denoniinator vel exponens. 

iValïisius (Opetà Mathem. Tom. IL {»i 665 sqq.) itfjXiiiOTiiS 

itaterpretatur : quatitu^licitâs , quand exponi ait per czponen* 

ten^ ratîonis» CPfleiderèr, in Scbol. in libr* VI. Elem. P» IV, 

h quibus ejtcetpta surit, quae in hoc Ëxcutsu babentut $. 200. 

not. ?• 8. 9 coll. J. 202. not. 16.)* ' 

J. 2. Verunt cnim vero, ut Rot. Sirhson observât, hu- 

iU8 Definitionis, laxo^ itt quod définit, eiFaro (vide Pfleîde^ 

rer L c* §, 200.) satis suipectae, îii sequentibus àpud Ew 
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clidem, jirchtniêdeiHf Apollonium^ retiquosqna retates 9 qiil 
ratione cbmposita saepiuf utuatur, nuliuni aipplius vestigium 
invenitur, -(^à ipsum etUm, si non veroia^ to Upien i^a 
fatetut Clatius , nec satis excitsam stiidet Saccheritu (Euéildi^fï 
ab omni naevo vindtcatus-P» 158 sq.))» Ita v. c. in deroon» 
«tratione \U 23. in qua prîmum rationia compositao fit men- 
tioy nihil prorsus occurrit, nttod ad hanc Definitionem ta 
lefeiTet. Campanui quoqua Definitioneni . Vlé 5; non habet. 

(. 3» Âliam potius rationis compositae DeHnitionem, ana*'' 
^ logam eiy qnae Y. De|^. iù» 11. habetur, «pe^e supponaiit 
demoiistraiiones Euclidis , in qiiibus de rationibus compositis 
semo est v. c. VI. 23. et VII. 5. £ari;i a. Campano iam 
sinctia» kidicatam in VU- D«f* 19* varii recentiéres Merhe*» 
matici, quorum plures nominàt Vf /eiderer, 1. c. §. 201. de* 
derey uberrime exliibuit Ho^. Simson in Delluitiokie A, quam 
V, Defin. 11. subnectit , bis verbis : 

L Si fuerint quotaniqiie magnitudinis eiusdem geneiisy 
prîma ad ultimam liabere dicitur rationem coflhposium ex 
ratione f quam babet prima ad secundain, et ratione ^ecundaa 
ad tertiam, et ea, quam babet tertia ad quartamy et ita deincepf 
tisqua ad "uJtiiAam. Ex, gr« sint niagtiitudinea A, B^ Ç^ Di 
prima 'A babere dicitur ad ultimam D rationem cotnpositam 
ex ratione ipsius A ad £ , et ratione B ad G , et rationa C ad 
D; val ratio A ad D dicitur composita esse ex rationibns A 
ad B y B ad C , et t: ad D. 

2: Si igitur ratio A ad B cadem sit ration! £ ad F: at 
ratio B ad G eadem fuerit rationi G ad II; et ratio C ad D 
eadem rationi K ad L: A ad D babere dicitur rationem com-' 
posltam,ex rationibus, quae eaedem sunt ratiohibus £ ad F^ 
G ad lïj >t K ad L. Idemque intelligitur, quaitdo brevlta- 
. tis gratia dicitur A ad D babere rationem compositaîn ex ra« 
tionibus £ ad F, G ad II, et K ad L. 

3. Similiter, si ratio M ad N eadem tit rationi A ad t)| 

s praeccdentibus manentibus : brovitatis gvatia dicitat ratio M. 

ad. N eadem esse rationi compositae ex rationibus Ê ad F^ 

G ad H ,' et -K ad L , (vel. quod Vlayjair addit , ipso etiam 
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ratio M ad N compo^ita dicitur ex rauonibus £ ad F, G ad 
H, et K ad L.) 

> Eodem leniu caeteii '^ quoque Geometrae veteres Graeci 
denominationeni fationis compositae usurpant, r. c* Aichime*' 
des Libr. II. Prop. 5 dé Sphaera «t Cylindro ; '^Apollonius 
Conie. I. Prop. 59. I. 40. III. 51 III. 66. Ptolemaem loco 
tupra dtatOy aliique^ 

$.4. Ex his omnibus non sine xatione concludunt niagni 
nominis Geometrae , inpiimis Roh» Sîmson in Not« ad VI. 23. 
Pfleiderer, 1. e. §, 204. not. lî. cùm quibus consentiant etiam 
phiret eorum Mathematicorum , qui Definitionem $• 3. alla- 
tam etiam ipsi exhibent y et maxime Scarburgh (the Englisli 
Eiiclide Oxf. 1705. Schol. in V. Def. 10. et, in Def. 5. vul- 
garem libri VI.) , vulgarem iUam 5. 1. exhibitam Definitio- 
nem non esse ipsius Euclidis, ted a Theone sine dubio, sub- 
lata genuina (v. 3* allata, substitutam fuisse eam 9 quae nunc 
habetur explicationeni , quae tamen minus apta , et , ut Roh* 
Simsàn ait, puerilis sit, quippe quae eis solummodo rationi- 
bus conveniaty quae numeris exhiberi possint. Atque bac 
ratione omnem de compositione rationuni doctrinam absurdarit 
et dyeojftsT^ixtjv redditam esse* Unde et Savilius^ qui vulga- 
rem illam DeHnitiouem $. 1. genuinam putarat, professus est» 
in pulcherrimo Geometriae éorpore duas esse labes, nec, 
quod sciât , plures , in quibus eluendis et emacul^ndis cuin 
Teterum tum recentionum vigilaverît industria. Friorem 
nempe Post. 5, I: posteriorem, quae ad compositionem ratio- 
num pertineat (Savilii Praelect. Lect. VII. p. 140.). 

$. 5. Hanc suspicibnem , nempe Theonem Archiiectum 
esse Tulgaris DeBnitiouis §. 1. con£i'mare videntur ea, quae Theon 
in Çommentar. ad Ftolem. loco supra citato babet. Ibi nem- 
pe, postqnam Ptolemaeus propositionem aliquam de composi- 
tione ratlonum' légitime more eo sensu demonstraverat, qucn^ 
Befinitio §, 3. supponit, Theon ulteiigris, quod ait, illustra- 
tionis gratia "VI. Propos. ^3, adhibet, quae vero argumenta- 
tionem complicat potius quam explicat, tum \^ero ex abrupto 
et sine ulla ad propositum appiicaiionc Deli^ition^m cum 

Euclid. Elément. P. II. C C 
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Tul^ri iilâ exacte coiuendentein , nisi qood àà £ndni addît 
ffTnjltMOTifra Xoyov*^ exhibet. Atque hoc primum certiun ett 
Testigium Definidonis §• 1. alJauei quam ipsam deindo £«- 
iocUu soettli post G. N* aexti scriptor in Coiumei^tArio in 
Atrchimedem eo> quem $• !• dixinufl» locô^ ul in Ëlemenôs 
occurrentem» désignât. 

$. 6* Aliud ^raeterea argûmentom » qao vulgarem ratio- 
nU compoaitae Definitionem %* 1* allatam tupposititiam ^sie 
probaii poatit, ^i eo deprekendit Rob, Simson p. 374 sqa. 
quod ,VIII. Prop. 6. nihil aliud continety quani quod in Ipta 
illa yulgan Deiinitione aaseritur. Absurdum auiem foret, pro- 
positionem ali^uam in Elenientia poni tanquam Definitionem» 
et eandem in iisdem demonstrari. Propositioneni aaiem VIIX. 5. 
fn Eiementis locum habere debere» non eit dubiam, idem 
enim in ea demonf tracur de niunerit plantf t quod in VI. 23. 
de parallelogrammis aequiangulis ; quare VI* Definitio 5. in 
Elementit looum habere non poieit. Quae quiun iu sint, 
lioeat vulgarem illam Definitionem $. 1. positam, Definitio- 
nem TheonUf alteram autem $.3* exhibitam, V*Definitionibtit 
10. 11. analogam» adeoque sine dabio magit ex Enclidis 
mente posium , Definitionem Simsonis appellare. 

$. 7. Vulgarem illam Definitionem minus aptam esse non 

tantum inde patet, quod rei mère geometricae numori, atque 

operatioues in numeris usitatae immiscentur, verum etiam qua- 

rumlibet rationum datarum exponentes intogros fractosque dari^ 

nullo tôt rationum numeris ineffabilium censu habito , suppo- 

^nitur. Quando autem numeris integris aut fractis rationes da- 

tae isxprimmirur ^ ex quibns alia haud immédiate cognita corn* 

ponitur, seu infertur, tum omnino haec eadem est rationi, 

quam productum multiplicationis terminorum antecedentium 

rationum habet ad productum ex ipsarum terminis consequen- 

tibus, vel, quod eodem redit: /denominator, (i. e. numerus 

integer aut fractus indi^Uis, cui mujtiplo , aut oui parti , qtii- 

busve partibus cousequentis aequetur terminus antecedens ra- 

tionis) rationes primae quantitatis ad uitimam exprimitur de- 

nominatoribus mediarum rationum iuur se multiplicatis. Nempei 
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•I Â;B=a(n:n denotantibus m, n, p, q, r, s numéros datoi» 

B:C=sp:q eosque integros (quia rationes numéro intogro 

C:Ds=i':s et fractOy vel daobus frafctis exprcasao facile 

etc. 

per V, 15. aequipollentes numeris integris exprestas reducuu-^ 

tur} : erit Â:&=^mp:nq ; Â:D=inipr:nqs ctc» Necessé est autém 

ad hanc propositionem , in qua de numeris agitur ,' demon- 

ttrandam, doetrinam de numeris^ ut libri, ^ML Elementovum 

(qui niliii de rationum compositione supponit) traditur, ad* 

mbere, aut, quae bue pertinent y separatim demonstrare. 

Quod quum omnino liceat^ haec erit 'demonstratiaXyid. Pjlei^ 

dffiêr. 1. c. 5. aor.) 

Ob A:B=»xn:n=pm:pn (V. 15.) ss=mp:np (VU. 16.) 
et B: C= p : q=is np : nq (V. 151) 

est À 2 Cass mp : nq (V- 22.), 
Tum , ob A:C=imp:rnq (V. l5.) =mpr:nqr (VII. l(k) 

et C:D=^r : 8= nqr: nqs (V. 15.) 

fit Â:D=:mpr:nqs (V. 22*) etc. 

A mpr m p q ^. ®.£ A.B.C 
/® D^ nqi" h'V'Ï'^B'c'd'^B.C.D* 
Varies aliocitm eonatus De£nitiones TheonU et Roh, Simsams 
inter se conferendi refert Vfleiderer* L c. net. 17. et ipse 
pluves etiam exhibât. 

$. B. Usum rationis compositae, quum. omnia, in qiu- 
bus aolet cdiiiberi ratio composita y possint etiam sine eias 
auxiiio tum enuntiari , tum^ demonsirari » in hoc unice con« 
tistere ait Roh. Simson^ quod eius ope périphrases evitentur» 
et ita PiX)positiones possint vel enuntiari vel demonstrari bre-. 
vius» vel utrumque simul £eri possit. Ex. gr. si Propositio 
^I. !£|3. enuntianda esset, non facta rationis compositae men- 
tione, id ita fieret : Si diio Parallel^gvamma aequiangul.i 
f< erinty et at, fiut unum latus priods ad uuum posterioris^ 
ii^ quaevis recta assumta ad secundam aliquam ; et, uti alte* 
rum latus prioris ad alterum posterioris , it<^ secniida iMa Hat 
ad tertiam: eiit prius Paràlielogrammum ad poâtericis, ut recta 
primitus assuniia ad hanc teriiani. Veteies «sulem cum vidis- 
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sent y' hanc entmciationem posse bceTiorem feddi^ si nomen 
ifftpositum esset rtdoniy quant hêhtt prima recta ad ultimam, 
quo noxhine simal indioarentur rationes^intermediae » primae 
scilicet ad secundam» «t secundae ad tertiam rectam, et ita 
deincepi y li pluies fuerint rectae ; xationem hanc pdmae ad 
ultimam dixerunt raùonem compositam ex rationibus primao 
ad secundaniy et secundae ad tectiam rectam, hoc est, in 
praesenti casu ex i^ationibus, quae eaedero sunt lationibut 
laterum ^ atque ita breviiis Propositionem enunciarunt : Si 
fuerini duo aequiangula <paraiIelograninia , habebuiit inter se 
ratioueiii ctandem ei, quae eompèsita est ex rationibus, ,quae 
eaedem sunt rationibus laterum , yel adUUc brevius: aequi- 
angula parallelogramma inter se rationem habent eandem ei, 
quae composita est ex rationibus laterum. Qflum itaque ra- 
tio composita sit tanlum modus loquendi*, Euclides utitur quo* 
que jn Definitionibus rationis duplicatae et triplicatae verbo: 
Xéysratf quo verbo sine dubio utebatur etiam in De£nitione 
rationis compositae, quam Theon aliusve ex Eiementis sustu» 
.lit; naro idem verbum retentum est in in^pta De£nitione ra- 
tionis compositae, quae nunc in VI. Def. 5. habetur. In 
citationibus autem harum Definitionum aliquando reiinetur^ 
ut in Dem. VI. l9. ; aliquando omittitur ut in Dem. XI. 33, 
ubi tamen l'xei^ sine dubio idem signiûcat, ac txtiv Xiyêvoè^ 
et in V. 23. ubi ot^y^Bizat brevitatis caussa dicitur pro: ovy^ 
nsiad'ai Uysrat, Ita fcre Roh. Simson 1. c. Pfleiderer tamen 
1. c. $$• 2211. 223. mqnet, hac denomiaatione indicari slmi4f 
rationem, quae eX aliis componi dicatui;, ab his pendere, 
per eas determxnari, sic ut ex hia cognitis iuxta normam qaan- 
dam constantem colligi atque inferri possit. Has potro et 
otnnes , et -simplicissimas designari supponi , quas mdolas 
tnagnitudinum , de quarum ràtione ex iis conxponenda pra^- 
cipiatur, reqairat, vel quas datorum problematis» oui enO- 
dando earum compositio adhibeatur , conditio suggérât* 

$.9. £)c DeHuitione Roh. Simsonis plures deduci pos- 
sunt consequeniiae , quarum partem habet ipse Roh, Simson 
in Proposit. F, G, II , K. Append. ad Libr. V. Nos cas hic 

\ 
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' ita sistemiif , ul ,auiit apud Pfleldtrer. L 0. , Earum pxima 
haec est: Kaiionos ex radonibus respective inter se iisdem 
oompositae (sensu stiictiori Ûelin. Sim^pn, nr. 1.) finit inter 
so/caedem.'' (Est haec «Sinuon. Propos. F in Append.. ad X^ibr. 
Y< Tel» si mayis,. V. Prop* 22. et 23* (caieterum antea de« 
monsuaiidae » ut ab Eudide factùo) est} aliis verbii ita «x>^ 
primi pptsunt. Pfleidttrer. $• 208.) - 

Sit enim A:B = D;E 
B:C==:E:F 
erit(V.22.) A:G = D:F 
Vel, sit A:B==£:F 



crit(V.22.) A:C = D:F. 
JEc similitery si fuerlnt plurea rationes in uuoque Casu. 

' $• 10. Parker, si diiae pluresve rationes eaedem sin^tott- 
àem aliiâ ; terminisque singularum ac magnitudiui daéae vil 
assumtae quarta proportionalis inveniri potest (quae eadem 
determinatio propositionibus anaiogis sequeutibus est appHcan- 
da): latiori ëtiam sensu Def. Simson, xîr. 2. sq. eaedem erunt 
inter se rationes, quaitim una ex prioribus, altéra ex poste- 
rionbus componitur. 

Quodsi enim A : B = Ê î F 
C:Dà=iG:H 
IUrA:B±=K:L etE:F=N:0 

'C:D = L:M G:IIit=0:P^ 

eruntque ex V. 11. K:L=:N:0 ' * 

LrMs^r-O.P 

adeoq«e V. 22. K:M=N:P 
Eodemque modo assertum de plnribus» qnam duabas rationt^ 
bas , composîtioncque rationum iuxt» Def. Simson^ nr. 9. ac-, 
cepta demonstratur. (Rob, Sintson. 1. c« Prop. G. Pfleiderer,. 
1. c. 5. 209.), ^ / 

ta sequeutibua rationem ex duabus pluribusve sensu I>ef. 
Swison. nr. 2. 3. compositam, ubi e re erit, compen^Iii causa 
desîgiiabimits , has iserie verticali scriptas uncis includendo. 
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Sic mado praecedens proposido iu exprnnetur: 

(A:B\_/"E:FN .A:Bsa=E:F 
C:Dy"" VG:Hy' " C:D:*iG:H. 

f. 11. Etedem porro inter se tant rationesy qatritm tttrc- 
qii6 ttniu DtL Shnso^. nr» 2.- ex iisdein rttionibus cponponi- 
tttr. Hoc quippe tensti* ei ttfm ratio A:B, quam altéra Cd) 
ex fatîonibua £J^» G:U coœponitar, siutque Ë:F=K:L 

G:H=L:M* 
erit tani A:B=sK:N (Def. Sims. w.2.) quam C:D.;=K:M; 
(itur AiB=tC:D (V. 11) Pfleiderer. 1. c. j. 210. 

$• 12. Sicat rationis ignotae investigado compodûoDo 
eiot ex nitionihus scopo congmit dirigitur, et, quando hae 
liquent, abtolyitur: ita yicissim indagatio rauonis, quam 
anaiii ease constat earum, ex qui bus ratio dau compontcur, 
ed detenniosndam alteram , alterasve banc componentes reda- 
eîtiir} quo facto illa diviHonCf quam vocaiity datae ratioaU 
9ampoiUae per notam çomponeutem alteraro Tel ex altens 
compolitam innotescit. (Pfleiderer. 1. c« §. 2241.)* 

§. f9« Redactionem diri^ionis huius ad compositiouem 
docet Ftf/^pl Propoittio ni. Lib« VII. CoHecr* Matbem. seu 
Lemm. 7. in Lib.,1. Conicor. Apolionii: quo, si A ait ad B 
in latione composa ta ex radonibus C:D , £;F; vicissim ratio- 
nem C:D ex radoaibiu A:B aq F[£ seu inversa ipsius £:F 
' çQmponi ostendit. Faao enim E:F=D:H; erit (Def . «Simfon.) 
ratio , qu4e ex radonibus CiD, £:F componitur, h. e, O^PpO 
A:B=CtH. 

Quare, ciim iU sint C:H=A:6 
HîD=F:E 



eit (Def. Sirns.) C 



"'Oiy 



Eodemque modo^ ex qtioCcunque radonibuç C.'D^ E:Fy G:II etc. 
componatur rado A : B ; caeteds £ : F , G : H . etc. ad unam 
P:Q ex iis oampositam reductis, dèmonstratur , radonem C:D 
componi ex rationibus A : B ot Q : P ; seu C esse ad D in ra- 
fiene -corapodta ex dîrecta A ad 6 et iuvcisa radonis P ad Q. 
(Pfieidcrer. l. c. J. 225.) 
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I 
(• 14* Hiao reaedtm etiaro inter te sunt rationes, quao 
radonibas iisdem inter le A:B ^ G:D per allas £:F , G:fl para- 
fer Inter se easdem diVisit obtinentor. Quip'pe ob EiF^^sGiK 
(suppO est etiam F:Es:±H:G (Prop. B. inExcurt. ad Libr. V*)* 
Quare, cam quoque fit A'.BzriiCiD) ratio ex AiB ac F:E oom- 
posiu eadei^i est rationi compotiue ex C:D ef H:G ($• 10..) 
' h* e. ($^ 15.) quae rationem A:B per alteram £:F divideodo 
prodity ratio eadem est rationi divisione rationis C:I) per al- 
teram û:H Oriûadae. iPfteiderer. 1. o. $. 226.) 

^ §. 1^. Idem in Propositionibus H, K Elément Libr. V; 

amiextt Rob, Simson uberiut tio enunoiat: ,«51 rado ex qui* 
bufdam radonibus'^ C*^^^ ttricuori , sive ladori in Det Simu 
exposito sensu) ,|Composita eadem sit rationi ex qnibiisdaiti 
aliis radonibus compositae « fuentque una ratio ex priodbus» 
val ratio ex quibutdam ex prioribut eomposita^ eadem uni 
rationi ex posteiioribus « vel rationi ex qiiibusdam ex poste- 
riocibus compositae : erit reliqiia ràdo ex prioribus y W rado 
«X reliquit prioribus composita, eadem, radoni reliquae ex 
postenoribus, yei radoni ex reliquis posterioribus oompoaitie. 
CP/UiderCr. 1. C. J. 227.) 

S. 16. Quando A:B= (^ g . p )» P«'iteï •^ ^'^^V C D )* 
Facdsenim^;^^^;;^, estA:B=(j^)=K:M(V.22.) 

at ob K:M quoque «Qj^ ) ^^^ ^^'^ =(c: d) ' 

(E:FN 
-^ J. Similiterque rationem 

ex plnribus quam duabui composium» mutato horum ordino 
luud mutari osteuditur (PfUiderer, $. 228.) 

j. iî. Inverse, quando •A-^=( ^'t^ y > *^'^'^*'^^^'^V FE/ ' 

'^ ^ . • . C:T)=K:L ^ /K:L \ ^ ^, 
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et B: A=:M:K (Prop.B. in Excursu ad Libr. V.) ^^^ ^ (V-^O 

^ =5s Tp.py (Prop. B in Exe ad Libr. VO- Quod rarsus fi- 

çiiliter ad radonem ex pluribiu quam duabuf compotîtam ex* 
tenditur CPfieiderer. J. 229.) 

if i^ 18, Si A, B| C^ D saut magoitudinet homogeneaay est 

(AîB\ /A:D\ ^ . . A:B«=K:L A:D=K:0 
C:D;=(c:B> ^*^"^ *'^*" C:D=L:M' C:B = 0:P 
(A:B\ /'AiD\ 

ob A:B=K:L 

B : e = P : O . (Prop. B in Exe. ad Libr. VO 
C:D=L:M 

est A:D ten (constr.) K:0= ( P'OM, 

, xAiBN /A:D\ 
11. e. (V. 22.) KîP==K:M, ideoqiTe (c;Dy=Cc:B/ 

(Pfleiderer. $, 230.) 

/•(S:DN 
5.19. Si A:B={ E:r ), «tque E:F— D:I, eit 

A:B=^^*'^\ Facto entiïi G:H=I:K, fit 
VG.H/ 

A:B = (^S!r^ (Ç.10.)-=C:K CDe£:^imiO==(5'^) 

(Def. Sims.) =(^\^^ 5- ^0. (rfîeidcrer. j. 231.) 

§« îM). Sit A ad B iu ratione composita ex ^itionibut E:F 
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et G:H; «que B:G=Ï:K: erit A ad C in ratione compoûu 
ex raiionibus E:F , G:H, I:K. Factis cnim 
P:Q=E:F „„ Y^•^^ 

,Ç:R = G:H;unae ^^.^^ 

R:S=:I:K P.S=f O:^ j 

erunt A:B=P:R(J. 21.) 

B:C=R:S CV. 11.) 

' '^ i^EsFv 

A:C=P;S (V. 22.) = ( G:H J. Mamque simi- 
> 1 : K^ 

lic«i et aa plures magnîtadines A, B, C, D.^tc et ad ratîonet 

ipsaram r-tionibua mutuia aequipoUcntea siinplicea compoéiut- 

•va quaslibet extenditur {Vjleiderûr» $. 232.) 

S. 21. Si A:B=:s(gJ), et A, B, C, D, E, F amitxna- 

gnitudines homogeiieae :obB:Cs=B:C ^ 

B:E=B:E 



/C:D\ /?-^\ 
liuat A:C=( E:F ] = ( C:D )-=(g?) 
VB:C/ \E;F/ • . ^ 



S. 20. $.16, J.19. 5.18. 

' iCastiUon aur une nouvelle propriété dea aeorîona coniqaea in 
Nodv. Mem* de i'Acad. de Berlin. Année 1776. p. 298.) Ceterae, 

quae ibidem ex ^îB=^£.*p;^ deducuntur rationea,. ex 

^ J. 13, 17. 18. et mine j. 21 ostenais eowsequunttir. (^Pfleide^ 
fiîr. J. 233.) ^ 1 

S. 22. Ratio composita ex eiuadem rationia directe et tn- 
« versa est ratio aequaiitatit » aeu aequalium. Quippe, ai 
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A:B:;b3£:F 
•tJB:C==F:E 

fit AsC = E:E (V: 22.), prolnd© A=.C (Excuri. ad Libr.;V. 
(Prop. A.) (PftMerer. $. 234.) 

(. 23. Composidonem vero plurium' radonum ingre^ 
diantaa •itudem rationii directa et îi|V9T8a se mutuo destraunt* 

A;B, 



itt ut tint 






Factis mdm A:B=5K:L 
CîD=L:M 

♦ EcFasMsN 



ssO* : M=si: : D (Cousu, et V. 11.) 
5.00. 



ideoque (Def^Sims.) (^cÎd}~^*^ 

(A:B) 

<E:F) 
ob B:AssL:K (const. et Prop. B. in Excurs* ad Libr. Y.) 

VB:A/ 
{Tflnàerer. $• 23hi 

' Ç.24. Hinc, " CciD)=CGiH)' *'^''*^ C:D;:^G:H; 
paiicer erit A:B=;£:F. 

Quippe, pb Qc!d}=G:ïO 

/E:F ) (e:f ) 

e*t A:B== ; 0:H { S. 13.= ) C:D ( (««pp. et %. 10.) 

(d:g) (e>îc; 

s=.E:F (5. 23.) (Vfleiderer. $. 236.) 
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$. 25. Vîeistim si vatio» quao ex duabut componicar, esc 
ratio aequalitatis ; rationtim , ex quibut componitor , uxa eat 
altedus inversa. 

T^ . A:B=E!;F . . ^ ..p /^E:F\. 

Nempe, si b.c==G:H *6^'"' -^•^^VG:H^* 

et A=C, ideoque A:Br=C:B (V- î.)î ^^ E:F~H:é (sapp. et 
• Prop. B in Exe. ad Libr. V. et V. nl) {Pjleiderer. %. 237.) 

(. 26. Paritcti ai in Compositione trium pluriumve ra- 
tionum duae se mutuo destraunt» harum una aiteiius est 
inversa. ' 

Ca:b) A:B=K:l 

Quippe si ;C:D( =:A:B, et G;D = L:iyi 

(e:f) E:F=M:N 

est (Def. Simt.) K:N=K:I-, ideoque (V.9.) N=L, et (V.7.) 
I.:M=N:lVi; proinde G:D==F:£ (Prop. B in Exours, ad Libi;. 
V. et V. 11.) 

/ A:B \ A:B=rK:L 

^ G:H ^ G:H=:N:0 

est (Dtf. fînw.) K:0=K:M 

et(V. 9.) = M 

et (V. 7.) M:N=0:N; iuque E:F=H:G. 
Et sio ulterius. (.Pfleiderer, $. 238.). 
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CORRIGENDA. 



1 N T? O M O I. 

p. Xt-t). 24 Boeimatin I, Baermann 
^— XVI rr 7 P^tolomaep /. Ptolemaeo 

— 5 V» 27 vfp /. 6Ç)', codemquo modo p* 6, t). 52, 

— 13 r, 32 circuii, quadràti L circuli qiiadraû 

— 24 V. 11 e /. et 

— 27 r. 34 et /. ao 

— 28 V* 35 quoque U quôquo 

— 30 r. ult. j. /. i. 218 

— 32 t)fc 29 ad'oculos /. ob oculos 

— 56 v% 29 prope U pro. 

— 72 V. 24 Coila /. Cod. a 

— 73 r. ult, duobus /. quatuor 
*— 105 V. 26 scalerum /. scalenufn 

— 120 t,. 20 et 21 (11-2X2R /. Cn-2)X2R 

— 124 V. 4 JBJ L JTJ 

— 150 17. 23 et 25 hypotheiiusa /. hypotetiaia 
-i- 168 r, 21 Povd'7jtûi> l. fiovd-vTèÎP 

— l73 V, lO habent /. habent ZB 

— ibid. V* jpenult. Quadrata /. quadrata 
^- IbO V, 23 . ostendec /. ostendent 

— ISl t?. ult. et p. 182 V* 20 parâllclogfamitium /» pa- 
rt^ ^ faiielograinmotuiti. 

— Î197 V» antepen. l'ecat /. recta 

— 200 V. 30 AU-^HB l. HB—JH 

2 . 2 

— 201 t;. 15 jn=:rP'{-ri^IT'i^Jxsj4Jj£jIB ' 

2 

2 
^ 202 D. 25 AJ'-'BJ U Aà-BJ 
2 2 ■ 

— 206 xu 5 £'0 /» ATO . 

— 208 17. 24 il. ad 10. Obi. 8*' /.ad 1;, 10. Ob*. 10 
— " 2l4 r. 21 rerçayo^vov- h tsvQaywt'ov 
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p. 318 V. antepen. ABB^J /. AB—BJ 

- 215 V. 8 ee 9*^ JI^ /. /Z:^ 

- 218 v« 29 e si tit /• i. e. si sic 

-219 V. 18 -Jj'^'hBj^} i: -ijJ^+BJO 

- ibia. v. 19 2.rjï''r-2(rxr'*-/!^^) 

I. 2rcr'*-2r^*^s=2(rJï^-r^**) 

- 323 V. 9 J?Z /. u^Z 

- 232 V. 24 zrj I. ar^^ 

— 240 V. 13 11. Il /. II. il. 

— 211 V. 15 recuDgulus /• rectangulum 

— 242 V. 15 Obf. 6 /. Obt. 5. 

— 252 V. 3 AT* l. AF, 

— 255 V. 29 Obs. (. /. Obs. 4. 

— 256 v. 21 BE<{9 l. Hjd^ 

— 258 f>. 16 dii&cienb /. delicîeiif 

— 261 v. 24 ad Obt. 5 /. ad Obt. 4. 

— 262 V. 12 seu /. sed 

— 272 V. 19 ^B-B /. JBB 

— 279 r. 22 BT I. B, r 

— 283 V. 23 BE:EZ h BEyBZ 

— 308 t7. 7 (Jff m L wç 17 
^^ 309 V» 16 cTiiFérentia /. differentUo 

— 332 

— 328 V* 2 fir^v U fièv 

— 355 r. 4 BH; /. BH^ 

— 379 V. 9 AFB L JFB 
-- m V. B AB l AB 
-^ ibid. V. 13 Et angulus /. Angulus itaque 

— 393 V» 16 EBù coniento /. EB contonto 

— 403 V* 23 QoanuUaiii /. nonnullas 



I N T O M O IL 

2 ov fuiifov L ov , fuiimf - 
ult. omiii /• omuia 
16 te /. et 

21 OJ l. 0/ 
IG BJI l. BJE 
13 BJA h BJA 

ult. ait C»— |) '• ■" (^""2) P'"* *ng»'» *« 
Terticem, ita ut ▼• gr. Pio octogono 
— 49 r. 28 sin /. n% 



25 (^)* /. (f 7 



6 


r. 


8 


r. 


16 


V. 


31 


v. 


37 


V. 


38 


r. 


4Z 


V. 
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p. 50 D. 26 2n /. 2 . ■ 

— 61 tu venult. =s:Recl, /. sgRect. 

3 

^ 66 t;. 25 2r .1. 2^" 3 < /^ 5 s 

-. 61 r, 116 (20^1) Gi+l) (22-hl) 

2 3 5 

, '• (2 +l),G +0.G +0 

— ibîd. i>. 16 et n 2m-Hl /. 2'"-f-l 

— ibid. V. 22=^ /. = il 

71 v. 3 Poit quindecagono' add» : ae^uilateKO et 

•equiangulo ^ 

— 79 V. 12 confirroare /. confirmari 

— 86 r. 9 dvaatotpij I. avetonpo^îj 

— 88 r, 11 ^tfVTa /. ^rayra, 

— 101 V. 22 pAgB /. pA:gB 

— IO6 t). 4 a fine propoMtioni /. propositione 

— 113 V. vltim. ea: Quae /. ea, qUae 

^ 114 V. 19 (À-B î. (A-^-B) , j. u 

— 121 V. 6 a fine maenitadinibus 1. in magnitudinibus 

— 128 v. uUim. rj U T:4 

— 140 ' v. 6 a fine rarione I. radone 

— 158 V. 12 definitionem /. definitionum - 

— 161 V. 5 - 2 I. 4 

— ibid: V. 16 duobut f. duabut 

— 213 V. antepenult. ditideret I. detideict . 
.— 214 r. 14 fiQ09 L wçoi 

^ 220 v. 8 TJ L rj, B 

— 'i22 V. 17 TV L fo 

— 225 u. 6 a fine compandii /. compendu 

— 027 V. 11 a ]finB BF U BT"^ 

— 228 V. 7 a fine %n L ad 

— 23*1 V, 2 iv^etaè L $v^s7m 

234 V. 8 QOTOJS /. OVTWÇ 

-240 V. 14 aÂ/i^ABF /. ABE 

— 246 r. 17* bac /. baec 

— 247 V. 5 BBM l. BBT 

— 263 V. 3 a fine quàrtae /. quarla 

— 269 V. ultim. uiius /. unum 

— 270 t). 15 ri} /. To 

— 273 V. 10 a fine iingnlos /. singulos 

— ibid, V* 9 a fine spsum /. ipsum 

— 280 V. 5 <i fine aciendum /. facicndum 

— 281 V. 8 a fine textiii /. textus 

^ 290 V. 14 veirsQWfiii^ /. vtveQoofitv^y 
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P. 2W V. 6 a fine ad |. at 

— ;JM i;. 13 a fine es, /. est 

— ibid, V. S a fine Eudidea «t L Sudideae 

— ibid. v, 2 fl fine a /. tt 

— 094 V. 9 t6 l. T<? 

•~ 2n? ^*^'ii ^ fi^' triangull /. reotangnli 

— 301 V. IQ afin» verhai funt BI,IZ, et JE deîeant^r. 
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